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Chuong 1

Phuong trinh va hé phuong trinh

1.1 Phuong trinh quy vé phuong trinh bac nhat mot an
1.1.1 Phuong trinh tich

&: Phuong phap giai

Dé qidi phuong trinh tich (ax + b)(cx + d) = 0, ta gidi tirng phuong trinh

ax+b=0,
cx+d=0.

Réi lay tat cd cdc nghiém ciia chiing.

$> BAI TAP <

A. Phuong trinh c6 dang tich

Bai tap 1.1. Giai cdc phuong trinh sau
a) (x —2)(x+3) =0. b) 2x —3)(x*>+1) =0. o (x+1)@2x—1)(x —2) =0.
d) (x —1)(3x — 6) = 0. e (x+1)2x—3)Bx—5)=0. ) Qx+5)(1—3x)=0.
g) 6(x —2)(x—4)(1—7x) =0. h) (x+1)’Bx—1) =0. i) (3x —2%(x +1)(x —2) = 0.
) (5—x)?Bx—1)=0. k) (14 —2x)’ G —x)2x —4) =0. 1) (5x — 6)*(x + 2)(x + 10) = 0.
m) (3x — 3)°(x +4) = 0. n) 2x —1)°(4x +5) = 0. 0) (8 —x)*(3x +6) = 0.

B. Dua ve dang tich giai phuong trinh

Bai tap 1.2. Giai cac phuong trinh sau

a) x2 =5. b) (—x)*> = 6. o) (—x)?=7. d) (—x)* =8.
e) (—x)?> =09. f) (—x)*> = 10. g) x* = —11. h) x* = 12.
i) x?=13. i) x*=14. K) (—x)? = —15. ) x* =16.
m)x? = 25. n) x? = 36. 0) x% = 49. p) x> = 64.

Bai tap 1.3. Giai cac phuong trinh sau
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a) —3x% = —48. b) 4x* = —16. ) 5x% = 125.
2

e) 7x% = —7 f) —2x% = —128. g) —x* = 8
3 3

i) e g ) R B k) 2x2 =6

2 V73 ' ‘
2 2 1 2
m)—5x° = —10. n) 4x° = 20. 0) Ex =4.
Bai tap 1.4. Giai cac phuong trinh sau

a) x> =1. b) x* =8. o) x°=27.

e) x> =125. f) »®=-1. g) x¥ = 8.

i) (—x)° = —64. i) (—x)® = —125. k) (—x)® = —216.

m) (2x — 1)? = 49. n) (3x +4)? = 25. 0) x +7)* =1.

q) (7x —5)* = 36. r) 5x —7)* =4. s) (10x —7)* = 64.
Bai tap 1.5. Giai cac phuong trinh sau

a) 2y +7)* = (y +3)% b) (4y + 14)* = (7y + 21)%
d) (6 —9y)* = 5y — 7). e) (27y +9)* = (24y — 7)%.

g) B—y) =(y+37~ h) (dy — 6)* = (6 + 4y)*.

1\ (1 2
D (2vr5) =(G-2) . WEy-er=a-sy y
Bai tap 1.6. Giai cac phuong trinh sau

a) 82 — 4t = 0. b) 2t> — 16 = 0. ) 5247t =0.

e) 64t> — 8t = 0. f) 18t —9t* = 0. g) 2t* = t.

i) 3t* =2t j) 4t* =3t k) 2 =t

m) —#> = 4¢3, n) —7t% = 148°. 0) 2 — 8 =0.

$> LUYEN TAP<$S

Bai tap 1.7. Giai cac phuong trinh sau

a) x> +4x—5=0. b) 2x* +5x +3 = 0. o) ¥*+7x+12=0.

e) 4x>4+9x—13=0. f) 6x>°+7x—3=0. g) 7x* +13x —2 = 0.

i) ¥>+x—6=0. i) 3x*+4x —4=0. k) ¥ +2x—2=0.

m)x> —6x+7 =0. n) 3x2—x—1=0. 0) 4x* —7x+2=0.

qQ x¥*—x+1=0. r) ¥*+x+1=0. s) ¥* —4x+5=0.

1.1.2 Phuong trinh chia 4n & mau quy vé phuong trinh bac nhat
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d) —6x? = —216.

4 , 1
h) —gx = g
) —3x%=

p) —%xz = -2
d) x° = 64.

h) x® = —27.

) (—x)* = —343.
p) (6 —4x)> = 16.

t) (13 —25x)> = 81.

¢) (13y —7)* = (7y + 9)%
f) (—5y—17 = (y—2)>

) 1+y)’=@u-1~

9
Zy—g

2 2
2v) = (2-3)
d) —6t+9t* =0.
h) —t = 3t2.

1) 2 =3t

p) 27t> — 54t> = 0.

d) x> —7x +10 = 0.
h) x> —5x — 14 = 0.
) ¥*—4x—6=0.
p) 7x* +2x +1=0.

t) Ix*+x+1=0.
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&: Phuong phap giai

Cic budc gidi phuong trinh chita dn & mau
e Tim diéu kién xdc dinh ciia phwong trinh;
* Quy dong mdu thitc hai vé roi khik mdu thitc;
* Gidi phuong trinh vira nhin duoc;

e Kiém tra diéu kién va két lugn nghiém ciia phuong trinh.

> BAI TAP
Bai tap 1.8. Tim diéu kién xac dinh cia mdi phuong trinh sau
2x—1 —2x 1 2x—1 5 —14
D 313 P o 5 T 1% ) %13 V7503

Bai tap 1.9. Giai cac phuong trinh sau

) 2x—1 2x b) x2—-2  x>—2x+3
x+1 x+1 x+1  x+1
2x — 1 5 -14

d) x+3 €) x+7 x-—5

3 2 2x+5 x+6 3
- h 2=
& v 2 yr1 Gooarn) Vx5 22
Bai tap 1.10. Giai cac phuong trinh sau
xX+3 x+2 x+2 x—-2 16
a) x—2 x—3_2' b) x—2_x+2+x2—4'
3 z t+3 t-2
- - LI A,
D32~ 712 © 3t
3 2 2y +5 t+2 t-2 16
h — = .
8) ) =2 52 -4

2yl T w-w )

x—1 x—1
x+3 x-—-2
f = 2.
) -3 X
i 2 _ 3 3x —20
x—2 x—3 (x-3)(x—-2)
-2y 1
—1.
9 Sy45 d—y
a+3 a+2
f = 2.
) a—2 a—3
X x24+3x—1

i) x+1  (x+1D)x+3)

Bai tap 1.11. Hai thanh phd A va B cach nhau 120 km. Mot 6 t6 di chuyén tir A dén B, rdi quay trd vé A
v6i tng thoi gian di va vé 1a 4 gid 24 phat. Tinh téc do lugt di ctia 6 t0, biét toc do lugt vé 16n hon tdc do

lugt di 20%.

Bai tap 1.12. Mot ngudi di xe dap tir A dén B cach nhau 60 km. Sau 1 gits 40 phtit, mot xe may cting di tir

A dén B va dén B s6m hon xe dap 1 gio. Tinh tbc do ctia méi xe,
do caa xe dap.

biet rang toc do ctia xe may gap 3 lan toc

Bai tap 1.13. Mot xi nghiép du dinh chia déu 12 600 000 déng dé thudng cho cac cong nhan tham gia hoéi
thao nhan ngay thanh 1ap xi nghiép. Khi dén ngay hoi thao chi c6 80% s6 cong nhan tham gia, vi thé méi

ngudi tham gia hoi thao dugc nhan thém 105 000 déng. Tinh s

cong nhan du dinh tham gia luc dau.

> LUYEN TAP<$®
Bai tap 1.14. Giai cac phuong trinh sau
1 2 2x 7
a)x—1+x+1_1' b)x—1+2—x_4'
x2+2x—8 1 2 1 2x+3
9 + 2x _ ; d) X n _ X+ .
(x—2)(x+3) x+3 x+1 x—-3 (x+1)(x-3)

Bai tap 1.15. Giai cac phuong trinh sau
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1 4 X 1
:1' b _= M
x_2+x+1 7 ) + 3/

a) 2x—1 2—x

2—x—1 1 ) X 1 x+4

<) (x—2)(x—3) x-3 d)x+1+x+2:(x+1)(x+2)'

W THANG LONG BINH TAN Trang 8
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1.2 Phuong trinh bac nhat hai an

1.2.1 Phuong trinh bac nhat hai 4n
Dinh nghia 1.2.1.

* Phuong trinh bac nhat hai 4n x va y 1a hé thic c6 dang ax + by = ¢, trong d6 4, b, ¢ 1a cac sd
thuc (a # 0 hoac b # 0).

 Cap s6 (xo; o) goi la nghiém ctia phuong trinh ax + by = ¢ néu dang thiic axg + by = ¢ dung.

Pinh Iy 1.2.1.
* Mot phuong trinh bac nhat hai 4n ax + by = c(*) ¢6 v6 s6 nghiém.

e Tap hop cic nghiém ctia phuong trinh bac nhét hai 4n 1a mot duong thang.

> BAI TAP

A. Nhan dang

Bai tap 1.16. Trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao la phuong trinh bac nhéat hai 4n? Xac dinh
cac hé s6 a, b va c ctia phuong trinh bac nhat hai an do6.

a)y:\fzx_ b)y—%xzo. c)y:\@x—l—l d)x—%y+2:0.

e) Ox +0y = —1. f) 4x — 0y = 12. g) y = 3x. h) y —3x =0.
Bai tap 1.17. Trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao la phuong trinh bac nhét hai 4n? Xac dinh

cachésda, b, c cia mdi phuong trinh bac nhat hai 4n dé.
a) 2x +5y = —7. b) Ox — Oy = 5. C) Ox—Zy:?). d) 0,2x + 0y = —1,5.
e) y=2x+1 f) x-2y+1=0. g) Ox +y = 5. h) 4x + 0y = 14.

B. Kiém tra nghiém cta phuong trinh bac nhat hai an hay khong

Bai tap 1.18. Cho cac cap s6 (0;0), (2; —1),(0; —1), (3; —1), cdp s6 nao la nghiém ctia phuong trinh:

a) y = 2x. b) x —y+2=0. Q) 0-x+y=-1 d) 4x —0-y =12.
e) y = 3x. f) —x—-2y+1=0. g 0-x+y+1=0. h) 3x+0-y =9.
Bai tap 1.19. Trong cac cap s6 (1;1),(—2;5),(0;2), cap s6 nao la nghiém ctia mo6i phuong trinh sau?
a) 4x+3y =7. b) 3x —4y = —1. ) x+y=2. d) 3x —4y = 8.

C. Tim mot nghiém caa phuong trinh bac nhat hai 4n
Bai tap 1.20. Tim mot nghiém cta phuong trinh bac nhat hai 4n trong cac truong hop sau:
a) y = 2x. b) x —y+2=0. c) 0-x+y=-1 d) 4x —0-y = 12.

e) y = 3x. f) —x—2y+1=0. g)0-x+y+1=0. h) 3x+0-y =9.
Bai tap 1.21. Trong mdi trudng hop sau hay tim gia tri ciia m dé:

a) Diém A(1;2) thudc duong thang 3x + my = 5;
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b) Diém B(—1;3) thudc duong théng mx +5y =7;
c) DPiém B(2;5) thudc duong thang —x + my = 5;
d) Piém C(1;1) thudc duong thang mx + (m + 1)y = 3m + 2;
D. Biéu dién tip nghiém cta phuong trinh bac nhat hai an

Bai tap 1.22. Biéu dién tt ca cac nghiém ctia cac phuong trinh sau day 1én mat phang Oxy

a) y=2x—1. b) x=2y—1 ) —3x+y=2 d) Ox +y = —2.
e) 2x + 0y = 3. f) 2x+y=3. g) Ox —y = 3. h) —3x + 0y = 2.
. _ . 1 X—y x—1

i) —2x+y=0. )] x—2y—2. k) > =1 1) 3 =2y.

Bai tap 1.23. Vé moi cap duong théng sau trong cung mot mat phﬁmg toa do va tim toa do giao diém ctia
hai duong thang d¢:

a) x—y=3vax—2=0. b) 4x — 3y = 13 va 0,25x + 4y = 5.
) 2x—y=—1vay=3. d) 4x +5y =9 va2x+2,5y =0,5.
e) x—2y=—-1vax=—1 f) 4x+5y=9vay =1

W THANG LONG BINH TAN Trang 10
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1.3 Hé phuong trinh bac nhat hai an. Giai hé phuong trinh bac nhat hai an

1.3.1 Hé phuong trinh bac nhat hai 4n
Dinh nghia 1.3.1. Hé hai phuong trinh bac nhat hai 4n la hé phuong trinh c6 dang:

a1x + by =c1 (1)
arxx + by = 2 (2).
Trong d6 a1x + b1y = ¢1 va axx + byy = ¢ 1a cac phuong trinh bac nhat hai 4n.

e Néu hai phuong trinh (1) va (2) ¢6 nghiém chung (xo; yo) thi (xo; o) dugc goi la nghiém ctia hé
phuong trinh.

* Giai hé phuong trinh 1a tim tat ca cac cap (x;y) (tim tap nghiém) théa man hai phuong trinh (1)
va (2).

$> BAI TAP <o

A. Nhan dang

Bai tap 1.24. Trong cac hé phuong trinh sau, hé nao la hé phuong trinh bac nhat hai 4n

1
2x—y =3 “x—y= Z_y=3 2y =1
a){x y=-° by d2* ¥=0 c){x y=, d){x e
x+3y=1 x+3y=1 x+3y=1 x+3y=1

B. Kiém tra nghiém caa hé phuong trinh

x—y=20

Bai tap 1.25. Xét hé phuong trinh { N Y cho biét cap s6 (1;1) c6 phai 1a nghiém ctia hé phuong
X+y=

trinh hay khong?
2x —y =10

xt2y =2 cho biét cap s6 (1;2) c6 phai la nghiém ctia hé phuong

Bai tap 1.26. Xét hé phuong trinh {
trinh hay khong?
x—3y=-2

. 2
2%+ 3y =2 , va cac cap so (0;1), (0; 5) ,(4;5). Cap nao la nghiém

Bai tap 1.27. Cho hé phuong trinh {

cta hé phuong trinh?
x—2y=1

2% dy =2 va cac cdp s6 (0; —1),(2;3), (3; —5). Cap nao la nghiém

Bai tap 1.28. Cho hé phuong trinh {
ctia hé phuong trinh hay khong?

. 1
Bai tap 1.29. Cho hai duong thang y = X +2vay=—-2x—1

a) Ve hai duong th:img do trén cung mot hé truc toa do.
b) Xac dinh toa d6 giao diém A ctia hai duong thang trén.

x+2y=4

khong? Tai sao?
2x+y = —1

c) Toa do ctia diém A ¢6 1a nghiém ctia hé phuong trinh {

1.3.2 Giai bang phuong phap thé

I THANG LONG BINH TAN Trang 11
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&Q: Phuong phap giai

o Déi vdi hé phuong trinh bic nhat hai dn x,y gidi bang phuong phdp thé cd thé lua chon viéc riit x theo
y hodc riit y theo x tit mot phuong trinh, roi thé vao phuwong trinh con lai gidi.

* Gidi phwong trinh mot dn, roi suy ra nghiém ciia hé.

$> BAI TAP
Bai tap 1.30. Giai cac hé phuong trinh sau
3 =3 2 =1 —2y=4 2y = 2
) x:y I R Sl o TR R S
—2x—-3y=5 x—2y=+4 2x —4y =1 5x —4y =11
—y=2 2x—y=1 5x — 6y = 4 2x—y =
e);y_. p I A h)xy_.
x+y=1 2x+3y =1 7x—4dy=1 x+y=2
Bai tap 1.31. Giai cac hé phuong trinh sau
x—ly:4 x+%:4 g ?]/
a) o b) . DRSS e d)
2x—y:§ X—y=§, 7 5= 2x—3y_—
X _v_ y _
013 3 5 0 x—3 =3 ) {025x—036y 4 {01x—04y—3
47x+%:_1 2x_3y_1 0,7x — 0,4y =1 0,2x — 0,25y = —1
Bai tap 1.32. Gidi cac hé phuong trinh sau
V2x+y=5 \fx+y—2
b) :
x4 (1+V2)y = y=1
(1+V3)x+(1-v3)y=4 (1+Vv2) x+(1—xf2)y:2
(1+v3)x+(1+V3)y=3 (1+v2)x+ (1+V2)y =3

1.3.3 Giai bang phuong phap cong dai s6
&: Phuong phap giai
e Budc 1. Bién doi dé cdc hé s6 ciia mot dn bang nhau hodc d6i nhau & cé hai phuong trinh;
* Budc 2. Cong hodc trix vé vdi vé cila hai phuong trinh dé lam mat (khir) di mot dn;

* Budc 3. Gidi phuong trinh tim gid tri ciia dn con lai, suy ra nghiém ciia hé phuong trinh.

$> BAI TAP

Bai tap 1.33. Giai cac hé phuong trinh sau

2) 3x+y=3 b) 2x+y=1 0 x—2y=4
—2x—3y=5 x—2y=4 2x—4y=1
X+2y=-2 o dx +2y =2 H 2x+y=2
5x —4y = 11" 8x+3y =5 4x -3y =1
3x -2y =4 —y=2 2x—y=1

y IR Ry TV T p 1Ty
2x+y =5 2x+y=1 2x+3y =1

I THANG LONG BINH TAN Trang 12
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Bai tap 1.34. Giai cac hé phuong trinh sau

5x 2 2 3
X\/§+(1+\f3)y:1 7_7y:19 —Xx— -y =
a R N 35 . Q) g ‘11 .
(1-v3)x+yv3=1 ax+ 2 =21 X+ oy=-2
2 2 2
2x 3y 1
wl 3 i m 12x+ 15y =3 o [T7exE3ey=12
: e : :
4x y_3 2,8% — 3,5y = 2 2x— 09y = —3
5 2 10
Bai tap 1.35. Xac dinh a4, b dé do thi ham s6 y = ax + b di qua hai diém A va B trong mbi truong hop sau:
a) A(1;2) va B(3;8). b) A(2;1) va B(4; —-2). c) A(0;1) va B(4;0). d) A(1;1) va B(2; —2).

> LUYEN TAP<$®

Bai tap 1.36. Giai cac hé phuong trinh sau:

2) 2x+1=x+2y b) 2(x —2y) +3(x +2y) =4 0 x+1l-y=2x+y
x—y=2x+y+1 x—p+2x+y)=1 3x+y=x—y+2

g (262430420 = =3 froy) 42ty =3 g [2-D-30+y =3
3(x+2)+2(1—2y) = —1° (x+2y)+2(x—2y) =1° 3x+1)+21—y) =2
x—y—1 x—-2y x—1 2x—y

I e e L T T (S R Rl e )
x+2y_y—x—3:2 x+y_y—x—1:2 BGx+1y—-1)=x-1)QBy+1)

3 6 2 3

Bai tap 1.37. Giai cac hé phuong trinh sau
1 1 1 1 2 (1 1
Ty T ) oyt =y Ay °

Vs, 15 21, N 2
lx y x oy x—y 2x+y
3x 2 2 1 ( 1 1

Q x—1_y+3_3 ) x+1+y+1_2 f x—y+2+x+y—1_8
1 Y6 2 2 1
x—1 y+3 7 x+1 y+1 7 x—y+2 x+y—1

1.3.4 Giai toan bang cach lap phuong trinh
&: Phuong phap giai
Budc 1. Lap hé phuong trinh
e Chon cdc dn sé, dit diéu kién va don vi phit hop cho dn so;
* Biéu dién cdc dai luong chua biét qua dn so;
o Thiét ldp hé phuong trinh biéu thi mbi quan hé giita dn s6 va cdc dai lugng da biét;
Buoc 2. Gidi hé phirong trinh vira lgp duoc;

Budc 3. Ddi chiéu nghiém ciia phuong trinh véi diéu ki¢n cia dn so (néu c6) & Budc 1, tir dé dua ra két lugn
can tim.

$> BAI TAP >
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A. Cac bai toan so hoc

Bai tap 1.38. Cho mdt sb tu nhién c6 hai chix s6, biét téng hai chir s6 ctia s6 d6 bang 13 va néu chia chix
s6 hang chuc cho hang don vi thi dugc thuong 1a 2 du 1. Tim s6 do6.

Bai tap 1.39. Cho hai s6 tur nhién biét tong ctia chiing 1a 33 va néu lay s6 16n chia cho s6 bé thi dugc
thuong 1a 4 du 3. Tim hai s6 da cho.

Bai tap 1.40. Cho mot s6 tu nhién 6 hai chit s6, 2 1an chir sb hang chuc l6n hon 3 1an chit s6 hang don vi
1a 1. Néu déi ché hai chit s6 ctia s6 d6 cho nhau ta duge mot sd méi nhoé hon s6 da cho 18 don vi. Tim s
do.

Bai tap 1.41. Tong chit s6 hang don vi va 5 lan chit s6 hang chuc ctia mét s6 ¢6 hai chit s6 1a 21. Néu déi
chd chir s6 hang chuc va hang don vi cho nhau thi dugc s6 m&i 16n hon s6 ban dau la 27 don vi. Tim sb
do.

B. Bai toan vé noi dung hinh hoc
¢ Luuy.

Chii y sir dung cdc cong thirc tinh chu vi, dién tich cdc hinh (tam gidc, hinh chit nhdt, hinh vuoéng,...) hoic
vdn dung tinh chat dic bit ciia cdc hinh nay dé thiét lgp dugc hé phuong trinh biéu thi moi quan hé giita cdc
dn, tir do tim duoc cic dai lugng trong bai todn.

Bai tap 1.42. Cho mot hinh chir nhat. Néu tang do dai moi canh ctia n6 1én 1 cm thi dién tich cta hinh
chi nhat tang thém 19 cm?. Néu chiéu rong tang thém 1 cm, chiéu dai giam di 2 cm thi dién tich hinh
chir nhat giam di 8 cm?. Tinh chiéu dai va chiéu rong ban dau cta hinh chir nhat.

Bai tap 1.43. Mot miéng dat hinh chit nhat c6 chu vi 160 m. Néu ting chiéu rong thém 10 m va gidm
chiéu dai di 10 m thi dién tich miéng dat tang thém 100 m?. Tinh chiéu dai va chiéu rong ban dau cta
manh dat.

Bai tap 1.44. M6t manh vuon hinh chit nhat c6 d6 dai dudng chéo la 10 m, chiéu dai 16n hon chiéu rong
1a 2 m. Tinh chiéu dai va chiéu rong manh vuon do.

Bai tap 1.45. Mot khu dat hinh chit nhat ¢6 do dai duong chéo la 13 m, chiéu dai 16n hon chiéu rong 1a 7
m. Tinh chiéu dai va chiéu rong ctia khu dét do.

C. Bai toan vé chuyén déng

Bai tap 1.46. Mot nguoi di xep dap tir A dén B cach nhau 60 km. Sau 1 gid 40 phut, mot xe mdy ciing di
tir A dén B va dén B som hon xe dap 1 gio. Tinh toc do ctia mdi xe, biét rang tc do ctia xe may gap 3 lan
toc do ctia xe dap.

Bai tap 1.47. Mot 6 6 di tir A dén B cach nhau 115 km gom hai doan dudng nhya va duong so6i. Thoi
gian xe di trén doan dudng nhua va sdi 1an luot 1a 1 gio va 2 gio. Tinh van tdc ctia 6 t6 di trén ting doan
duong, biét trén doan dudng nhya van toc 6 t6 16n hon trén doan duong sdi 1a 25 km /h.

Bai tap 1.48. Mot 6 t6 xuat phat tur tinh A va di dén tinh B véi van toc 1a 30 km/h. Sau khi dén B nguoi
dé quay trd vé A v6i van toc 40 km/h. Tinh thdi gian ctia 6 t6 ltic di va luc vé, biét téng thoi gian ca di 1an
vela7 gio.

Bai tap 1.49. Mot 6 to di tir A dén B véi van toc va thai gian du dinh. Néu nguoi do tang van toc thém 20
km/h thi dén B sém hon du dinh 1 gio Néu nguoi do6 giam van toc 10 km/h thi dén B muon hon 1 gio.
Tinh van tdc, thoi gian du dinh va d6 dai quang duong AB.

Bai tap 1.50. Mot ngudi di xe may du dinh di tir A dén B trong mot thoi gian nhat dinh, néu ngudi nay
tang téc thém 15 km/h thi sé dén B s6m hon 1 gid, con néu xe chay véi van toc gidm di 15 km/h thi sé
dén B chdm hon 2 gio. Tinh quang duong AB.

Bai tap 1.51. Mot ca nd chay trén song trong 3 gidy xudi dong 38 km va ngugc dong 64 km. Mot lan khéc
cung chay trén khtic song d6 ca n6 nay chay trong 1 gio xudi dong 19 km va ngugc dong 16 km. Hay tinh
van toc riéng ctia ca nd va van téc dong nudc, biét rang cac van toc nay khong déi.
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Bai tap 1.52. Hai bén song A, B cach nhau 200 km. Mot ca n6é xu6i dong tir bén A dén bén B rdi nguoc
tir B trg vé A hét tong thoi gian 1a 9 gio. Biét thoi gian ca n6 xuo6i dong 5 km bang thai gian ca nd ngugc
dong 4 km. Tinh van toc ctia ca nd khi nude yén lang va van toc ctia dong nudc.

Bai tap 1.53. Hai xe khdi hanh cting mét ltic tir hai tinh A va B cach nhau 100 km, di nguoc chiéu va gap
nhau sau 2 gio. Néu xe thit nhat khdi hanh trude xe thi hai 2 gio 30 phut thi hai xe gdp nhau khi xe thi
hai di dugc 30 phut. Tim van toc ctia mdi xe.

Bai tap 1.54. Hai dia diém A va B cdch nhau 120 km. Mot xe dap va xe méy khoi hanh ciing lic di tor A
dén B, sau 3 gio thi khodng cach gitta hai xe 1a 30 km. Tim van tdc hai xe, biét thoi gian dé di hét quang
duong AB ctia xe dap nhiéu hon xe mdy 1a 2 gid.

Bai tap 1.55. Mot 6 to va mot xe may cung khdi hanh tir A dé di dén B véi van toc méi xe khong déi trén
toan bo quang duong AB dai 200 km. Do van toc xe 6 t6 16n hon van téc xe may 30 km/h nén 6 t6 dén
s6m hon xe may 6 gio. Tinh van tbc mbi xe.

Bai tap 1.56. Mot xe khach va mot xe Du lich khéi hanh cing mét Iuc tir Ha Noi di dén Hai Phong. Xe
Du lich ¢6 vén toc 16n hon xe khach 1a 10 km/h, do d6 xe da dén Hai Phong trude xe khach 30 phut. Tinh
van tbc méi xe, biét khodng cach gitra Ha Noi va Hai Phong la 100 km.

Bai tap 1.57. Cho hai sb ¢6 tong bang 57. Bon 1an ctia s6 bé 16n hon 2 1an cta s6 16n 1a 6. Tim hai sb da
cho.

Bai tap 1.58. Tim 2 s6 tu nhién, biét rang téng cta chiing bang 112 va néu lay sb 16n chia cho s6 nhé thi
dugc thuong 1a 4, s6 du 1a 2.

Bai tap 1.59. Cho mot sb ¢6 hai chit s6, néu déi chd hai chit s6 ctia n6 ta duge mot sé méi 16n hon s6 da
cho la 18. Téng ctia s6 da cho va s6 mdi tao thanh la 132. Tim s6 da cho.

Bai tap 1.60. Mot 6 t6 ditu A dén B véi van toc va thoi gian du dinh. Néu ngudi do tang van toc thém 25
km/h thi dén B s6m hon dy dinh 1 gio. Néu ngudi d6 gidm van toc 20 km/h thi dén B muon hon 2 gio.
Tinh van tbc, thoi gian du dinh va d¢ dai quang duong AB.

Bai tap 1.61. Hai xe khdi hanh cing mot Iuc tir hai tinh A va B, cdch nhau 120 km, di ngugc chiéu va gap
nhau sau 3 gid. Néu xe thit nhat khoi hanh trudc xe thit hai 2 gio 40 phut thi hai xe gap nhau khi xe thit
hai di dugc 1 gio. Tim van toc ciia méi xe.

Bai tap 1.62. Mot ca no chay trén song, xudi dong 66 km va nguoc dong 54 km hét tat ca 4 gio. Mot lan
khac ciing chay trén khic song d6, xu6i dong 11 km va nguge dong 18 km hét tat ca 1 gio. Hay tinh van
toc khi xu6i dong va nguge dong ctia ca no, biét van toc dong nude va van tdc riéng ctia ca no khong déi.
Bai tap 1.63. Mot 6 to va mot xe may cung khdi hanh tir A dé di dén B v6i van toc méi xe khong déi trén
toan by quang dudong AB dai 280 km. Do van t6c xe 0 t6 16n hon van toc xe may 1a 30 km/h nén 6 t6 dén
s6m hon xe may 3 gio. Tinh van toc mbi xe.

D. Bai toan nang xuat

Bai tap 1.64. Trong thang thi nhét, hai t6 san xuat dugce 800 chi tiét mdy. So voi thang thi nhét, trong
thang thi hai, t6 mot san xuat vugt 15%, t6 hai san xuat vugt 20% nén trong thang nay, ca hai t6 da san
xuat dugc 945 chi tiét mdy. Hoi trong thang thir nhat méi t6 san xuat dugc bao nhiéu chi tiét may?

Bai tap 1.65. Hai t6 san xuat cing may mot loai 4o khoac xuat khau. Néu t6 thir nhat may trong 7 ngay
va t6 thit hai may trong 5 ngay thi ca hai t6 may dugc 1540 chiéc do. Biét rang méi ngay t6 thit hai may
dugc nhiéu hon t6 thit nhét 20 chiéc 40. Hoi trong mot ngay méi t6 may duogc bao nhiéu chiéc 40? (Nang
suat may 4o cia méi t6 trong cac ngay la nhur nhau.)

Bai tap 1.66. Trén mot canh dong, ngudi ta cly 60 ha lda gibng méi va 40 ha lda giéng cui thu hoach
dugc tat ca 660 tan thoc. Hoi nang sut lia giébng méi trén 1 ha bang bao nhiéu? Biét rang 3 ha trong lua
gidbng moi thu hoach dugc it hon 4 ha trong lua gidng cii 1a 3 tAn.

Bai tap 1.67. Nha may luyén thép hién c6 san loai thép chita 10% carbon va loai thép chita 20% carbon.
Gia st trong quad trinh luyén thép cac nguyén liéu khong bi hao huyt. Tinh khéi lugng thép mbi loai can
dung dé luyén duge 1000 tan thép chira 16% carbon tit hai loai thép trén.

Bai tap 1.68. Mot phan xudng theo ké hoach can phai san xuat 140 san phdm trong mot s6 ngay quy
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dinh. Do méi ngay phan xudng d6 san xuat vugt mirc 2 sdn phdm nén da hoan thanh sém hon dy dinh
8 ngay. Ho6i mbi ngay phan xudng phai san xuat bao nhiéu san phadm?

Bai tap 1.69. Mot xudng may lap ké hoach may mot 16 hang, theo dy dinh mdi ngay may xong 60 4o.
Nhung nhd céi tién ki thuat, xudng da may duge 120 40 mdi ngay. Do d6 xudng khong nhirng hoan
thanh trudc thoi han 8 ngay ma con may thém 240 0. Héi theo ké hoach phan xudng phai may bao nhiéu
ao?

Bai tap 1.70. Theo ké hoach hai t6 san xuét 800 san phdm trong thoi gian nhét dinh. Do cai tién ky thuat
t6 I da vuogt muc 18%, t6 II vugt mic 25%. Do vay trong thoi gian quy dinh hai t6 vugt mic 165 san
pham. Hoéi s6 san phdm dugc giao theo ké hoach ctia méi t6 la bao nhiéu?

Bai tap 1.71. Trong thang dau hai t6 cong nhan san xuat duge 300 chi tiét may. Sang thang thi hai t6
san xuat vuogt mic 25%, t6 11 vugt mitc 20%. Do dé cubi thang ca hai t6 san xuat dugc 370 chi tiét may.
Hoi rang trong thang dau mdi t6 sdn xuat duge bao nhiéu chi tiét may.

E. Baitoan lién mon

Bai tap 1.72. (1 diém). “Vang 24K con dugc goi la vang rong (1a loai vang tinh khiét nhat, gan nhu khong
6 pha 14n tap chét, c6 gia tri cao nhat trong cac loai vang) 1a mot kim loai ¢6 anh kim dam nhat nhung
kha mém. Trong nganh cong nghé ché tao trang stic, ngudi ta it dung vang 24K ma thay thé bang vang
14K 1a hop kim ctia vang va dong dé dé danh béng va tao ra nhiéu kiéu dang da dang”. Mot mén trang
stic duge lam tir vang 14K 6 thé tich 10 cm® va nang 151,8 g. Hay tinh thé tich vang nguyén chét va dong
dugc dung dé lam ra mon trang suc; biét khoi lugng riéng cta vang nguyén chat 1a 19,3 g/ cm?, khéi
lugng riéng ctia dong 1a 9 g/cm® va cong thiic lién hé gitra khéi lugng riéng va thé tichlam = D - V.
Bai tap 1.73. Bién Chét 1a hd nudc man nhat trén trai dat. Day 1a noi hoan toan bi bao boc ma khéng c6
nudc bién thoat ra ngoai. Piém doc ddo ctia Bién Chét la sd hiru d6 man cao gap 9, 6 1an so vdi nude bién
thuong. Day 1a mot trong nhiing diém du lich déc ddo, du khach khong bao giy bi chim va tan hudng
cong dung ctia mubi bién dbi véi stc khoe. (Biét rang, nude bién thuong c6 do man 1a 3,5%) Thay Tudng
lay 500 g nuéc bién chét va 400 g nudce bién thuong roi dé chung vao mot cai thung. Sau do, théy cho
thém vao thung 10 lit nudc ngot nita. Héi nudc trong thing c6 thé 1a nude lg duge khong? Biét nude lg
c6 do man dao dong tir 0.5% - 17/30%, xem lugng mudi trong nude ngot khong dang ké.

Bai tap 1.74. Ho Gido (1930 - 14 thang 10 nam 2015), 1a dai biéu Quéc héi cac khod IV, V va VI. Ong la
ngudi duy nhét trong nganh chan nudi gia stic duge nha nude Viét Nam phong danh hiéu Anh hiing Lao
dong hai 1an vao nam 1966 va 1986. Trong cau truyén “dan bé ctia anh Ho Gido” (tiéng viét 16p 2). Gia su
anh Ho Gido tha dan bé trén mot canh déng c6 moc day nhu nhau, moc cao déu nhu nhau trén toan bo
canh dong trong subt thai gian bé &n c6 trén canh dong ay. Biét rang, 9 con bé &n hét ¢4 trén canh dong
trong 2 tuan, 6 con bé dn hét c6 trén canh dong trong 4 tuan. Hdi bao nhiéu con bé &n hét c6 trén canh
doéng trong 6 tuan? ( xem nhu mdi con bé &n s6 cd nhu nhau)

Bai tap 1.75. C6 hai loai quing sat: quang loai A chita 60% sat, quang loai B chita 50% sat. Nguoi ta tron
mot lugng quang loai A véi motlugng quang loai B thi duge hon hgp chira % sat. Néu lay tang hon ltc
dau 1a 10 tAn quang loai A va ldy gidm hon ltic dau 1a 10 tAn quang loai B thi dugc hdnhgp quéng chira
17 £ x R

20 sat. Tinh khoi luong quang moi loai dem trén luc dau.

Bai tap 1.76. Hai dung dich c6 khéi lugng tong cong bang 220 kg. Luong mudi trong dung dich I'la 5 kg,
lugng mubi trong dung dich IT 1a 4,8 kg. Biét nong do % mubi trong dung dich I nhiéu hon néng d6 mudi
trong dung dich II'1a 1%. Tinh khéi luong moi dung dich néi trén.

Bai tap 1.77. Nguyén tit luu huynh c6 téng cong 48 hat co ban. Trong d6, téng sb hat mang dién nhiéu
hon téng s6 hat khong mang dién 1a 16 hat. Tinh s6 lugng méi hat c6 trong nguyén tit luu huynh. Biét
rang, trong nguyén t ¢6 3 loai hat co ban 1a: Hat electron (ky hiéu e), hat proton (ky hiéu p), hat notron
(ky hiéu n). Trong 3 loai hat co ban d¢ thi hat proton mang dién tich duong va hat electron mang dién
tich am, con hat notron khong mang dién. S6 hat proton bang sb hat electron.

Bai tap 1.78. Mot chiéc vong nit trang dugc lam tir vang va bac véi thé tich 1a 10 cm® va can nang 171g.
Biét vang c6 khoi lugng riéng 14 19,3 g/cm? con bac ¢6 khéi lugng riéng 1a 10,5 g/cm®. Hoi thé tich ctia
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vang va bac dugc st dung dé lam chiéc vong?

Bai tap 1.79. C6 2 théi thép vun loai mot thdi chira 10% niken va thdi con lai chita 35% niken, can lay bao

nhiéu tin thép vun méi loai trén dé luyén dugc 140 tan thép chita 30% Niken?

Bai tap 1.80. Ban An mudn c6 1 lit nudc & nhiét do 35°C. Hoi ban can phai d6 bao nhiéu lit nuéc dang

s0i vao bao nhiéu lit nuéc § nhiét do 15°C. Lay nhiét dung riéng ctia nude 1a 4190 J/kgK? Biét cong thic
Q

m(ty —t1)

Bai tap 1.81. Mot vat c6 khoi lugng 244 gam va thé tich 46 cm?® 1a hop kim cta dong va kém. Tinh xem

trong d6 c6 bao nhiéu gam dong va bao nhiéu gam kém, biét rang ct 90 gam dong thi c6 thé tich 11 cm?

va 8 gam kém c6 thé tich 3 cm?®.

nhiét dung riéng C =

Bai tap 1.82. Vao thé ki III truéc Cong nguyén , vua xi Xi-ra-cut giao cho Ac-si-mét kiém tra chiéc virong
mién bang vang ctia nha vua c6 bi pha thém bac hay khong. Chiéc virong mién c6 trong lugng 5N (theo
trong lugng hién nay, nhing trong nudc thi trong lugng gidm 0,3 N. Biét rang khi can trong nudc vang

giam 20 trong luong, bac giam 10 trong lugng. (Vat c6 khoi lugng 100 g thi c6 trong luong 1 N).

Bai tap 1.83. Nguoi ta hoa lan 7 kg chat 1dng 1 v6i 5kg chét 16ng 11 thi duge mot hén hop c6 khdi lugng
riéng 600 kg/m>. Biét khdi lugng riéng ctia chéat 16ng I 16n hon khéi lugng riéng ctia chat 1ong 1T 1a 200
kg/m®. Tinh khéi lugng riéng ctia mbi chat 1dng.

Bai tap 1.84. (1 diém) D¢ tinh toan thoi gian mot chu ky dong dua (mot chu ky dong dua day du duoc
tinh tir ldc day du bat dau dugc dua 1én cao dén khi dirng han) ctia mot day du, ngudi ta str dung cong

thuc
T = 271\/f
8

Trong d6, T 1a thoi gian mot chu ky dong dua (s), L 1a chiéu dai cta day du (m) va g = 9,81 m/s°.
a) Mot sgi day du c6 chiéu dai L = (2 + v/3) m, hdi chu ky dong dua dai bao nhiéu giay?

b) Mot nguoi mudn thiét ké mot day du sao cho mét chu ky dong dua kéo dai 4 gidy. Hoi nguoi do
phai lam moét sgi day du dai bao nhiéu?

Bai tap 1.85. Nudc bién la dung dich c6 ndong do mudi la 3,5% (gia stt khong c6 tap chat). C6 10 kg nude
bién. Hoi phai thém bao nhiéu kg nudc (nguyén chat) dé€ duge dung dich c6 ndong do 2%.
Bai tap 1.86. (1 diém). “Vang 24K con dugc goi la vang rong (1a loai vang tinh khiét nhat, gan nhu khéong
c6 pha lan tap chét, c6 gia tri cao nhat trong cac loai vang) 1a mét kim loai ¢6 4nh kim dadm nhét nhung
kha mém. Trong nganh cong nghé ché tao trang stic, ngudi ta it dung vang 24K ma thay thé bang vang
14K 1a hgp kim ctia vang va dong dé dé danh béng va tao ra nhiéu kiéu dang da dang”. Mot mon trang
stic dugc lam tir vang 14K c6 thé tich 10 cm® va nang 151,8 g. Hay tinh thé tich vang nguyén chat va dong
dugc ding dé 1am ra moén trang stc; biét khéi lugng riéng ctia vang nguyén chat 1a 19,3 g/cm?, khéi
lugng riéng ctia dong 12 9 g/cm? va cong thiic lién hé gitta khéi lugng riéng va thé tichlam = D - V.
Bai tap 1.87. Gen B ¢6 3600 lién két Hidro va c6 hiéu gitta Nucleotit loai T véi loai Nucleotit khong bé
sung v&i n6 1a 300 Nucleotit. Tinh s6 Nucleotit tirng loai ctia gen B. Biét rang, dé tinh sb lugng Nucleotit
(A, T, G, X) trong phan tit AND, ta ap dung nguyén tac bd sung: “ A lién két véi T bang 2 lién két Hidro
va G lién két véi X bang 3 lién két Hidro” va %A = %T, %G = %X. Tong s6 Nucleotit trong gen B:
N=A+T+G+X=2A+2G = 2T +2X.
Bai tap 1.88. Nguoi ta tron 8 g chét 1dng nay véi 6 g chat 1ong khac c6 khéi lugng riéng 16n hon né 1a 0,2
g/cm?® dé dugc hén hop c6 khéi lugng riéng 0,7 g/cm®. Tim khéi lugng riéng ctia mbi chat 1ong?
Bai tap 1.89. Can bang cac phuong trinh hoa hoc sau bang phuong phép dai sb.

a) Ag+Cl, — AgCl.
b) CO, +C — CO.
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1.4 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @
Cau 1.1. Tt ca cac nghiém ctia phuong trinh (x + 3) (2x — 6) = 01a
A x=-3. B. x=3. C. x=3hayx=-3. D. x=2
~ N N . . » . 2x+3 1
Cau 1.2. Diéu kién xac dinh cua phuong trinh sy +2= po
A x #4. B. x # 3. C. x#4vax#3. D. x=4vax=3.
Cau 1.3. Nghiém ctia phuong trinh > 2 ~1= 0}
o NS phtong -4 0 (x+3)(x—49
A x=2. B. x=-3. C. x=4. D. x = -2
Cau 1.4. Phuong trinh nao sau day khéng phai la phuong trinh bac nhat hai 4n?
A. 5x—y=3. B. V5x+0y =0. C. 0x —4y = V6. D. Ox +0y = 12.
Cau 1.5. Duodng thang biéu dién tit cd cdc nghiém ctia phuong trinh 3x —y = 2
A. vudng goc vdi truc tung. B. vudng goc vdi truc hoanh.
C. di qua gbc toa do. D. di qua diém A(1;1).
Cau 1.6. Cap s6 (—2; —3) la nghiém ctia phuong trinh nao sau day?
-2y =3 2x—y=-1 2x—y=-1 4x —2y =0
A. ¥ . B. ¥y . C. *~Y . D. Y .
2x+y =4 x—3y=28 x—=3y=7 x—3y=>5
$> BAI TAP ¢
Bai tap 1.90. Giai cac hé phuong trinh:
) [Pt =7 p) [ty =2 5x —4y =3 0 3x =2y =10
a c .
x—7y = —13. 8x + 3y = 5. 2% 4y =4 x_gy:%
Bai tap 1.91. Giai cac phuong trinh:
1 2 4
a) bx+2)2x—-7)=0. b) <2x+5> (—3x—3> =
o) y¥*—5y+2(y—>5)=0. d) 9x> —1=Bx—1)(2x + 7).
Bai tap 1.92. Giai cac phuong trinh:
5 3 3x+4 4 3 5
VT o1 T i) )3t yax—3) " x

2 3  3x—5 x—1 x+1 8

= . d — = .
C)x—3+x+3 x2 -9 )x+1 x—1 x?2—-1

Bai tap 1.93. Tim hai s6 nguyén duong biét tong ctia chiing bang 1006 , néu lay s6 16n chia cho s6 bé dugc
thuong 1a 2 va s6 du 1a 124.

Bai tap 1.94. O gidi bong da Ngoai hang Anh mua giai 2003 — 2004, di Arsenal da thi dau 38 tran ma
khong thua tran nao va gianh chuc vo6 dich véi 90 diém. Biét ri“mg v6i méi tran dau, doi théng duogc 3
diém, doi thua khong c6 diém va néu hai d6i hoa nhau thi médi déi dugc 1 diém. Mua giai d6 doi Arsenal
da gianh dugc bao nhiéu tran thang?

Bai tap 1.95. Nhan ki niém ngay Qudc khanh 2/9, mot nha sach gidm gia méi cay but bi 1a 20% va mbi
quyén vd 1a 10% so véi gid niém yét. Ban Thanh vao nha sach mua 20 quyén vd va 10 cay but bi. Khi tinh
tién, ban Thanh dua 175000 dong va dugc tra lai 3000 dong. Tinh gia niém yét ciia mbi quyén v& va mdi
cay but bi, biét rang tdng s6 tién phai trd néu khong dugc giam gia 1a 195000 dong.
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Bai tap 1.96. Trong mot xi nghiép, hai t6 cong nhan A va B lép rap cung mot loai b linh kién dién tu.
Néu t6 A 1ap rap trong 5 ngay, t6 B 1ap rap trong 4 ngay thi xong 1900 b linh kién. Biét rang méi ngay t6
A lap rap nhiéu hon t6 B 1a 20 bg linh kién. Héi trong mot ngay mdi t6 rap dugc bao nhiéu bo linh kién
dién t&? (Nang suat lap rap ctia mbi t6 trong cac ngay 1a nhu nhau).
Bai tap 1.97. Giai bai toan 6 sau:

Quyt, cam muoi bay qua tuoi

Dem chia cho mét trim nguoi cung vui

Chia ba méi qua quyt roi

Con cam moi qud chia muoi vita xinh

Trim nguoi, trim miéng ngot lanh

Quyt, cam moi logi tinh ranh la bao?
Bai tap 1.98. Can bang cac phuong trinh hoa hoc sau bang phuong phép dai so.

a) Fe+ Cly — FeCls. b) SO, + O, Vf—o> SOs. ) Al+0; — AlLO;.
2Y5
Bai tap 1.99. Nha mdy luyén thép hién c6 san loai thép chira 10% carbon va loai thép chita 20% carbon.

Gia st trong quad trinh luyén thép cac nguyén liéu khong bi hao huyt. Tinh khéi lugng thép mbi loai can
diing dé luyén duge 1000 tan thép chita 16% carbon tir hai loai thép trén.
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Chuong 2

Bat dang thirc. Bat phuong trinh bac nhat mot
an

2.1 Bat dang thirc
2.1.1 Khai niém
Khi cho hai sb thuc x va y thi ta ¢6 mot trong cac truong hop sau
o X = y,
* x>y x>y,
* x <y, x<y.
Truong hop x = y duge goi 1a dang thie. Truong hop x < y, x < y, x > y hodc x > y duge goi 1a bat

dang thic.

Dinh nghia 2.1.1. Hé thitc dang a > b (hay a < b,a > b,a < b) dugc goi 1a bt diang thiic va a duoc goi
la vé trdi , b duoc goi la vé phdi ciia bit dang thitc.

2.1.2 Tinh chit cta bit dang thirc

A. Tinh chét bac cau va tinh céng cta bt dang thirc
Tinh chat 2.1.1.
a) Chobasda,b,c. Néua > bvab > cthia > c (tinh chat bac cau).
b) Chobasba,b,c.Néua >bthia+c>b+ec.

c) Khi chuyén mot s6 hang tir vé nay sang vé kia ctia bat dang thic thi ta phai d6i ddu cda no.

B. Tinh nhan ctia bat dang thic

Tinh chat 2.1.2.
a) Khi nhan hai vé ctia mot bat déng thuc véi cung mot s dwong thi dugc mot bat déng thuc méi
cing chiéu v6i bat dang thuc da cho.
b) Khi nhan hai vé ciia mot bat dang thic véi cing mot sé dm thi duge mot bat dang thirc méi
nguoc chiéu véi bat dang thire da cho.

$> BAI TAP >
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Bai tap lién quan dén tinh cong

Bai tap 2.1. Hay viét mot bat dang thirc dién ta s6 a 16n hon 3. V& trai, vé phai ctia bat dang thirc d6 la gi?
Bai tap 2.2. So sanh hai s6 x va Y, biét x > 3,4 va y <34

Bai tip 2.3. Chiing minh 2023 + (—2%) > 2022 + (—2%).

Bai tap 2.4. So sanh hai s6 —3 + 23 va —2 + 23,

Bai tap 2.5. Cho haisb a va b thod mana < b. Chingtéa+3 < b+5.

Bai tap 2.6. Cho hai sb m va n thod man m > n. Chung td m +5 > n +4.

Bai tap 2.7. Goi a la 756 tudi ctia ban Na, b 1a s6 tudi ctiia ban Toan, biét rang ban Toan 16n tudi hon ban
Na. Hay dung bat dang thirc dé biéu dién mbi quan hé vé tudi cta hai ban d6 & hién tai va sau ba ndm
nua.

Bai tap lién quan dén tinh nhan

Bai tap 2.8. Khong thuc hién phép tinh, hay so sanh: 1962 - 12 va 1963 - 12.
Bai tap 2.9. Khong thuc hién phép tinh, hay so sanh: 47 - (—19) va 50 - (—19).
Bai tap 2.10. Cho hai s6 a, b thoa man a® > b* > 0. Chuing t6 5a* > 4b>.

Bai tap 2.11. Hay so sanh: (—163) - (—75)'° va (—~162) - (—75)"°.

Bai tap 2.12. Cho hai s6 m, 7 théa man 0 < m? < n’. Chung to gmz < 2n’.

Bai tap 2.13. Cho biét —10m < —10n, hay so sanh m va n.

$> LUYEN TAP<
Bai tap 2.14. Dung cac ki hiéu >, <, >, < dé dién ta:

a) Toc do v diing quy dinh véi bién bao giao thong & Hinh 4a.
b) Trong tai P ctia toan bo xe khi di qua cau diing quy dinh véi bién bao giao thong & Hinh 4b.

Hinh 4a) Hinh 4b)
Bai tap 2.15. Hay chi ra cdc bat dang thic dién td mdi khang dinh sau:

a) m16n hon §; b) nnhd hon 21; c) xnhdhonhodcbang d) y 16n hon hodc bang
4; 0.

Bai tap 2.16. Hay cho biét cac bat dang thitc duge tao thanh khi:
a) Cong hai vé ctia bat dang thicc m > 5 véi —4;
b) Cong hai vé ctia bat dang thirc x* <y +1v6i 9;
¢) Nhan hai vé ctia bat dang thirc x > 1 v6i 3, 16i tiép tuc cong véi 2;

d) Cong vao hai vé cta bat déng thic m < —1véi —1, r6i tiép tuc cong véi —7.
Bai tap 2.17. So sanh hai s6 x va y trong mdi trudong hop sau:

a) x+5>y+5; b) —11x < —11y; c) 3x —5<3y—5; d) —7x+1> -7y +1.
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2.2 Bt phuong trinh bac nhat mét an
2.2.1 Khai niém

Pinh nghia 2.2.1. Bat phuong trinh dang ax +b > 0 (hoacax +b < 0,ax+b > 0,ax +b < 0), véia,
b 1a hai s6 da cho va a # 0, duoc goi 1a bat phuong trinh bic nhit mét dn (dn 1a x).

* S6 xo duge goi 1a nghiém ctia phat phuong trinh néu ta thay x = xo thi nhan dugc mot khang
dinh dung.

* Giai bat phuong trinh la tim tit cd cdc nghiém ctia no.

2.2.2 Cacbudc giai
&: Phuong phdp giai
Xét bat phuong trinh ax +b > 0 (a # 0).
o Chuyén vé b sang vé phdi ta dugc ax > —b.

e Chia hai vé phuong trinh cho a ta dugc

. ’ b
— Neu a > 0 thi nhdn dugc nghiém ciia bat phuong trinh da cho la x > —

) . b
— Neu a < 0 thi nhdn duoc nghiém cua bat phwong trinh da cho la x < —

> BAI TAP <
Bai tap 2.18. Trong cac bat phuong trinh sau, bat phuong trinh nao 1a bat phuong trinh bac nhat mot 4n?
a) a+2023 > 0. b) 0x —5 < 0. ¢) 5x —7<0. d) x> +1<0.
e) Ox < 0. f) 3x <0. g) ¥*+1=0. h) —x+1<0.

Bai tap 2.19. Trong hai gié tri x = 1 va x = 2, gia tri nao 1a nghiém ctia bat phuong trinh 3x — 4 < 0?
Bai tap 2.20. Tim mot s6 la nghiém va mot s6 khong phai la nghiém ctia bat phuong trinh 4x +5 > 0.
Bai tap 2.21. Giai cac bat phuong trinh sau:

a) 2x+1 > 0. b) —2x+1 < 0. ¢) 0,5x — 6 < 0. d) —2x+3 <0.

e) 2(x+1)+3>0. f) —2(x+3)+1<0. g) 05x —6(x —2) <0. h) —2x+3(x—1)<0.

i) 2t—5>0. i) 3y+1>0. k) 20 —3 < 0. 1) 2z2—3>0.
Bai tap 2.22. Giai cac bat phuong trinh sau:

a) x+2<2+43x b) 44 x >5—3x. ) —x+7>x-23. d)6<x;3.

1 2 1

e) §~x>5. f) 7< x5+ . g) 2x —5 < 4x + 3. h) 54+7x >4x—7.
Bai tap 2.23. Giai cac bat phuong trinh sau:

a) 5—7x>4(x—3)—7. b) 2(x+1)+3>x—1.

) —2(x+3)+5(x—1) <2x+3. d) O,5x+7(x—2)<%x—1.

5 1
e) —2x—5(x—1)<§x—1. f) 2(x+3)+5(x—1)<§x—33.
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Bai tap 2.24. Tim x sao cho:

a) Gia tri cia biéu thic 2x + 1 1a s6 duong. b) Gia tri cia biéu thirc 3x — 51a s6 am.
.z . 2 o« R - N A A A ., . ? o R - 1 S A
c) Gia tri cua biéu thitc —3x + 1 1a so khong am.  d) Gia tri cua biéu thirc Ex —51a so duong.

. 1 , e 1R . 1 )
e) Gia tri cua biéu thuc 5% + 1 nhoé hon 2. f) Gia tri cua biéu thue 2(x + §) +116n hon 1.

Bai tap 2.25. Trong mot ki thi gom ba mon Toan, Ngt van va Tiéng Anh, diém s6 mon Toan va Ngir van
tinh theo hé s6 2, diém s6 mon Tiéng Anh tinh theo hé s6 1. D€ tring tuyén, diém s6 trung binh ctia ba
mon it nhat phai bang 8. Ban Na da dat 9,1 diém mon Toan va 6,9 diém mon Ngir van. Hay lap va gidi bat
phuong trinh dé tim diém s6 Tiéng Anh t6i thiéu ma ban Na phai dat dé tring tuyén.

Bai tap 2.26. Dé hudng ting phong trao “Trong cay gay rimg”, 16p 9A c6 ké hoach trong it nhat 1000 cay
xanh. Lop 9A da trong duoc 540 cay. Dé dat dugce ké hoach dé ra, 16p 9A can tréng thém it nhat bao nhiéu
cay xanh ntra?

Bai tap 2.27. Mot ki thi Tiéng Anh gom bén ki nang: nghe, néi, doc va viét. Két qua cda bai thi 1a diém
s6 trung binh ctia bon ki nang nay. Ban Ha da dat dugc diém sb ctia ba ki nang nghe, doc, viét 1an lugt 1a
6,5.6,5.5,5. Hoi ban Ha can dat bao nhiéu diém trong ki nang néi dé két qua dat duoc cta bai thi it nhat
la 6,25?
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2.3 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @
Cau 2.1. Bat dzfmg thic n < 3 ¢6 thé duogc phat biéu la
A. n16n hon 3. B. nnhd hon 3. C. n khong nho hon 3.
Cau 2.2. Cho céc sb thuc x, y, z biét x < y. Khang dinh nao sau day sai?
A x+z<y+z. B. xz < yznéuzam.
C. xz < yznéu z duong. D x—z<y-—z
Cau 2.3. Heé thiic nao sau day la bat dang thuc?
A 1-x=0. B. x> —5x+6=0. C. y*>0.
Cau 2.4. Bat phuong trinh 3x — 5 > 4x + 2 c6 nghiém la
A x> -7 B. x < -7. C x<7.
Cau 2.5. Bt phuong trinh 2x — 1 < x + 4 c6 nghiém la
A. x <5 B. x > 5. C. x< -5,
$> BAI TAP >
Bai tap 2.28. Choa > b, chiing minh:
a)a—2>b—-2; b) —5a < —5b; c) 2a+3>2b+3;
Bai tap 2.29. Giai cac bat phuong trinh sau:
1 x 1 2x —2
- . S+ I>C .
a) 3—02x <13 b)2+3_4 c) 3< 3

Bai tap 2.30. Tim x sao cho:
a) Gia tri cia biéu thic 2x + 1 khong nho hon gia tri ctia biéu thite 3x — 5;

b) Gia tri ctia bi€u thirc 2x + 1 khong 16n hon gia tri ctia biéu thire 3x — 5.

D. n khong 16n hon 3.

d) 10 — 4a < 10 — 4b.

2x — 3 < 3x—2.

d)3_4_

Bai tap 2.31. Trong cudc thi “D6 vui dé hoc”, méi thi sinh phai tra 16i 12 cau héi cta ban t6 chitc. Mbi
cau hoi gém bbn phuong an, trong d6 chi c6 mot phuong an dung. Vi moi cau hoi, néu tra 1oi dung thi
dugc cong 5 diém, tra 16 sai bi trir 2 diém. Khi bat dau cudc thi méi thi sinh 6 sén 20 diém. Thi sinh nao
dat tir 50 diém trd 1én sé dugc vao vong tiép theo. Hoi thi sinh phai tr 16i ding it nhat bao nhiéu cau thi

duogc vao vong thi tiép theo?
Bai tap 2.32. Tim 16i sai trong cac 10i gii sau:

< . 2
a) Giai bat phuong trinh —3x > 9. b) Giai bat phuong trinh —3¥ <5.
Ta co: Ta ¢6
_ 2
3x >9 _Zx<5
>9+43
o (e (-3)s(-3)
x> ls 3 2) =°\"2

Vay nghiém ctia bat phuong trinh 1a x > 12.

Vay nghiém ctia bat phuong trinh la x < — 5
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Chuong 3
Can thuc

3.1 Can bac hai

3.1.1 Can bac hai ctia mot s6

Pinh nghia 3.1.1. Can bac hai cta s6 thuc a khong am la sb x sao cho x? = a.

Tinh chit 3.1.1. Cho sb thuca
e Néua > 0 c6 diing hai can bac hai la hai s6 d6i nhau 1a v/a va —/a.
e Néua =0cb dung moét can bac hai la 0.

* Néua < 0 thi khong c6 can bac hai.

Dinh nghia 3.1.2. Véi s6 duong 4, s6 v/a duoc goi la can bac hai s6 hoc cua a.

Tinh chit 3.1.2. Choa,b > 0néua < b thi va < Vb.

> BAI TAP <

A. Tim can béc hai, can bic hai so hoc ciia mot so

Bai tap 3.1. Tim can bac hai s6 hoc ctia m6i s0 sau r6i suy ra can bac hai ctia ching.

a) 0. b) 81. ) —19. d) 4,41.
169 36 6
i 1. i) 64. k) —144. 1) 2,25.
25 256 15
Bai tap 3.2. Dung may tinh cam tay, thuc hién phép tinh. Giai thich vi sao (bang dinh nghia)?
a) V4. b) V. ) V16. d) v/25.
e) V/36. f) V/49. g) V6d. h) V/81.
i) V121. i) V144 K) v/169. 1) /225.
m)+/0,04. n) v/0,09. 0) v1,21. pP) V2,25

Bai tap 3.3. St dung mdy tinh cam tay, tinh (két qua lam tron dén chir s6 thap phan thu tu)
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a) V/54. b) /24 ) v/24,68. d) 3v/15.
e) —2v28 f) 2v6+ V7. g) 3V5—2V6. h) V5 +v6+3V7.

Bai tap 3.4. Tinh gid tri ctia cac biéu thitc (khong diing may tinh)

a) 3+ (—/1,75)%. b) 1—2(—v/1,5)% o) (V5,25 4+ (—v/1,75)%.d) (v/102)? — v/982.

B. So sanh can bac hai so hoc

Bai tap 3.5. So sanh:

a) 6va/37. b) 4 va /37 —2. ¢) V1043 vaé. d) 4va V26— 1.
e) 6va VA4l. f) 3v/2vas. g) V5+1va3. h) 4va V17 — 2.

3.1.2 Can thirc bac hai

Dinh nghia 3.1.3. V6i A 1a mot biéu thic dai s6, ta goi VA la can thic bac hai ciia A, con A dugc goi
1a biéu thirc 1y can hodc biéu thic dudi dau can.

$> BAI TAP

A. Diéu kién c6 nghia ctia biéu thitc. Tinh gia tri biéu thirc

Bai tap 3.6. Vi gid tri nao cta a thi méi can thite sau c6 nghia:

a) V72a. b) @ o) V19 + 4a. d) V27 — 6.
e) V/86a. f) m. g) V24 +10a. h) V17 — 5a.

Bai tap 3.7. Vi gié tri nao cta x thi mdi cin thic sau ¢6 nghia:

15 —-17 1 —22
D\ =2 ATy 9\ xr3 ) \/:
10 — 30x f 4x +2 ) 22 —5x h) x—2
32+ 1 W ax+5 ¥\ e 22 +3
Bai tap 3.8. Cho biéu thic A = /5 — 2x.
a) Tinh gid tri cta biéu thic A khi x = —2 va khi x = 3.

b) Vdi gia tri nao cta x thi biéu thic A xéac dinh?
Bai tap 3.9. Vi gid tri nao cta x thi biéu thitc A = v/3x + 6 xac dinh? Tinh gia tri ctia A khi x = 5 (két
qua lam tron dén chir s6 thap phan thi hai).

Bai tap 3.10. Cho biéu thitc P = /b2 — 4ac. Tinh gia tri cda P khi
a) a=3,b=10,c=3. b)a=2,b=6,c=5.
Bai tap 3.11. Cho biéu thic P = v/a? — b2. Tinh gia tri ctia P khi:

a) a=5,b=0. b) a =5,b = —b5. ¢) a=2,b=—4.
Bai tap 3.12. Tinh gia tri cia cac biéu thic sau khi x = 16,y = 9.
1 1
a) Vx+\/y. b) /x+y. C) E,/xy. d) gx\/y.
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Bai tap 3.13. Cho biéu thic P = 1/x2 — xy + 1. Tinh gi4 tri ctia P khi
a) x=3,y=—2. b) x =1,y =4
B. Toan ung dung

Bai tap 3.14. Mot tram phét séng duogc dat & vi tri B cach duong tau mot khodng AB = 300 (m). Dau tau
dang ¢ vi tri C, cach vi tri A mét khoang AC = x (m).

a) Viét biéu thuc biéu thi khoang cach tir tram phat song dén dau tau. ,{3
b) Tinh khoang cach trén khi x = 400,x = 1000 (két qua lam tron dén i \\\
hang don vi cua mét). | N
300m | 2
A x cm C
Bai tap 3.15. Trén can truc § Hinh 5, hai tru a va b ding cach nhau 20
m, hai xa ngang c va d 1an luot c6 do6 cao 20 m va 45 m so voi mat dat. Xa
chéo x c6 do dai bao nhiéu mét (két qua 1am tron dén hang don vi)?
X
a b 45 m
20 m[ ¢
20m
Hinh 5
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3.2 Can bacba

3.2.1 Can bac ba ctia mét s6

Dinh nghia 3.2.1. Cén bac ba ctia s6 thuc a 1a s6 thuc x sao cho x® = a, ki hiéu 1a Va.

Tinh chit 3.2.1. Moi s6 thuc a déu ¢6 duy nhat mot can bac ba.

$> BAI TAP <
Bai tap 3.16. Thuc hién phép tinh
a) V33 b) v/27. o) V58, d) v/125.
1 1 1 V1
e) \/=. f) V= g) \/ —=. h) - —.
8 5 125 27
. 3/33 ~ af27 V16 V64
D)\ = i = k) . ) ——.
5 125 2 125
Bai tap 3.17. Thuc hién cac phép tinh sau:
3 3 3 3 3 3 1 W
a) A=2V2B 4+ Va3 1+3V3.  b) B= 8+ Ved+ V27 ) C=5+ s
a1 /8 g v V2 a ams VB
d) D= 1z + 5 e) E=V# .V e f) F=v64-v27 T

3.2.2 Can thuc bac ba

Dinh nghia 3.2.2. Véi A la biéu thitc dai sd, ta goi can bac ba cua A la VA.

$> BAI TAP

Bai tap 3.18. Rut gon biéu thuc:

a) A= (x—1)%. b) B= /x% —3x2+3x 1. o) C=/(2x— 1),

d)D=v8x3—-12x2+6x—1. ) A= /(x+1)%. f) B=/x3+3x2+3x+1.
Bai tap 3.19. Tim x
a) x> =27. b) 2x° = 411' c) (x—1)° = —64. d) 2x —1)® = —125.
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3.3 Phép khai phuong (khai can)
3.3.1 Can bac hai cua mot binh phuong
Pinh ly 3.3.1. V6i moi sb thuc a, ta c6 Va2 = |al.
Dinh ly 3.3.2. Véi A 1a mot biéu thirc dai sd ta c6 VA2 = |A].
* VG5i A > 0taduge VA2 = A.
* V6i A < 0taduoc VA2 =—A.
$> BAI TAP >
Bai tap 3.20. Thuc hién phép tinh:
a) V1e. b) v/0,81. ) V25. d) /0,16.
2 2
e) (V75)". f (VoA g) V/36. h) V/(2,5)%
2 2
i) V132 i V(=22 k) (v19)". ) (v/016)".
Bai tap 3.21. Thuc hién phép tinh:
a) 3+10V9 — 19v/4. b) 3v/25 +10v9 — 19V/4. Q) 2- \/22 +5-/0,64.
2 3 4 [—1
d) 5@—;/%4@3. e) 3\/;—50 — L f) 0,5v64 —21/25.
11 1 2 , 121 3 /19
g) 10- 1,69 +5- = h) gxf—gx/ﬁ )95 -5V —

Bai tap 3.22. Rut gon cac biéu thuc sau

a) 3Va2véia > 0.
d) V2544 — 34°. e) V9a® —2a%véia < 0.

g) V1642 +4a véia < 0. h) Va* — 442,
Bai tap 3.23. Rt gon cac biéu thic sau

a) \(a—4)?véia > 4.
Q) \/(a—l)zvéﬁaZL
e) VaZz+6a+9vdia> —3.

g) Va*+2a+1véia> —1.

Bai tap 3.24. Phan tich da thac thanh nhan ta

b) 3Va2 véia < 0.

a) ¥ —7. b) 4x? — 3.

e) x* —3. f) 9x> —5.
3.3.2 Can bac hai mét tich

i THANG LONG BINH TAN

o) x242V7x +7.

g) x% +2v2x 4 2.

c) V8la2+9avéia <0.
f) —2vVa2 véia > 0.

i) Vab+a®vdia <O0.

b) \/(5—a)* +4avdia < 5.
d) V2 —a)?+avéia<?2.

1
f) V4a? —4a+1+2avéia< 5

1
h) /942 —6a+1+3avdia < 3

d) 9x2 + 6v/2x + 2.

h) 4x? +4+/3x + 3.
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Dinh 1y 3.3.3. Néua > 0vab > 0 thi

a) Va.vb = vab.
b) Va2.b = |a|V/b.
Hai cong thuc trén van dung cho truong hop 4, b 1a cac biéu thuc.
> BAI TAP <
Bai tap 3.25. Ap dung quy tac khai phuong mot tich, hay tinh:
a) v/36-0,81. b) /49 - o c) /5% (—13)%

625°

e) \/4-184—14. f) V/7-63. g) /3% (—4)2.

Bai tap 3.26. Bién ddi biéu thire dudi dau can rdi tinh:

a) V652 —162. b) /292 — 202. c) V202 —162%.
e) /102 — 62. f) /262 —102. g) V172 — 82
Bai tap 3.27. Ap dung quy tic nhan cac can thiic bac hai, hay tinh:
a) V5-/80. b) v0,9-v20-V/32. o) V3,68 1.
e) V17-/68. f) V1,6-v20-V18. g) V09 -/25.
Bai tap 3.28. Tinh gia trj biéu thuc:
a) V251169 — /3 - /75. b) (V27 — v/243) - /3.
9 V6 VI 17 V. d) (V8 V32)- V2.

Bai tap 3.29. Rut gon cac biéu thic sau:

d) /0,04 - 256.
h) V8- 11-22.
d) /502 — 142,
h) /252 — 242,

d) v27-V15-1/05.
h) v2,7-v6-V18.

a) /0,812 vé6ia > 0. b) \/32-50(3 — a)2 véia < 3.
4 1
c) 1/ §a4(a —5)2vdia < 5. d) m\/éla‘*(a —3)2vGia > 3.

e) /2,25(9 — 6a + a?) véia < 3. f) /14422 véia < 0.

%) %a4(a 12 véia < 1. h) /48 -27(2 — a) véia < 2.

i) Eh1|_1\/4a4(a+ 12v6ia > —1. i) Va2+2a+1v6ia>—1.
Bai tap 3.30. Giai cac phuong trinh sau
a) x* = 289. b) 25x° = 16. c) 0,49x% = 2,56. d) 9x*> +10 = 0.
e) x? =324. f) 9x? = 16. g) 0,25x* = 1,96. h) 4x*> 419 = 0.
i) ¥*=17. j) x*—31=0. k) 81x% = 23. 1) 27x* —6 =0.
m)x? = 2. n) x> —15=0. 0) 64x* = 13. p) 49x> — 26 = 0.
Bai tap 3.31. Giai cac phuong trinh sau, biét x khong am
a) Vx =21. b) 2v/x = —1. o (Vx+1)=4. d V-1 =2
e) Vx=6. f Vi+2=1 g) (Vxi—1)" =4 h) Vx4 1] = 4.
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3.3.3 Can bac hai cia mot thuong
DPinh 1y 3.3.4. Néua > 0vab > 0 thi
Va a
a) Yo = /-
N
a_va
b) b7 — W.
Hai cong thitc trén van ding cho trudng hop 4, b 1a cac biéu thuc.
> BAI TAP
Bai tap 3.32. Ap dung quy tac khai phuong mét thuong, hay tinh:
: 64 49 23
a) /0,81 : 0,36. b) \/49: . 9 Vg d) /1
: 64 16 15
e) v0,04: 2,56. f 4 8 \ 5. h) /1.
B V12,1 ) V170 " V123 V5
V225 Vo V322 /80
Bai tap 3.33. Ap dung quy tac khai phuong mét thuong, hay tinh:
2 2 2 2
4 -19 10 27
a) (\/8). b) (,/_16> : Q) ( 9). d)( _4> .
2
o) —27 H +/0,03 ) v 470 h) V10°
4 )" N ¥ Va7 V&5
. 81 . 64 ( —36> 324
DV 100 )V k) 169 /° DV aso
m) —625 n) 25 0) —64 ) - ( 121 )
—64 Vgt —49° P —19)°
Bai tap 3.34. Bién déi cac biéu thitc dudi dau can rdi tinh:
2) 262 — 172 b) |72 — 32 9 149? — 767 d) 125% — 612
688 32 4572 — 3842° 1012 — 852"
Bai tap 3.35. Tinh gia tri biéu thic
V169 /75 49 /28
- b 27 —V/18) : V3. — . d 18) : v2
Q) NG ) (V27-V18): V3. o) TR Y ) (VB+V18):v2
Bai tap 3.36. Rut gon cac biéu thuc sau:
2 52
a) V3@ véia < 0. b) \/9116 véia < 0. o 1/ af) véia > 5.
V — )8 2
d) Y2237 (sia > 0. o VB s <a /2 vsia <o,
V3a 50(a — 3)? 49
2 — )2
&) 1/ ysia< 3. b Y2 a0 p VZA 0" o)
a V/50a VA48(a — 1)
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Bai tap 3.37. Biét rang hinh tam giac va hinh chit nhat & Hinh 3 ¢6 dién tich bang nhau. Tinh chiéu rong
x ctia hinh chit nhat.

V27 em
d
\/ﬁcm \/ﬁcm
Hinh 3
Bai tap 3.38. Hinh chi nhat c6 chiéu rong la a cm, chiéu dai b cm va dién tich S cm?,
a) Tim Sbiéta = v/8,b = V2. b) Tim b, biét S = 3v/2, 0 = 2V/3.

Bai tap 3.39. Tir mot tim thép hinh vudng, nguoi tho cat ta hai manh hinh vudng c6 dién tich 1an lugt 1a
24 cm? va 40 cm? nhu Hinh 4. Tinh dién tich phan con lai ctia tim thép.

40 cm?

Hinh 4

$> LUYEN TAP<

A. Pha can hai lop

Bai tap 3.40. Tinh:

a) \/(3-v2)". b) y/ (VI1+3)" O Vi—2v3.

d) V7 +4v3. &) V7 —4v3, ) m

h) V6 —2v5. ) V8+2v7

)/ (Vio—3)" - vio. K) \/m—m. 1) m—m.

Bai tap 3.41. Hay viét cac da thitc sau dudi dang binh phuong ctia mot tong hodc mot hiéu

N

g) (\ﬁ+3) :

a) 11— 6v/2. b) 11+ 6v/2. ) 14 — 4/10. d) 13 4+ 4v/3.
e) 124 8v2. f) 10 — 4V6. g) 17 + 12V2. h) 22 — 8v/6.
i) 124 6v/3. i) 744V3. k) 14 — 6v/5. 1) 18+8v2.
m)18 + 8v/2. n) 35— 10v/10. 0) 3—2V2. p) 26 — 8v/10.
q) 20 — 6+/11. r) 27 — 8/11. s) 22 +8v6. t) 11447
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Bai tap 3.42. Bién ddi biéu thic trong can bac hai vé dang binh phuong mot tong (hiéu) tir d6 pha mot
16p can

a) V(1+ V2. b) V12 12v2+ (V2R o V3+2v2 d) (1 — V22
) V3—2v2 f) \/8+ 215, ) V/5—2v6. h) V4 +2V3.
i /11 — 2v/30. i) V21 —4v17. k) V11 +2+/30. ) /7 —2v10.
m) /7 — 4/3. n) /10 + 2v/21. 0) V12 — 2/35. p) Vo +4v5.
qQ) \/m. 1) \/29—7\/5 s) V35 —12V6. t) \/m.

Bai tap 3.43. Rut gon cac biéu thuc sau

a) Va+2v3—\4—2V3. b) V8+2v15— V8—2v15. o) V5+2v6—\/5+2v6.
d) V15+6v6+ V35 -12v6. € B—2)- V7 +4V3. H (V2-3)-V11+6v2
g) (V3 +V5)- /7 - 2v/10. h) (V7 —V3)-V104+2v2L. i) V10+2v10+2V15+2v6.
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3.4 Bién d6i don gian biéu thitc chia cian bac hai

3.4.1 Can dong dang
Dinh Iy 3.4.1.
o my/a+nya=(m+n)/a.
* my/a—na=(m—n)/a.

> BAI TAP

Bai tap 3.44. Rat gon
) V8—3v32+V72.
¢) —v/20 — 3v/45 — 6/80.
e) 3v2—2v8+ /50 — 4V/32.

g) V20 — 3v/45 + 21/450 — %\/392.

i) V2 —3v3+2V48 —3V/75.
k) V196 - v/25 — 5v/81.

Bai tap 3.45. Rat gon

a) 2v/x +3v/x.
e) V25x — 1/0,16x.

b) 3v/x —2/x.

3.4.2 Truc can thuc

& Phuong phip giai

f) 2,/9yx + \/xV.

b) 6v/12 — 21/48 + 51/75.

d) 2v/5 — 3v/125 + V/80.

) V3 —V75+2V12 —3V147.
h) V128 — 3v/32 +2/200 — 3V/98.

) V27 —3V/3 4 2V/48 — 31/75.
) (32:v16+ /289) - V49.

o) Vix —5/x. d) V4x — v/9x.

g) Vxz— %\/%cz. h) \/4xyz — %\/@

Truc cin thitc & mdu la ki thudt bién d6i lam cho mdu thitc khong con chita ddu cin, théng thuong ta dp dung

mot so tinh chat sau.

o Vi cdc biéu thitc A, Bma B > 0,ta co — =

AVE

VB
; B
o Visi cic bif thitc A, B,Cmi A > Ovd A % B tac — = = C(\/th2 )
VA+B A—B
: AF+B
Vi cic bid thitc A,B,Cmi A > 0,B > 0vi A % B, tacs ——C_ = CVAFVE
VA+ VB A-B
$> BAI TAP ¢
Bai tap 3.46. Truc can thic & mau:
- 242 5
a) by > 9 Y212 4 —>
V75 2 —/10 3442 V7 —/5
3 -5 V11 -2 16
e) —(—. f) : g) . h) —————.
V20 1-6 4— V11 /19— /3
i) R j) - K) Vi3 -3 1) =7
V18’ ) 23 3_ Vi3 -3
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Bai tap 3.47. Rut gon biéu thuc sau:

2 2¢/3 -3 b) 7 -7 9 6+ 312 " 5435
V3-2 V7 -1 V2+1° V543
V2t V3 V23 ¥ Va7 VT8

1 ) 12 Y 1 D 1
Ny Vs 26+ V3 V523
Bai tap 3.48. Rut gon biéu thuc sau:

2 & mf+3+¢’ mz—v6+v6—¢6 C)Jﬁ—v5+2—¢§
1-v3 V341 1-v2  V3-1 V5-1  V2-1
3vV2—6  6V2—4 342 242 1 1

Q V2 V2 _ o 3 \f+ +2v2 Va9 B _
V2-1  v2-3 V3 V2+1 1-v2 1+V2

1 1 1 1 1 1
g) + . ) + . + )
1-v5 1++5 V3-V5 V3445 V3-V2 V3412
o1 b\ﬁiw@+5—h@ l)Jﬁ—Vﬁ+6+h@
V2—-v6  V6+2 V3—-1  2/5-4 V-2 V342
Bai tap 3.49. Khir mau ctia biéu thirc lay can:
3 X y 3
a) —v01x>0 > 0. b) ——4/ = voixy > 0. Q) —v01x>0 > 0.
36y Y yVxd Y 49y Y
3 _
d)Zyx y;vdixy>0. e) xy1/yxvéix<0,y>0. f) %+§Véix>0.

= RENE
g) 2xy o voi xy < 0. h) ny - voixy > 0.

1 /
i) >XY —; vaix <0,y > 0.

Bai tap 3.50. Truc can thic & mau (véi gia thiét cac biéu thirc déu c6 nghia)

a) L b) > 9 L
V8a 2v9a° 2y/a
—3ab f a+ Va3 ) 2
N TR Va1 SVERVeT)
i a—+/a ) 25 " —ab
NZES VA Va— Vb’
> LUYEN TAP<$®

Bai tap 3.51. Rut gon cac biéu thuc sau:

a) A=4v5+3V5— /5. b) B = /80 + V45 — /5.

1 5
d) D = %+\/zo. e) E= \[2+ V90.
2 1 \/30
g)G—ﬁ_1+\/§. h)H_\/g_z —V12.

i THANG LONG BINH TAN

c) C=

1
Vv
—2ab
va—vb

a++a
Vi1

h)

Dy

5
— +3,5-v40.
V10

f) F:\/g%—\/ﬁ.

i) B=+v18+32— V2.
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j) C= 1 12V k)D:i—\/ﬁ 1) E:\F+\/@.
V2 V3 3

mF =2+ V2 MG= 2 1V oH=_t Vi
2 ' (V5+2) ' 2-\/3 '

Bai tap 3.52. Rut gon cac biéu thuc sau:

a) A =4yx+2Vx2—V16x véix > 0.

b) B = 2+/x — 3v/x — V/25x véi x > 0.

) C=+v25x+25—9x +9 +V4x +4véix > —1.
d) D = +/25x — 25 —/9x — 9 + 4x —4 véix > 1.

C

O E= "V 0> 0vaa£1.
Va—1
-2
§F= "2V a0 44
Va—2
Segn 0 . 2 . K
Bai tap 3.53. Cho biéu thuc A = ﬁ+ 1 voix >0,x #1. Timxdé A =2.
x_
. 1 .
Bai tap 3.54. Cho biéu thuc B = \/f;; voix > 0. Tim x dé B = 2.
S5 en Ry x+2 . 2
Bai tap 3.55. Cho biéu thuc A = NS voix > 0. Tim x dé A = 3.
Sia o x+4 . .
Bai tap 3.56. Cho biéu thueB:WV01x>O. Tim x dé B = 4.

i THANG LONG BINH TAN
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3.5 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @
Cau 3.1. Biéu thirc nao sau day co gia tri khéc véi cac biéu thic con lai?
A. (—V5)% B. V52, C. /(-5 D. —(v5)>

Cau 3.2. C6 bao nhiéu sb ty nhién x dé v/16 — x 1a s6 nguyén?

A. 2 B. 3. C. 4. D. 5.
Cau 3.3. Gid trj ctia biéu thic V16 + v/ —64 bang

A. 0. B. -2 C. 8. D. —4.
Cau 3.4. Pang thitc nao sau day khong ding?
A. V164 V144 = 16. B. V0,64-V9=24

C. \/(~18)2: V62 =3. D. \/(-3)2 — \/77,:. -10.

Cau 3.5. Biét rang 2,6> = 6,76. Gia tri ctia biéu thitc 1/0,0676 bang

A. 0,0026. B. 0,026. C. 0,26. D. 2,6.
Cau 3.6. Rt gon biéu thitc vV9a — v16a + v/64a véia > 0, ta c6 két qua

A. 15V B. 15a. C. 7v/a. D. 7a.
Cau 3.7. Choa = 2V3+ V2, b = 3v2 —2V/3. Rat gon biéu thtc V/3a — \/2b, ta c6 két qua

A. 3V6. B. —6. C. 6V3. D. 12— V6.
Cau 3.8. Truc can thitc & mau biéu thic M véia > 0, ta ¢ két qua

V3a
2-1 - -
A Y21 . (Vo—VIVa c. (V2-Dva D. V24— /a.
Vva 3a a

Cau 3.9. Két qua ctia phép tinh v27 : V6 -2V/18 1a

A. 12. B. 18. C. 72. D. 144.

. 1 1 1 .
Cau 3.10. Rut gon biéu thuc — voia > 0,a # =, ta co ket qua
8¢ 2tV 2vi A 20,05 q
A. V2 . B. v2 . C. va . D. v2 .
1—2a 2a —1 2a—1 1—a
$> BAI TAP >

Bai tap 3.57. Tim x, biét:

a) x? = 10; b) Vx =8; c) x° = —0,027; d) V/x = —%.

Bai tap 3.58. Biétrang 1 < a < 5, rit gon biéu thic A = \/(a —1)2+ \/(a —5)2.

Bai tap 3.59. Truc can thitc & mau cac biéu thic sau

4—-26 3—+v5
a) J; b) V5 O — 1 _véia>0,a#1.
V48 3++5 a—+/a
Bai tap 3.60. Biétrfmga>0,b>OVéab:16.Tinhgiétricﬁabi§uthﬁcA:a\/lzb—kb %a.
V3+v2 V3-V2

Bai tap 3.61. Tinh

V3-v2 V3+V2
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Bai tap 3.62. Mot truc s6 dugc vé trén ludi 1
6 vuong nhu Hinh 1. =
a) Duong tron tam O ban kinh OA cat 1I
truc s6 tai hai diém M va N. Hai
diém M va N biéu dién hai sb thuc

nao? c
b) DPuong tron tdm B ban kinh BC cét m
truc s6 tai hai diém P va Q. Hai diém 0 B '

P va Q biéu dién hai s thuc nao? M -1 0 1 NoQ 6

Bai tap 3.63. Cho hinh hop chi nhat c6 chiéu dai V12 cm, ‘
chiéu rong V8 c¢m, chiéu cao v/6 cm nhu Hinh 2. 3
a) Tinh thé tich ctia hinh hop chit nhat do. !
b) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh hdp chit nhat do. i

Bai tap 3.64. Rut gon cac biéu thic sau

a) (u\/§+3\/§—|—\/12a3> :\V3avéia > 0;

V6em

l—a 1—aya
b 0ia >0, 1.
)1+\/E+1—\/EVM_ a#
Bai tap 3.65 ChobiéuthﬁcP—( r 1 ) va—1 voia>0vaa#1
AP 255 S \a+va Va+1/) a+2ya+1 '
a) Rat gon biéu thuc P.
b) Tinh gia tri cta P khia = 0,25.
. 1 1 1
Bai tap 3.66. Chobiéuthch:(x_\/}-l-ﬁ_l):x_\/zz\/;+1véix>0,x7é1.
a) Rat gon biéu thic M.
b) So sanh M véi 1.
c¢) Tim x nguyén dé M nhan gia tri nguyén.
soen e . 2 . 3 20—2 I <
Bai tap 3.67. Cho hai biéu thiuc A = VX va B = + ﬁvoﬂxEOvax#ZS.
Vx—5 Vx+5 x—25

a) Tinh gia tri cia A khi x = 9.

b) Ching minh B = \/;_ 3
. 1 2 1
Bai tap 3.68. Cho biéu thic P = (xx—|—+\/§ R 1) ﬁt T véix >0,x # 1.
a) Chung minh P = VX 1.
Vx

b) Tim gid tri ctia x dé 2P = 1.
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Chuong 4
Hé thuc luong trong tam giac vuong

4.1 Dinh nghia ti s6 luong giac géc nhon
4.1.1 Khainiém

Dinh nghia 4.1.1. Cho goc nhon a. Xét tam gidc ABC vudng tai A c6 ABC = «, ta co
* Ti s gitra canh dbi va canh huyén dugc goi la sin ctia goc a, ki hiéu sina.
* Tisb gitta canh ké va canh huyén dugc goi 1a cdsin ctia goc «, ki hiéu cos a.
* Tisb gitta canh ddi va canh ké dugc goi la tang cta goc a, ki hiéu tan a.

* Tisb gitta canh ké va canh déi duoc goi 1a cétang ctia goc a, ki hiéu cota.

Cu thé déi véi tam gidc vudng ABC trong Hinh 3, ta 6 A
'Sinﬂézﬂ:é. 'tanzx:&:g b
BC a AB ¢ y
°cos0c:@:E 0c0taz£z£. x
BC a AC b B - c
Hinh 3

Tinh chit 4.1.1. Véi goc nhon «, ta c6

1
a) 0 <sina < 1. b) 0 < cosa < 1. C) cota = v

> BAI TAP

Bai tap 4.1. Tinh cc ti s6 lugng gidc ctia goc nhon A trong méi tam giac vuong ABC c6 B = 90° & Hinh
5 (két qua lam tron dén hang phan tram).

A c B c
B
3 5 4
1/0\ 3 5 \/6
B 4 C V17 A A Jio B
Q) A

C
a) b) d)
Hinh 5
Bai tap 4.2. Cho AABC vudng tai A, tinh ti s6 lugng giac goc B trong cac trudong hop sau
a) AB=4vaBC=5. b) AC =3va AB = 4. c) AC=3vaBC =5.

Bai tap 4.3. Cho AABC déu canh bang 1. Goi H la trung diém BC. Tinh gid tri lugng gidc goc BAH va
ABH.
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Bai tap 4.4. Cho AABC can canh bang AB = AC = 1 va BC = 2. Goi H la trung diém BC. Tinh gia tri
luong gidc goc BAH va ABH.

Bai tap 4.5. Cho tam gidc ABC vuéng tai C, c6 BC = 12cm, AC = 9cm. Tinh cac ti s6 lugng gidc ctia goc
B. Tir d6 suy ra cac ti s6 lugng gidc ctia goc A.

Bai tap 4.6. Cho tam gidc MNP vuodng tai M, c6 MN = 16cm, MP = 12cm. Tinh cdc ti sb lugng giac cua
g6c N. Tir d6 suy ra cac ti s6 lugng gidc ctia goc P.

Bai tap 4.7. Cho tam giac ABC vuong tai A, c6 AC = AB+/3. Tinh céc ti s6 lugng gic ctia géc B va goc
C. Tir d6 suy ra sb do ctia goc B va géc C.

Bai tap 4.8. Cho tam gidc ABC vudng can tai A, c6 BC = 12cm, AC = 9cm. Tinh ti s6 lugng gidc ctia goc
B.

Negn .z A . - cAy s 3 ~ . . N .
Bai tap 4.9. Cho tam giac DEF vudng tai D, DE = 5 cm, E = a. Biét sina = 7 hay tinh cac canh con lai
ctia tam gidc DEF (lam tron dén chir s6 thap phan thi hai).

Bai tap 4.10. Cho tam gidc ABC vudng tai C. Biét cos A = 15—3 va BC = 10 cm. Hay tinh d¢ dai cac canh
goc vuong.

4.1.2 Tiso lugng giac géc nhon dic biét

Bang ti s6 lugng giac clia cac géc nhon dic biét (goc 30°, 45°, 60°)

Gocu 30° 45° 60°
sina 1 V2 V3
2 2 2
2 2 2
tana \f 1 \/5
cotw \f?) 1 \3@

> BAI TAP <
Bai tap 4.11. Tra bang ti s6 lugng giac, doc gid tri lugng gidc ctia cac goc 30°, 45°, 60° va 90°.
Bai tap 4.12. Tinh gia tri ctia cac biéu thuc sau
a) P — sin 30° - cos 60° _ 2 cos 45° _ 25in 60°
tan 45° V2 V3
Bai tap 4.13. Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 B= 30°, AC = v/3 cm. Tinh d6 dai cac canh BC va AB.

++/3tan30°. ¢) B

b) A — cot45°.

Bai tap 4.14. Tim chiéu cao cta thap canh trong Hinh 7 (két qud 1a tron dén hang A
phan tram). .
H
60°
C 58m B
Hinh 7
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4.1.3 Ti s6 lugng gidc goc nhon phu nhau
Dinh nghia 4.1.2. Hai géc phu nhau 1a hai goc c6 tong s6 do bang 90°.

Tinh chat 4.1.2. Néu hai géc phu nhau thi sin géc nay géc nay bang cosin goc kia, tang goc nay
bang cotang goc kia

® sin(90° — &) = cosa. e tan(90° — &) = cota.

® c0s(90° — &) = sina. ® cot(90° — ) = tana.

Tir nay khi viét cac ti s6 lugng gidc cia mot goc nhon trong tam gidc ta 6 thé viét sin A thay cho

sin A.
> BAI TAP <
Bai tap 4.15. So sanh
a) sin25° va cos 65°. b) cos25° va sin 65°. c) tan25° va cot65°. d) cot25° va tan 65°.
e) sin72° va cos 18°. f) cos72° vasin18°. g) cos15° va sin 75°. h) tan72° va cot18°.

Bai tap 4.16. Cho biét sin 18° ~ 0,31. tan 18° ~ 0,32. Tinh cos 72° va cot 72°.

4.1.4 Tinh ti s6 lugng gidc géc nhon bang may tinh cam tay
A. Tinh cac ti s6 lugng giac ctia cac goc nhon

Bai tap 4.17. St dung mdy tinh cam tay, tinh (két qua lam tron dén hang phan nghin).
a) sin15°. b) cos64°24’. c) tan20°. d) cot23°.

B. Xac dinh s6 do ctia goc nhon khi biét mot ti s6 lwgng giac ctia goc d6

Bai tap 4.18. St dung mdy tinh cam tay, tim a biét sina = 0,72 (lam tron két qua dén hang phan tram
hodc dén phut).
Bai tap 4.19. St dung mdy tinh cam tay, hay tinh ti s6 lugng giac cta cac goc sau (két qua lam tron dén
hang phﬁm nghin)

a) 22°. b) 52°. c) 15°20". d) 52°18'.
Bai tap 4.20. Vé mot tam giac vuong c6 mot géc bang 40°. Do do dai cac canh rdi dung céc sb6 do dé tinh
cac ti s6 lugng giac clia goc 40°. Kiém tra lai cac két qud vira tinh bang mdy tinh cam tay.
Bai tap 4.21. Vé mot tam giac vudng c6 ba canh bé“mg 3 cm, 4 cm, 5 cm. Tinh céc ti s6 lugng giac ctia moi
g6c nhon. Dung thude do géc dé do cac goc nhon. Kiém tra lai cac két qua bang mdy tinh cam tay.

> LUYEN TAP<$®

Bai tap 4.22. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Tinh cac ti s6 lugng gidc ctia goc B trong mdi trudng hop
sau

a) BC=5wm; AB=3cm; b) BC =13 cm; AC = 12 cm;
¢) BC =5v2cm; AB =5cm; d) AB = aV/3. AC = a.
Bai tap 4.23. Tinh gia tri ctia cac biéu thiic sau
sin 30° - cos 30° tan 30°
a) A= cot 45° b) B = cos45° - cos 60°°
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Bai tap 4.24. Hay viét cac ti s6 lugng giac sau thanh ti s6 lugng gidc ctia cac géc nhd hon 45°

a) sin60°. b) cos75°. c) cot72°. d) tan 80°.
Bai tap 4.25. St dung may tinh cam tay, tinh i s6 lugng gidc ctia cac goc sau

a) 26°. b) 15°. c) 72°. d) 81°27
Bai tap 4.26. St dung mdy tinh cam tay, tim géc nhon a trong méi truong hop sau day
. 3 1
a) cosa = 0,6. b) sina = T ¢) tana = 1,6. d) cota = i

C. Toan ung dung

Bai tap 4.27. Mot cot den dién AB cao 6 m c6 bong in trén mat datla AC dai 3,5 m. B
Hay tinh géc BCA (lam tron dén phtit) ma tia sang mat trdi tao vdi mat dat.
6m
AY e m €

Bai tap 4.28. Mot cau tudt trong cong vién c6 do déc 1a 28°, va ¢6 do cao 1a 2,1 m.

Tinh do6 dai ctia mat cau trugt (1am tron dén chit s6 thap phan thit nhat). } C
A H

Bai tap 4.29. Mot cot den c6 bong trén mat dat dai 7,5 m. Céc tia néng mat troi tao véi mat dat mot goc
xap xi bang 42°. Tinh chiéu cao ctia cot den.

Bai tap 4.30. Mot chiéc diéu v6i doan day tha diéu AB dai 100 m, day tha
diéu tao v6i phuong thang dimg mot géc 40° (hinh bén). Tinh chiéu cao ctia A

diéu.
40°
100 X
B H
B
Yy
A

Bai tap 4.31. Tia ndng chiéu qua diém B ctia n6 tda nha tao véi mat
dat mot goc x va tao voi canh AB ctia toa nha mot goc y (Hinh 9). Cho
biét cos x ~ 0,78 va cot x &~ 1,25. Tinh siny va tany (két qua lam tron
dén hang phan tram).

x
C
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Bai tap 4.32. Tia nang chiéu qua néc cia mot toa nha hgp vdi mat dat B
mot géc a. Cho biét tdoa nha cao 21 m va bong ctia né trén mat dat dai
15 m. Tinh géc a.(két qua 1am tron dén do).

2l m

Bai tap 4.33. Mot cai thang dai 12 m dugc dat dua vao mot buc tudng saocho  ~: C

LLLLLL

chan thang cach tuong 7 m. Tinh goc a tao boi thang va tuong. S,

Z
NG
=

1

1t

B 7mo

Bai tap 4.34. Hang ngay, hai anh em An va Binh cting di bo tir nha & A dé dén truong. Trudng ctia An
& vi tri B, trudong cta Binh & vi tri C theo hai hudng vudng géc nhau. An di véi van toc 4 km/h va dén
truong sau 15 phut. Binh di v6i van toc 3 km/h va dén truong sau 12 phut. Tinh khoang cach BC gitra hai
truong (lam tron dén mét).

= e

[ i []
2y 5is
A B

E]rE]r
E]r[]r
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4.2 Heé thuc giwa canh va goc trong tam giac vuong

42.1 PDinhly

Dinh ly 4.2.1. Cho tam giac ABC vuéng tai A, c6 BC = a, AC = b, B
AB = ¢. Khi d6
a) b=a-sinB=a-cosC.

b) b=c-tanB = c - cotC.
c) c=a-sinC =a-cosB.
d) c=b-tanC = b - cotB.
) []
C A
$> BAI TAP
A. Tinh canh va goc caa tam giac vuong
Bai tap 4.35. Cho hinh vé bén, tinh d6 dai x va y trong cac hinh sau
A A
Y 30
x x
p. 22 . p. 277N,
a) B 30 cm C b) B y C

Bai tap 4.36. Cho AABC vuodng tai A c6 canh goc vuong AC = 10 cm. Tinh AB trong cac trudng hop sau

~ ~

a) C =34°, b) B = 25°. c) C=65°. d) B = 55°.
Bai tap 4.37. Cho AABC vuong tai A c6 canh huyén bang 10 cm. Tinh d6 dai hai canh géc vuéng trong
cac truong hop sau

~ ~

a) C = 41°. b) B = 36°. c) C=50°. d) B = 70°.

Bai tap 4.38. Cho tam gidc ABC, trong d6 BC = 11 cm, ABC = 38°, ACB = 30°. Goi diém N 1a chan cta
duong vuéng goc ké tir A dén canh BC. Hay tinh d6 dai doan thang AN.

Bai tap 4.39. Cho tam gidc ABC 6 BC = 6 cm, B = 60°, C = 40°. Hay tinh

a) Chiéu cao CH va canh AC. b) Dién tich tam giac ABC.

B. Giai tam giac vudng
Bai tap 4.40. Giai tam gidc vuong trong cac hinh sau

A A

a) B 11 C b) B 13 C
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A A

) 32, ) 37,
o B C a4 B 12 C

Bai tap 4.41. Cho tam gidc ABC véi cac canh goc vuong AB = 5, AC = 8. Hay giai tam giac vuong ABC.
Bai tap 4.42. Cho tam giac OPQ vudng tai O ¢6 P = 36°, PQ = 7. Hay giai tam gidc vuong OPQ.
Bai tap 4.43. Cho tam giac ABC vudng tai A, giai tam gidc ABC biét:

a) B =35°va BC = 40 cm; b) AB =70 cm va AC = 60 cm.
Bai tap 4.44. Cho tam gidc ABC vuong tai A, giai tam giac ABC biét

a) AB =6cm va B = 60°; b) AB =6 cmva BC =7 cm.
Bai tap 4.45. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB =12 cm, C = 40°. Hay tinh d6 dai

a) AC. b) BC. c) Phan gidc BD.

C. Toan ung dung

Bai tap 4.46. Luc 6 gio sang, ban An di xe dap tir nha (diém A) dén truong (diém B). Khi di tir A dén B,
An phai 1én déc AC va xudng gboc CB. Biét AB =762 m, A = 6°, B = 4°

a) Tinh chiéu cao & ctia con doc.
b) Hoi An dén truong lic may gid? Biét tc d6 1én ddc 1a 4 km/h va xubng doc 1a 19 km/h.
C

6° ! 4
A I B

Bai tap 4.47. M6t can cau nang mot khdi gb trén song. Biét tay cau
AB ¢6 chiéu dai 16 m va nghién véi géc 42° so v6i phuong ndm
ngang (hinh bén). Tinh chiéu dai BC ctia doan day cap.

elelelaie)

Bai tap 4.48. Tu trén moét ngon hai dang cao 75
m & vi tri B, ngudi ta quan sat hai lan & vi tri D va
C thiy mot chiéc thuyén dang hudng vé phia hai
dang véi goc ha lan lugt 1a 30° va 45°. Hoi chiée
thuyén di dugc bao nhiéu mét gitra hai lan quan
sat?

N — e e

e P~~~ L~~~

— — o~ — o~ — o~ — o~ — o~
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Bai tap 4.49. Mot cai thang khi dua vao tuong thi goc « gitta thang va mat
dat trong khoang tir 60° dén 65° thi an toan. Hoi mot cai thang AB dai 3 m
dung vao tuong thi chan thang A cach chan tuong C trong khoang nao thi
an toan? (lam tron dén hai chit s6 thap phan).

Bai tap 4.50. Mot ngudi ding trén tang ctia
mot toa nha voi do cao 54m nhin théy mot
xe 0 t6 dudi dat véi goe nghiéng 40° so véi
phuong ngang. Hoi chiéc 6 t6 cach toa nha
bao nhiéu m? (lam tron dén hang don vi).

54m|

o~}
i
1
i

HHHHHHHHH

HHUH

HHHH

T
A

2
1
H

THH

-

Bai tap 4.51. Hai con thuyén P va Q cach nhau 300 m va thang hang le chan B cta thap hai dang trén
b bién. Tir P va Q, ngudi ta nhin thdy hai dang duéi goc BPA = 14° va BQA = 42°. Dath = ABla chiéu

cao ngon hai dang

a) Tinh BQ va BP theo h.

b) Tinh chiéu cao ctia thap hai ding (két qua 1am tron dén hang phan mudi).

Bai tap 4.52. Quan sat hinh bén, cho OH = 4, AOH = 42°, HOB = 28°.

Tinh AB (chiéu cao ctia cay).
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4.3 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @
Cau 4.1. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AC = 10 cm, C = 60°. D6 dai hai canh con lai la
A. ABZSE)@cm;BCZZO;@cm. B. ABZSE@cm;BC:M;@cm.
C. AB =10V3 cm; BC = 20 cm. D. AB = 10;/3 cm; BC = 203‘)@ cm.

Cau 4.2. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 BC = 8 cm, AC = 6 cm. Ti s6 lugng gidc tan C (két qua lam
tron dén hang phan tram) la

A. 0,87. B. 0,86. C. 0,88. D. 0,89.
Cau 4.3. Gia tri ctia biéu thic B = tan20° - tan 30° - tan 40° - tan 50° - tan 60° - tan 70° 1a
A. 2. B. 1. C. 3. D. 4.

Cau 4.4. Mot nguoi quan sat ngon hai dang d vi tri cao 149 m so
vdi mat nude bién thi thdy mot du thuyén & xa vai goc nghiéng
xudng 1a 27°. Héi thuyén cach xa chan hai dang bao nhiéu mét
(két qua 1am tron dén hang don vi)?

A. 292 m. B. 288 m. C. 312m. D. 151 m.

49m
Cau 4.5. Cho Hinh 2. B6 dai canh BC la B
A. 4 cm. B. 8\f3 cm. C. 8;@ cm. D. 16 cm.
8 cm
A I 30 C

Hinh 2

Cau 4.6. Cho tam gidc MNP c6 N = 70°, P = 38°, duong cao MI = 11,5 cm. B¢ dai canh NP cta tam
giac MNP (két qua lam tron dén hang phan mudi) bang

A. 20,9 cm. B. 18,9 cm. C. 40,6 cm. D. 16,9 cm.
Cau 4.7. Mot cai thang dai 3 m dit sat bo tuong, biét gdc tao bdi thang va bo thang 1a 40°. Hdi chan thang
dat & vi tri cach tudng bao nhiéu mét (két qua lam tron dén hang phan mudi)?

A. 19m. B. 2,3 m. C. 1,8m. D. 25m.
Cau 4.8. Mot chiéc mdy bay 1én véi toc do 450 km/h. Puong bay Ién tao véi phuong nam ngang mot
g6c 30°. Hoi sau 3 phuit ké tir lic cat canh, may bay cach mat dat bao nhiéu kilomét theo phuong thang
duang?

A. 10,5 km. B. 12,75 km. C. 12 km. D. 11,25 km.

$> BAI TAP <o

Trong cdc bai tdp dudi ddy, néu khéng noi gi thém thi lam tron két qua dén hang phan mudi hodc dén
phiit.
Bai tap 4.53. Tim s6 do goc « biét rang

a) sina = 0,25; b) cosa = 0,75; ¢) tana =1; d) cota = 2.
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Bai tap 4.54. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB = 18 cm, AC = 24 cm. Tinh cac ti s6 lugng giac cta
goc B, tir d6 suy ra cac ti s6 lugng gidc ctia goc C.
AC _ sinB
AB  sinC’
Bai tap 4.56. Cho goc nhon a biét sina = 0,8. Tinh cos a, tan a, cota.
Bai tap 4.57. Tinh gid tri cia biéu thitc
a) A =4 —sin?45° 4 2cos® 60° — 3 cot® 45°;
b) B = tan45° - cos 30° - cot30°;

c) C =sin15° 4 sin75° — cos 15° — cos 75° + sin 30°.
Bai tap 4.58. Cho tam giac OPQ vuong tai O ¢c6 P = 39° va PQ = 10 cm. Hay giai tam giac vuong OPQ.

Bai tap 4.55. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Chiing minh rang

Bai tap 4.59. Hai diém P va Q cach nhau 203 m va thang hang véi X, M
chan ctia moét toa thap (Hinh 3). Tir dinh cta toa thap do, mot nguoi ) D4
nhin thay hai diém P, Q véi hai goc nghiéng xubng 1an luot 1a 38° va

44°. Tinh chiéu cao cua toa thap (két qua 1am tron dén hang don vi

cua mét).

P 203 m Q

Bai tap 4.60. Hai chiéc tau thuy B va C ciing xut phat tir mot vi tri
A, di thang theo hudng tao thanh mot géc 60° (Hinh 4). Tau B chay
Vi toe do 20 hai 1i/gio, tau C chay véi tée do 15 hai li/gio. Hoi sau
1,5 gio hai tau B va C cach nhau bao nhiéu hai i (két qua 1am tron
dén hang phan tram)?
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Chuong 5

Duong tron

51 Duong tron

51.1 Diém va duong tron

Dinh nghia 5.1.1. Duong tron tam O ban kinh R, (R > 0), ki hiéu (O; R), 1a hinh g6m tat ca cac diém
trong mat phang cach O mot khoang bang R.

(¢ Luuy.

Khi khdng can chii y dén bin kinh, duong tron (O; R) con dugc ki hiéu la (O).

5.1.2 Vi tri twong d6i gitra diém va dwong tron

M

OM = R thi diém M nam | OM < R thi diém M nam trong | OM > R thi diém M nam
trén duong tron hay M thuéc | duong tron. ngoai duong tron.
duong tron.

$> BAI TAP >

a) b)
Hinh 1
Bai tap 5.1. Hay goi tén, xac dinh tdm va ban kinh ctia cac duong tron c6 trong Hinh 1.
Bai tap 5.2. Cho duong tron (O), ban kinh 5 cm va bdn diém A, B, C, D théoa man OA = 3cm, OB = 4

cm, OC = 7 cm, OD = 5 cm. Hay cho biét méi diém A, B, C, D ndm trong, ndm trén hay nam ngoai
duong tron (O).
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Bai tap 5.3. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AD = 18 cm va CD = 12 cm. Chitng minh rang bén diém A,
B, C, D cung thudc mot duong tron. Tinh ban kinh cta duong tron do.

5.1.3 Tinh d6i xiing

Pinh nghia 5.1.2. Néu diém O la trung diém ctia doan thang AB thi ta - H

n6i hai diém A va B ddi xing nhau qua O. A e B
Pinh nghia 5.1.3. Néu duong thang d 1a duong trung truc ctia doan d
thang AB thi ta néi hai diém A va B d6i xtiing nhau qua d.
H o —H
A O B

Dinh nghia 5.1.4.
e Duong tron 1a hinh c6 tdm déi xiing.

e Tam d6i xiing ctia duong tron chinh la tdm ctia duong tron.

Dinh nghia 5.1.5.
e Duong tron 1a hinh c6 truc déi xiing.

e Moi duong thang di qua tdim ctia duong tron déu la truc d6i xtiing ctia né.

$> BAI TAP

Bai tap 5.4. Cho duong tron (O; R). Liy diém A nam trén dudng tron. Vé dudng thang AO cit duong
tron tai diém A’ khac A.

a) Em hay so sanh OA va OA'.

b) Em hay cho biét diém O la gi ctia AA"?
Bai tap 5.5. Cho dudng tron (O; R). Lay diém B thudc duong tron (O; R).

a) Tim diém B’ sao cho O 1a trung diém ctia doan théng BB'.
b) Diém B’ ¢6 thudc duong tron (O; R) khong? Giai thich.

Bai tap 5.6. Cho duong tron (O; R). Ly hai diém M, M’ nam trén duong tron. d la duong thang di qua
tam O va vuong goc voi MM’

a) Chiing minh d 1a trung tryc cia MM’

b) Diém N thudc dudng tron, ldy N’ déi xiing v6i N qua d. Chiing minh N’ ndm trén dudng tron.

Hinh 7

Bai tap 5.7. Xac dinh tam ddi xing va truc déi xtiing ctia banh xe trong (Hinh 7). Giai thich cach lam.
Bai tap 5.8. Néu cach chia mét cai banh c¢6 dang hinh tron tdm O (Hinh 8) thanh hai phan bang nhau.
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5.1.4 PDPuong kinh va day cung

Dinh nghia 5.1.6.
* Doan thang ndi hai diém trén (thudc) duong tron goi la day cung.

¢ Day cung di qua tam duogc goi la duong kinh.

Dinh ly 5.1.1. Trong cac day ciia mot duong tron, dudng kinh la day c6 do dai 16n nhat.

> BAI TAP <

Bai tap 5.9. Quan sat hinh vé bén,
a) Hay ké tén duong kinh va day cung.
b) So sanh d6 dai cia MN va OM + ON. Tu do, so sanh d6 dai cuia MN
va AB.

Bai tap 5.10. Trong Hinh bén, so sanh d¢ dai cta cac doan thrimg OC, PQ
voi AB.

A / 5 N B
N
——

6

E

Bai tap 5.11. Cho duong tron (I) c6 cac day cung AB, CD, EF. Cho biét
ABva CD di qua tam I, EF khong di qua I (Hinh bén). Hay so sanh d¢

dai AB, CD, EF. A

Bai tap 5.12. Ban Mai cing ba doan chi AB, CD, EF c6 d¢ dai lan lugt
la 16 cm, 14 cm va 20 cm trén mot khung théu hinh tron ban kinh 10
cm (Hinh bén). Trong ba day trén, day nao di qua tam cua duong tron?
Giai thich.
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Bai tap 5.13. Cho hinh vé bén. Chiing minh ring AMB = AMB = 90°. N
M
A B
0
$> LUYEN TAP<

Bai tap 5.14. Giai thich tai sao tam gidc ABC vuong tai A néu canh BC la dudng kinh ctia dudng tron
ngoai tiép AABC? Chi ra vi tri tim va d¢ dai ban kinh duong tron dé.
Bai tap 5.15. Cho AC la duong kinh ctia duong tron tam O.Vé hai day AB va CD song song nhau. Ching
minh ba diém B, O, D thang hang. (Hudng din: T giac ABCD la hinh gi?)
Bai tap 5.16. Vé duong tron tam O, ban kinh bang R c6 day BC khong phai 1a duong kinh. Chiing minh
d6 dai BC nhé hon dudng kinh (BC < 2R). (Hudng din: st dung bat dang thic trong tam giac.)
Bai tap 5.17. Cho tam giac ABC déu c6 I va K la trung diém ctia AB va AC. Chiing minh bén diém
B, I, K, C cung thuéc mot duong tron duong kinh BC.
Bai tap 5.18. Cho tam giac ABC nhon c6 hai dudng cao BD va CE. Goi O va I lan lugt 1a trung diém ctia
BCva DE.

a) Chiing minh bén diém B, C, D, E cuing thuéc mét dudng tron.

b) Ching minh OI vudng goc véi DE.

5.1.5 Vi tri twong d6i cta hai duwong tron

Bang tom tat vi tri twong d6i cta hai duong tron phan biét (O; R) va (O';R’) véi R > R’

Vi tri twong doi S6 diém chung Hé thuc lién hé Hinh anh
Hai duong tron cat nhau 2 R—R' <00 <R+FR

Hai duong tron tiép xtic ngoai 1 OO0 =R+ R

Hai duong tron tiép xtc trong 1 OO0 =R-FR

Hai duong tron ¢ ngoai nhau 0 00" > R+FR

Eér:?(gy;tlz(;))n (O;R) dung duong 0 00 < R—_TR

W THANG LONG BINH TAN Trang 54



KHAI PHONG NANG LUC TOAN 9

> BAI TAP

Bai tap 5.19. Tim s6 diém chung ctia hai duong tron (O) va (O') trong mdi truong hgp sau:

©O) ©O) ©O) O) ©O)
o’ o’ o
@ g “ : : g . : ji)
b) c) d) e)

Bai tap 5.20. Xét vi tri tuong ddi ctia hai duong tron (I) va (I') trong méi truong hop sau:

‘ Q - % °

Bai tap 5.21. Xac dinh vi tri twong dbi ctia hai duong tron (O; R) va (O’; R') trong mbi trudng hgp sau:

a) OO’ =12;R =5;R' = 3; b) OO’ =8 R=5R =3;
c) OO =7,R=5R =3; d) OO’ =0;R =5;R' = 4.
Bai tap 5.22. Xdac dinh vi tri twong dbi gitta hai dudng tron (I; R) va (J; R') trong méi truong hop sau:
a) [[=5R=3R =2 b) I =4;R=11;R =7;
0 IJ=6R=9R =4 d) I[J=10;R=4R =1.

Bai tap 5.23. Mo ta vi tri twong déi gitrta méi cap dudng tron trong hinh chup bd cong chiéng Tay Nguyén

> LUYEN TAP<®
Bai tap 5.24. Cho tam gidc ABC c6 hai dudng cao BB’ va CC'. Goi O la trung diém BC.

a) Chiing minh duong tron tam O ban kinh OB’ di qua B, C, C’;

b) So sanh do dai hai doan thang BC va B'C’.
Bai tap 5.25. Cho it gidgc ABCD 6 B = D = 90°.

a) Chung minh bén diém A, B, C, D cung nam trén mot duong tron.

b) So sanh d6 dai cua AC va BD.
Bai tap 5.26. Cho hai duong tron (O;2 cm) va (A;2 cm) cat nhau tai C, D, diém A nam trén duong tron
tam O.

a) Ve duong tron (C;2 cm).
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b) Puodng tron (C;2 cm) ¢6 di qua hai diém O va A khong? Vi sao?
Bai tap 5.27. Cho hai duong tron (A; 6 cm) va (B; 4 cm) catnhau tai C va D, AB = 8 cm. Goi K, I 1an luot
la giao diém ctia hai duong tron da cho véi doan thang AB (Hinh 21).

a) Tinh d¢ dai ctia cdc doan thang CA, CB, DA va DB.
b) Diém I c6 phai la trung diém ctia doan thang AB khong?
c) Tinh d6 dai ctia doan thzfmg IK.
Bai tap 5.28. Xdc dinh vi tri twong ddi ctia (O; R) va (O’; R') trong méi truong hgp sau

a) OO’ =18 R =10; R = 6; b) OO’ =2;,R=9;R =3;

¢) OO'=13;R=8;R =5; d) OO’ =17,R =15, R’ = 4;
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5.2 Tiép tuyén ctia duong tron
5.2.1 Vi tri twong d6i cta duong thang va duong tron

Cho duong tron (O; R). Goi d 1a khoang cach tir diém O dén duong thang a. Ta 6 két qua sau

O O
O
R R
d d
R|d
a a a
d>R d=R d>R

Puong thang a1 va duong tron | Puong thiang a tiép xiic véi | Duong thang a cat duong tron
(O; R) khong giao nhau khid > | duong tron (O; R) khid = R. (O;R)khid < R.
R.

$> BAI TAP o

Bai tap 5.29. Cho duong thang b va mot diém I cach b mot khodng d = 6 cm. Xac dinh vi tri tuong dbi
cua b vdi cac duong tron sau

a) Duong tron (I; 3cm); b) Duong tron (I; 6cm); ¢) Duong tron (I; 8cm).
Bai tap 5.30. Cho duong thang a va mot diém O cach a mot khoang 8 cm. Vé duong tron tam O, ban kinh
10 cm.

a) Giai thich vi sao a va (O) cat nhau.

b) Goi M va N la cac giao diém ctia duong thfang a va duong tron (O;10cm). Tinh d¢ dai cta day MN.
Bai tap 5.31. Cho duong tron (J; 5cm) va duong théng c. Goi K 1a chan duong vuodng goc vé tu | xuéng c,
d la d6 dai cta doan thzemg JK. Xac dinh vi tri twong d6i cia duong thfmg c va duong tron (J; 5cm) trong
moi truong hop sau

a) d =4cm; b) d =5 cm; ¢) d=6cm;

Bai tap 5.32. Mot dién vién xiéc di xe dap mot banh trén sgi day cap cang dugc cb dinh & hai dau day.

Biét duong kinh banh xe 1a 72 cm, tinh khoang cach tir truc banh xe dén day cép.
5.2.2 Dau hiéu nhan biét tiép tuyén cta duong tron

Pinh 1y 5.2.1. Mot duong thang la tiép tuyén ctia duong tron khi né di qua mot diém ctia duong
tron va vudng goc véi ban kinh di qua diém do.

> BAI TAP
Bai tap 5.33. Cho duong tron (O; 2cm) va diém M nam trén (O). Vé tiép tuyén d vé6i (O) tai M.

Bai tap 5.34. Cho tam gidc ABC c6 dudng cao AH. Ching minh BC la tiép
tuyén ctia duong tron (A; AH) tai H.
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Bai tap 5.35. Mot dién vién xiéc di xe dap trén mot soi day cap cang. Ta coi sgi day la tiép tuyén ctia moi
banh xe, xac dinh céc tiép diém.

Bai tap 5.36. Cho duong tron (O) ban kinh 6 cm va diém A cach O 1a 10 cm. Ké tiép tuyén AB véi (O) (B
la tiép diém). Tinh d6 dai doan thang AB.

Bai tap 5.37. Cho duong tron tam O, dudng kinh AB = 2R. Tir A ké tiép tuyén xy. Trén xy lay diém C
sao cho AC = R. Tinh d6 dai doan théng BC theo R.

Bai tap 5.38. Cho duong tron tam O ban kinh 3 cm va diém M nam trén duodng tron dé. Tir M vé tiép
tuyén xy. Trén xy ly diém P sao cho MP = 4 cm. Tinh d6 dai doan thang PO.

Bai tap 5.39. Cho dudng tron tdm O ban kinh 6 cm. Diém A nam ngoai dudng tron va OA = 10 cm. Ké
tiép tuyén AB vdi (O) trong d6 B la tiép diém. Tinh chu vi tam gidc ABO.

Bai tap 5.40. Cho tam giac ABC vuong tai A, vé duong tron (B; BA). Ching minh AC la tiép tuyén cua
duong tron (B).

Bai tap 5.41. Cho hinh chit nhat ABCD, vé duong tron tam O, duong kinh AB. Ching minh DA, BC la
cac tiép tuyén ctia duong tron (O).

Bai tap 5.42. Mot thuy tht dang & trén cot budm ctia mét con tau, cdch mat nude bién 10 m. Biét ban kinh
Trai Dat la khoang 6400 km. Tinh tam nhin xa t6i da cta thuy tht d6 (két qua lam tron dén hang phan
nghin).

(¢ Luuy.

Néu h rit nhé so véi R thi 2Rh + h* ~ 2Rh.

Khi d6 AC ~ V2Rh ~ /6400 - 21 = 80v/2h.

Day la cong thiic tinh nhanh tam nhin xa téi da tng véi dé cao h.

Chang han, vdi tinh hudng trong bai tdp 5.42 ta cé tam nhin xa t6i da ciia thuy thi la

80v2h = 80+/2- 0,01 ~ 11,314(km).

$> LUYEN TAP<$S

Bai tap 5.43. Cho diém A bén ngoai dudng tron tdim O. Pudng tron duong kinh AO c6 tam 1a I cat (O)
tai hai diém B va C.

a) Tam giac OAB va tam giac OAC c6 gi dac biét? Tai sao?

b) Ching minh AB va AC la hai tiép tuyén cua (O).
Bai tap 5.44. Cho dudng tron tam O c6 ban kinh bang 5 cm va diém B cach O mot khoang 13 cm. Lay
diém A thuoc (O) sao cho AB = 12 cm.

a) Tam gidc OAB la tam giac gi?
b) Chiing minh dudng thang BA tiép xtic véi (O).

Bai tap 5.45. Tir diém A ngoai duong tron tam O, vé tiép tuyén vdi tiép diém B. Lay diém C thudc (O)
khac B sao cho AB = AC.

a) So sanh tam giac OAB va tam giac OAC.

b) Ching minh AC la tiép tuyén ctda (O).
Bai tap 5.46. Lay hai diém A va B thudc duong tron tam O (A, O, B khong thang hang). Tiép tuyén cta
(O) tai A cat tia phan giac ctia AOB tai C.

a) So sanh tam giac OAC va tam giac OBC.

b) Chiing minh dudng thang BC 1a tiép tuyén cua (O).

Bai tap 5.47. Cho duong tron (O, R) c6 day AB khong la duong kinh. Qua O ké duong thang vudng goc
v6i AB, cat tiép tuyén tai A cia (O) & diém C.

a) Ching minh CB la tiép tuyén cta (O);
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b) Cho ban kinh cta (O) b.’?mg 15 cm va day AB = 24 cm. Tinh d6 dai doan théng OcC.
Bai tap 5.48. Cho duodng tron tdm O ¢ ban kinh OA = R, day BC vudng goc v6i OA tai trung diém M
cua OA.

a) T gidc OCAB 1a hinh gi? Visao?

b) K& tiép tuyén véi dudng tron tai B, cit duong thang OA tai E. Tinh d6 dai BE theo R.

5.2.3 Tinh chat hai tiép tuyén cat nhau
Dinh ly 5.2.2. Néu hai tiép tuyén ctia mot duong tron cat nhau tai mot diém thi
* Diém d6 cach déu hai tiép diém.
* Tia ké tir diém d6 di qua tam 1a tia phan giac ctia goc tao bai hai tiép tuyén.

* Tia ké tir tim di qua diém do la tia phan giac ctia gdc tao bdi hai ban kinh di qua céc tiép diém.

$> BAI TAP o

Bai tap 5.49. Trong hinh vé bén. Chiing minh
a) MB = MA. - 75
b) OM la tia phan giac cia AMB.
c) OM la duong trung truc caa AB.

o5

o
A

Bai tap 5.50. Cho diém A ndm ngoai dudng tron (O; R). V& dudng tron dudng kinh AO cat dudng tron
(O; R) tai hai diém B va C.

a) Ching minh AB va AC la céc tiép tuyén ctia duong tron (O; R).

b) Ching minh AB = AC.

c) Xac dinh tia phan giac cua BAC va BOC.
Bai tap 5.51. Cho diém M nam ngoai dudng tron (I;6cm) va ME, MF 1a hai tiép tuyén ctia duong tron
nay tai E va F. Cho biét EMF = 60°.

a) Tinh sé do EMI va EIF.

b) Tinh d¢ dai MI.

Bai tap 5.52. Quan sat hinh vé bén. Tim gia tri cta x.

.D>

4x — 9

o
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Bai tap 5.53. Banh da ctia mot dong co dugce thiét ké c6 dang 1a mot

B
duong tron tam O, ban kinh 15 cm dugc kéo boi mot day curoa. Truc ctia 7>
mo to truyeén luc dugc biéu dién bai diém M. Cho biét khoang cach OM
Ia 35 cm.
M
O
A

a) Tinh d¢ dai cta hai doan day curoa MA va MB (két qua 1am tron dén hang phan mudi).

b) Tinh s6 do AMB tao boi hai tiép tuyén AM, BM va s do AOB (két qua 1am tron dén phit).

Bai tap 5.54. Trong hinh vé bén, AB la tiép tuyén ctua dudng tron
(O) tai B.

a) Tinh ban kinh r ctia duong tron (O).

b) Tinh chiéu dai canh OA ctia tam giac ABO.

Bai tap 5.55. O hinh vé bén, MB, MC lan luot 14 tiép tuyén ctia

B

LD

V)
C2 A
ity Sl C
duong tron (O) tai B, C; COB = 130°. Tinh s6 do CMB. 8
M ¢
(7
B

Bai tap 5.56. Quan sat hinh bén. Biét AB, AC lan luot 1a tiép
tuyén ctia duong tron (O) tai B, C. Tinh gid trj cda x.

B

Bai tap 5.57. Trong hinh bén, AB = 9, BC = 12, AC = 15va
BC la duong kinh ctia dudng. Chirng minh AB 1a tiép tuyén ctia
duong tron (O)
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Bai tap 5.58. Cho tam gidc ABC c6 dudng tron (O) nam trong A
va tiép xuc véi ba canh ctia tam giac. Biét AM = 6 cm, BP = 3
cm, CE = 8 cm. Tinh chu vi tam giac ABC.

B" 3m P C
Bai tap 5.59. Cho duong tron (O; R) ¢6 duong kinh AB. Vé day AC sao cho AC = R. Goi [ 1a trung diém
ctia day AC. Puong thang OI cét tiép tuyén Ax tai M. Chiing minh rang

a) ACB c6 sb do bf?mg 90°, tir d6 suy ra do dai ctia BC theo R;

b) OM la tia phan gidc ciia COA;

c) MC la tiép tuyén cta dudng tron (O; R).
Bai tap 5.60. Cho duong tron (O; 5cm), diém M nam ngoai (O) sao cho hai tiép tuyén MA va MB (A, B
1a hai tiép diém) vudng goc véi nhau tai M.

a) Tinh d6 dai chia MA va MB.

b) Qua giao diém I ctia doan théng MO va duong tron (O), vé mot tiép tuyén cat OA, OB lan luot tai

C, D. Tinh d6 dai ctia CD.

Bai tap 5.61. Cho duong tron (O), diém M nam ngoai (O) sao cho MA va MB 1a hai tiép tuyén (4, B la
hai tiép diém) thod man AMB = 60°. Biét chu vi tam gidc MAB la 18 cm, tinh d¢ dai day AB.

> LUYEN TAP<$®

Bai tap 5.62. Cho dudng tron (O) va diém A nam ngoai (O). Ké cac tiép tuyén AB, ACv6i (O) (B, Clacac
tiép diém).

a) Ching minh AO la trung truc ctia doan thang BC;

b) Vé duong kinh CD cuaa (O). Ching minh BD//OA.
Bai tap 5.63. Cho ntra dudng tron (O) duong kinh AB. Trén nirta mét phang bo AB chita nita dudng tron
vé tiép tuyén Ax. Diém M nam trén (O) sao cho tiép tuyén tai M cat Ax tai C.

a) Chiing minh OC la trung truc ctia doan thang AM;

b) Chung minh BM//OC.
Bai tap 5.64. Cho ntra dudng tron (O) dudng kinh AB. Trén nita mit phang bo AB chita nita dudng tron
vé cac tiép tuyén Ax va By. Biém M thudc (O) sao cho tiép tuyén tai M cat Ax, By lan luot tai C, D.

a) Chang minh CD = AC + BD;
b) Ching minh OC L AM;

c) Goi E la giao diém ctia AM va OC, F la giao diém ctia BM va OD. Tit giac MEOF 1a hinh gi? Tai
sao?
Bai tap 5.65. Cho duong tron (0), cac diém B, C thudc (O) sao cho BOC = 90°. Hai tiép tuyén tai B va C
thudc (O) cat nhau & A.

a) Tua giac ABOC la hinh gi? Tai sao?
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b) Lay diém M thudc cung nhé BC ctia (O). Tiép tuyén tai M via (O) cat AB, AC lan lugt tai D, E.
Chung minh DE = BD + CE;
c) Biét ban kinh dudng tron (O) bang 5 cm. Tinh chu vi ctia tam giac ADE.
Bai tap 5.66. Cho duong tron (O, R) va diém A ndm ngoai dudng tron (O) sao cho OA = 2R. Ké céc tiép
tuyén AB, AC v6i (O) (B, C la céc tiép diém).
a) Chiing minh tam gidc ABC déu;
b) Tinh chu vi va dién tich tam giac ABC theo R.
Bai tap 5.67. Cho tam giac ABC vuéng tai A. Puong tron (I,7) ndi tiép tam gidc ABC tiép xtc vdi BC,
CA, ABlanluot tai D, E, F.
a) Tu giac AEIF la hinh gi? Vi sao?
b) Ching minh BC = BF + CE;
AB+ AC — BC
> .
Bai tap 5.68. Duong tron (O) noi tiép tam giac ABC tiép xuc véi cac canh BC, CA, AB lan luot tai M, N,
P.
a) Chuang minh BC = BP + CN;
AB+ AC - BC
2 4
c¢) Biét AB =3 cm, AC =4 cm, BC = 5 cm. Tinh d6 dai CM.

c) Ching minhr =

b) Chiang minh AN =
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5.3 Goc & tam va goc néi tiép
5.3.1 Goc ¢ tam

Pinh nghia 5.3.1. Gdc ¢ tam la goc c6 dinh trung véi tam duong tron.

$> BAI TAP <o
Cho hinh ve
M C
DQ
E [ 2 B
W)
A
Hinh 1 Hinh 2

Bai tap 5.69. Dua vao Hinh 1. Xdc dinh cac goc 6 tam cuia duong tron.

Bai tap 5.70. Tinh s6 do goc & tam EOA va AOB trong Hinh 2.

5.3.2 Cung

Dinh nghia 5.3.2. M6i phan dudng tron gidi han bdi hai diém A, B trén duong AR =
tron goi la mot cung AB, ki hiéu la AB.

(¢ Luuy.

Trong hinh 3, hai diém AB chia duong tron thanh 2 phan la cung AnB vi AnB.

Tuy nhién géc AON chin cung AnB.

m
Hinh 3

5.3.3 S0 do cung
Dinh nghia 5.3.3. S6 do ctia cung nho bang s6 do ctia géc & tam chan cung do.
(¢ Luuy.
* S6 do ciia cung AB dugc ki hiéu la sdAB.
* Sb do cila cung 16n bing hiéu giita 360° va so do ciia cung nhd cé chung hai dau miit vdi cung lon.

e Sé do cila cung nita duong tron bang 180°.

M0t cung c6 s6 do n® thuong dugc goi tit la cung n°.

Trong mot duong tron, hai cung durgc goi la bang nhau néu chiing cé sé do bang nhau.

> BAI TAP

Cho cac hinh ve
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Hinh 5 Hinh 6
Bai tap 5.71. Tinh s6 do cac cung AnB va AmB trong Hinh 5.
Bai tap 5.72. Cho duong tron (O) ¢6 hai duong kinh AB va CD vudng goc vdi nhau (Hinh 6). Xac dinh
s6 do cta cac cung @, ACva AD.
Bai tap 5.73. Xdac dinh s6 do cung AB trong hinh ng6i sao nam canh (Hinh 7).

Dinh ly 5.3.1. Trén dudng tron (O), cho B 1a mot diém nim trén cung AC. Ta néi diém B chia cung
AC thanh hai cung AB, BC. Mot cach tong quat, ta c6 sd AC = sdAB + sdBC.

Bai tap 5.74. Trén cung AB c6 s6 do 90° ctia dudng tron (O), lay diém M sao cho cung AM c6 s6 do 15°.
Tinh s6 do ctia cung MB.

Bai tap 5.75. Ban Hung lam mot céi/dgu Vdi/tlrién diéu 1a hinh t& giac SAOB S
sao cho OS la duong phan giac cia AOB va ASB = 106°. Thanh tre mau xanh
14 dugc udn cong thanh cung AB ctia dudng tron tam O va SA, SB 1a hai tiép
tuyén cta (O) (Hinh 8). Tinh s6 do ctia AB. A B
)
Hinh 8
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53.4 Gocnoi tiép

Dinh nghia 5.3.4. Gdc ndi tiép 1a goc c6 dinh nam trén dudng tron va hai canh chita hai day cung cta
dudng tron d6. Cung nam bén trong géc dugc goi 1a cung bi chin.

Dinh ly 5.3.2. Trong mdt dudng tron, sb do ctia gc ndi tiép bang nira s6 do ctia cung bi chan.

Dinh ly 5.3.3. Trong mét duong tron
» Goc noi tiép chan nira dudng tron 1a géc vudng.
 Cac gbc ndi tiép cting chdn mot cung hodc chan cac cung bang nhau thi bang nhau.
 Cac gbc ndi tiép bang nhau chan cac cung bang nhau.

* Goc noi tiép (< 90°) 6 s6 do bang nira s6 do ctia goc & tdm ciing chan mot cung.

$> BAI TAP >

Bai tap 5.76. Em hay chi ra cdc cdp goc ndi tiép bang nhau trong hinh bén.

Bai tap 5.77. Tim g6c noi tiép chan cung AB ctia dudng tron (O) trong Hinh 9.

AL
N

Hinh 9
Bai tap 5.78. Cho tam gidc déu MNP c6 ba dinh nam trén dudng tron (I). Hay chi ra cac goc noi tiép cta
duong tron (I) va tinh s6 do ctia cac goc noi tiép do.
Bai tap 5.79. Cho hai diém E va F nam trén dudng tron (O). C6 bao nhiéu géc noi tiép chan cung EF?

VA
T

Hinh 12

Bai tap 5.80. Tinh s6 do cta AMB va ANB trong Hinh 12.

B
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Bai tap 5.81. Cho ba diém A, B, C nam trén duong tron (O) sao cho AOB = 50°, BOC = 30°, diém B
thudc cung nhd AC. Goi M, N lan luot 1a hai diém trén hai cung nhé AB, AC va chia méi cung d6 thanh
hai cung bang nhau. Tim s6 do cac géc sau:

a) BCA, BAC; b) MBA, BAN.

Bai tap 5.82. Cho hinh vé bén
a) Em hay cho biét B//E, BDC la g6c noi tiép chan cung nao? Hay so sanh
hai goc nay.
b) Biét AOB = 120° tinh sb do géc ACB.
c) Tinh s do goc BAD va BCD.

Bai tap 5.83. Cho AB va CD la hai duong kinh vuong goc cia duong
tron (O). Goi M, N 1a hai diém lan luot trén hai cung nhé ;XE, BC va
chia méi cung d6 thanh hai cung bang nhau. Tim s6 do cac goc sau:

a) ZC\B, ﬁ;

b) ADM, NCB.

Bai tap 5.84. Mot huan luyén vién cho cau thu tap sut bong vao cau moén MN Y
(Hinh 20). Néu béng duge dit & diém X thi MXN goi la goc sut tir vi tri X. Hay ,
so sanh cac goc sut MXN, MYN, MZN. x
M N
$> LUYEN TAP<$S

Bai tap 5.85. Cho duong tron (O;5 cm) va diém M sao cho OM = 10 cm. Qua M vé hai tiép tuyén véi
duong tron tai A va B. Tinh s6 do goc & tam dugc tao boi hai tia OA va OB.

Bai tap 5.86. Cho tam giac déu ABC. Vé nita dudng tron dudng kinh BC cat canh AB va AC lan luot tai
D va E. Hay so sanh cac cung @, TDTE, EC.

Bai tap 5.87. Day cung AB chia dudng tron (O) thanh hai cung. Cung 16n ¢6 s6 do bang ba lan cung nho.

a) Tinh s6 do mdi cung.

) v+ AB
b) Chuing minh khoang cach OH tut tam O den day cung AB c6 d¢ dai bang -
Bai tap 5.88. Kim gio va kim phtit ctia dong ho tao thanh mét goc & tim ¢6 s6 do 1a bao nhiéu vao nhing
thoi diém sau?
a) 2 gio; b) 8 gio; c) 21 gio.

RY3

Bai tap 5.89. Cho hai duong tron déng tam (O; R) va (O; >

) . Mot tiép tuyén ctia dudng tron nhé cat

duong tron 16n tai hai diém A va B. Tinh s6 do cung AB.
Bai tap 5.90. Xac dinh sb do cac cung AB, BC,CA trong moi hinh vé sau.
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a) b)
Bai tap 5.91. Cho duong tron (O) ¢6 hai duong kinh AB, CD vuéng goc voi nhau. Léy mot diém M trén
cung nho AC 16i Vé tiép tuyen v6i duong tron (O) tai M. Tiép tuyén nay cat duong thang CD tai S. Chiing
minh rang MSD = 2MBA.

Bai tap 5.92. Cho tam gidc ABC can & A va ndi tiép mot dudng tron. Lay D thudc cung BC khéng chia
A. Chung minh ADC = ACB.

Bai tap 5.93. Vé duong tron ngoai tiép tam gidc nhon ABC va vé duong kinh AD. AH la dudng cao cua
tam giac ABC. Ching minh tam gidac AHB dong dang vdi tam gidac ACD.

Bai tap 5.94. Cho AB la ddy cung ctia dudng tron tam O. Trén tia dbi ctia tia BA ldy diém D. Ban kinh
OC vuodng goc voi AB véi C thude cung 16n AB. CD cat (O) tai E.

a) Chting minh CEB = CAB b) Chiing minh CA% = CE.CD

Bai tap 5.95. Cho tam gidc ABC nhon ndi tiép trong dudng tron tdm O va c6 hai duong cao BE, CF lan
luot cat (0O) & I va K.

a) Chung minh ABE = ACT. b) Ching minh OA vudng goc voi IK.
Bai tap 5.96. Cho tam giac ABC nhon noi tiép duong tron tam O. Duong cao AD ctia tam giéc cat (O) &
E. Vé duong kinh AF ctia duong tron. Ching minh EF//BC va BAD = CAF.

Bai tap 5.97. Cho tam giac ABC nhon noi t1ep trong duong tron tdim O va c6 duong cao AD. Goi H la
trirc tAm ctia tam gidc. Tia AD cat (O) & E. Chiing minh

a) DBE = DAC = DBH.

b) Diém H va diém E ddi xtiing nhau qua dudng thang BC.
Bai tap 5.98. Cho ABla day cung khong chira tam ctia duong tron tam O. Vé day AC vudng goc voi AB.
Chitng minh BOC = 2BAC va suy ra B, O, C thang hang.
Bai tap 5.99. Cho ntra duong tron tam O duong kinh AC, ¢6 ban kinh OB vudng goc voi AC. Piém M
thudc cung AB. Tinh BMC va AMB.
Bai tap 5.100. Cho hai duong tron tam O va O’ ¢6 cting ban kinh R, cat nhau & A va B sao cho O va O
nam & hai bén duong thang AB. Cat tuyén di qua A va vuong géc véi AB cat (O) va (O') lan lugt & C va
D (A nam gitta C va D). Tit giac AOBO' 1a hinh gi? Chitng minh BC = BD.
Bai tap 5.101. Cho BAC = 30° noi tiép duong tron tim O (B va C thuoc (0)). Vé dudng tron tam I di qua
O sao cho hai diém B va C nam & bén trong (I). Hai tia OB va OC cat (I) 8 E va F. Tinh EIF

Bai tap 5.102. Cho AB la duong kinh ctia dudng tron tim O, ban kinh bang R. Vé hai day cung AD va
BC cat nhau tai E. Vé EF vuong goc voi AB G F.

a) Ching minh tam gidc AFE dong dang v6i tam giac ADB;

b) Ching minh tam gidc BFE dong dang véi tam giac BCA.
Bai tap 5.103. Cho hai duong tron tim O va O’ cat nhau & A va B. Vé AC va AD lan lugt la hai duong
kinh ctia (O) va (O'). Ching minh C, B, D th:?mg hang.
Bai tap 5.104. Cho tam giac ABC nhon c6 duong cao AD. Puong tron duong kinh BC cat AB va AC lan
luot tai F va E. Ching minh AD, BE va CF dong qui.
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Bai tap 5.105. Cho AB va CD la hai day song song ciia mot duong tron (tia AB va tia DC cung chiéu).
Ching minh sd AC = sdDB. Ti giac ABCD la hinh gi?
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5.4 Hinh quat tron. Hinh vanh khuyén

5.4.1 Hinh quat tron

Céng thirc 5.4.1. Trén dudng tron ban kinh R, d6 dai I cia mot cung c6 s6 do
n° duoc tinh theo cong thirc:

TRn

'= T80

Céng thirc 5.4.2. Hinh quat tron 1a mot phan hinh tron gi¢i han bdi mot cung
tron va hai ban kinh di qua hai mut ctia cung dé. Dién tich hinh quat tron
ban kinh R, ting v6i cung n® duoc tinh theo cong thic:

R%n
360 °

$> BAI TAP o

Bai tap 5.106. Tinh d6 dai cung 30° ciia mot dudng tron ¢6 ban kinh 10 cm. (Lay 7 theo mdy tinh va lam
tron két qua dén hang phan tram.)

Bai tap 5.107. Tinh do dai ctia doan hang rao tir A dén B ctia san c6 trong hinh bén,
cho biét AOB = 80°.

o]

() 80°

BN

Bai tap 5.108. Tinh dién tich hinh quat tron ban kinh R = 10 cm, tng v6i cung 60° (két qua lam tron dén
hang phan trdm ctia cm?).

Bai tap 5.109. Phan hinh tron dugc gidi han béi mot cung va day cang cung dé goi

1a hinh vién phan. Tinh dién tich hinh vién phan AmB, biét goc & tim AOB = 60° va

ban kinh duong tron 1a 5,1 cm (hinh bén) (két qua lam tron dén hang phan tram cda
2

cm”).

hN
/
=
w

Bai tap 5.110. Tinh dién tich hinh quat tron ban kinh R = 20 cm, ing véi cung 72°.

Bai tap 5.111. Tinh dién tich cia miéng banh pizza c6 dang hinh quat tron trong hinh 0
bén. Biét OA = 15 cm va AOB = 55°.

v
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5.4.2 Hinh vanh khuyén

Cong thirc 5.4.3. Cho hai duong tron dong tam (O;R) va (O;r) véi R > r.

Hinh vanh khuyén 1a phin mat phang gi6i han béi hai duong tron (O;r) va

om, A
Dién tich hinh vanh khuyén giéi han bdi hai duong tron (O; r) va (O; R) dugc A
tinh bdi cong thuc:

S:n(RZ—rZ).

$> BAI TAP
Bai tap 5.112. Tinh dién tich hinh vanh khuyén gidi han béi hai duong tron (O;5 cm) va (O; 8 cm) (két
qua lam tron dén hang phan tram).

Bai tap 5.113. Tinh dién tich hinh vanh khuyén gidi han bdi hai duong tron (0; 10 cm) va (O; 20 cm) (két
qua lam tron dén hang phan tram).

Bai tap 5.114.

Cho hinh vanh khuyén gidi han bdi hai duong tron (O;r) va (O;R) v6i R > r.

Trén duong tron (O; R) léy hai diém B, C sao cho BC vira la day cung caa (O; R),

vira la tiép tuyén ctia duong tron (O;r) tai A (hinh bén).

a) Tinh d6 dai doan thang BC theo r va R. 0
b) Cho BC = a+/3. Tinh dién tich hinh vanh khuyén gi6i han béi hai duong
tron (O; 1) va (O; R) theo a. NERNG

CWB

$> LUYEN TAP<$S
Bai tap 5.115. Tinh dd dai cac cung 30°; 90°; 120° cia duong tron (O; 6 cm).

Bai tap 5.116. Tinh dién tich cac hinh quat tron tng véi cung c6 s do lan luot 1a 30°; 90°; 120° ctia hinh
tron (O; 12 cm).

Bai tap 5.117. Tinh dién tich cac hinh quat tron tng véi cung c6 do dai 1an luot 1a 8 cm, 15 cm ctia hinh
tron (O;5 cm).

Bai tap 5.118. Tinh dién tich hinh vanh khuyén giéi han bdi hai duong tron (O;9 cm) va (O; 12 cm).

Bai tap 5.119. Tinh dién tich hinh vién phan gidi han bdi day cung c6 do
dai 1a 55 cm va cung c6 s6 do 1a 95°.

Bai tap 5.120. Mot may kéo nong nghiép c6 duong kinh banh xe sau la 124 cm va duong kinh banh xe
trude la 80 cm. Hai khi banh xe sau lan duoc 20 vong thi banh xe trude lan dugc bao nhiéu vong?

Bai tap 5.121. Thanh phé Da Lat nam vao khoang 11°58’ vi do Bac. Méi vong kinh tuyén ctia Trai Dat dai
khoang 40 000 km. Hay tinh d6 dai cung kinh tuyén tir Da Lat dén xich dao.

(Nguon: https://vi.wikipedia.org/wiki/Da-Lat)
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55 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @

Cau 5.1. Cho hai dudng tron (O;5cm), (O';4cm) voi OO" = 9 cm. Két ludn nao sau day dang vé vi tri
tuong dbi ctia hai duong tron?

A. Hai duong tron cat nhau. B. Hai duong tron & ngoai nhau.

C. Hai duong tron tiép xtc ngoai. D. Hai dudng tron tiép xuc trong.
Cau 5.2. Cho duong tron (0;6 cm) va duong thang a véi khoang cach tir O dén a 1a 4 cm. Két luan nao sau
day dung vé vi tri gitta duong tron (O) va duong thang a?

A. (O) vaa cat nhau tai hai diém. B. (O) va a tiép xdc.
C. (O) va a khong c6 diém chung. D. (O) va a c6 duy nhat diém chung.

Cau 5.3. Goc o tam la goc

A. ¢6 dinh ndm trén dudng tron.
B. ¢6 dinh ndm trén ban kinh ctia dudng tron.
C. c6 hai canh la hai duong kinh ctia duong tron.
D. ¢6 dinh trung véi tam duong tron.
Cau 5.4. Hinh nao dudi day biéu dién géc noi tiép?

A B A
oY)
B A C
a) <) d)

A. Hinh a. B. Hinhb. C. Hinhec. D. Hinh d.
Cau 5.5. Géc noi tiép chan nira dudng tron ¢6 s6 do l1a

A. 180°. B. 120°. C. 90°. D. 60°.
Cau 5.6. Cho hai tiép tuyén ctia duong tron (O) tai A va B cat nhau tai A
M (hinh bén). Biét AMB = 50°. S6 do cung nho AB la

A. 140°. B. 230°. C. 130°. D. 150°.

o) M

Cau 5.7. Trong hinh bén ACB la goc

C
A. vuodng. B. tu. C. nhon. D. bet. /\

Cau 5.8. Trong mot dudng tron, khang dinh nao sau day 1a sai?
A. Cac gbc ndi tiép chan nira dudng tron 1a géc vuong.
B. Hai goc noi tiép bang nhau chan hai cung bang nhau.
C. Hai goc noi tiép cung chan mot cung thi béng nhau.
D. Hai goc ndi tiép bang nhau thi cing chdn mot cung.
Cau 5.9. Hinh quat tron ban kinh R, ing v6i cung 90° ¢6 dién tich bang
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TR? TR? TR?
A. mR% B. = C D. —— \
Cau 5.10. Hinh vanh khuyén gidi han bdi hai duong tron (O; 2 cm) va (O; 4 cm) ¢6 dién tich bang
A. 12cm?. B. 24cm?. C. 4mcem?. D. 127t cm?.
> BAI TAP
Bai tap 5.122. Quan sat hinh bén. Biét 170\A =120°,0A 1. OC,0OB L OD. ;

a) Doc tén cac goc 6 tam co trong hinh.

b) Tinh s6 do ctia méi géc & tam tim duoc & cau a).

¢) Tim cac cdp cung bang nhau va c6 s6 do nhd hon 180°.
d) So sanh hai cung nho ABvaCD.

J

Bai tap 5.123. Cho tam gidc ABC c6 ba dinh nam trén dudng tron (O) va AH 1a dudng cao. Dudng thang
AO cat dudng tron (O) tai diém thi hai D. Chiing minh rang:

a) AC vuodng goc vai DC;

b) ABC = ADC;

c) AB-AC = AH - AD.
Bai tap 5.124. Hay hoan thanh bang s6 liéu sau vao v (lay 7w = 3,14 va lam tron két qua dén hang phan
muoi).

Ban kinh R 20 cm ? 12cm | 32,6 cm ?
So do n° cta cung tron | 160° 144° ? 42° 15°
D¢ dai [ cta cung tron ? 16,8cm | 60cm ? 96 cm

Bai tap 5.125. Trén duong thang xy, liy 1an lugt ba diém A, B, C sao cho AB > BC. Vé duong tron (O)
duong kinh AB va duong tron (O') duong kinh BC.

a) Ching minh rang hai dudng tron (O) va (O') tiép xtic ngoai tai B.

b) Goi H 1a trung diém cua AC. Vé day DE ctia (O) vudng goc vdi AC tai H. Chiing minh ti gidc
ADCE la hinh thoi.

c) DC cat dudng tron (O') tai F. Ching minh ring ba diém F, B, E thing hang.

d) Chung minh rang HF la tiép tuyén ctia duong tron (O').
Bai tap 5.126. Hai dang Ké Ga toa lac tai xa Tan Thanh huyén Ham Thuin Nam, tinh Binh Thuan. Biét
ngon hai dang cao 65 m so voi muc nudc bién. Véi khodng cach bao nhiéu kilomét thi ngudi quan sat trén
tau bat dau trong thdy ngon hai dang nay? Cho biét mat ngudi quan st & do cao 5 m so véi muyc nuée
bién va ban kinh Trai DAt gan bang 6400 km.
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Chuong 6

Ham so y = ax?

6.1 Hamsoy = ax? (a # 0) va do thi.

6.1.1 Do thiham séy = ax? (a # 0)

Dinh nghia 6.1.1. D6 thi ctia ham s6 y = ax? (a # 0) la mot duong cong di qua gde toa d, nhan truc
tung lam truc d6i xing. Pudng cong d6 duoc goi la mot parabol dinh O.

e Néua > 0 thi dd thi nam phia trén truc hoanh, O la diém thép nhét ctia d0 thi.

e Néua < 0 thi dd thi nam phia dudi truc hoanh, O la diém cao nhét ctia d6 thi.

6.1.2 Dang do thi

<
Il
N
=
|
i
== == | =

(=12 }---r--1(1,2) (-1,-2) J---t=-1(1,2)

6.1.3 Cac budc ve parabol
&: Phuong phap giai
Dé&vé do thi ham sé y = ax? (a # 0), ta thuc hién cdc budc sau:
e Lip lzting gid tri ciia ham s6 vdi mot sé gid tri ciia x (thwong ldy 5 gid tri gom 0 va hai cdp gid
tri doi nhau).

o Trén mit phang toa dé Oxy, ddinh ddu cdc diém (x;y) trong bang gid tri (gom diém (0;0) va hai
cdp diém déi xing nhau qua truc Oy).

 VE dwomg parabol di qua cdc diém vira dwoc ddnh diu.

$> BAI TAP <>

A. Nhan dang. Tinh gia tri ham s6 tai xg

Bai tap 6.1. Trong cac ham s6 sau, ham s nao c6 dang y = ax* (a # 0)?
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a) y = 2x. b) y = 3x%. ) y = 0x2 d)y= -

Bai tap 6.2. Xac dinh hé so caa x? trong cac ham so sau:

a) y = 2x7%. b) y = —0,25x°. Q) y= %xz. d) y = v2x%

e) y=0,75x". f) y=—3x". g)yzix, h)y:_gx'
Bai tap 6.3. Tinh gia tri ham sbsauday taix =1, x = —1,x =2vax = —2

a) y =0,75x%. b) y = —3x%. Qy= %xz. d)y= —%xz.

Bai tap 6.4. Goi x (cm) 1a chiéu dai canh ctia mot vién gach 1at nén hinh vuéng.
a) Viét cong thuc tinh dién tich S (cm?) ctia vién gach do.
b) Tinh S khi x = 20; x = 30; x = 60.

1,

Ne A A 13 .z . 2 N A N 1 ) A N
Bai tap 6.5. Lap bang gia tri ctaham soy = X vay = —Exz véi x lan lugt bang —4; —2; 0; 2; 4.

Bai tap 6.6. Mot vat roi tu do tir dd cao 125 m so v6i mat dat. Quang duong chuyén dong s (m) cua vat
phu thudc vao thoi gian t (gidy) dugc cho bsi cong thiic s = 5.

a) Sau 2 gidy, vat nay cach mat dat bao nhiéu mét? Tuong tu, sau 3 gidy vat cach mat dat bao nhiéu
mét?

b) Sau bao lau thi vat nay tiép dat?

B. Vé do thi ham so6

Bai tap 6.7. Chohams6 y = —x°

a) Lap bang gia tri ciia ham s tai cc gia tri cta x bang —3 —2, —1,0, 1, 2, 3.

b) Vé dd thi ctia ham sb.

Bai tap 6.8. Vé do thi cdc ham sb sau

a) y = 2x°. b) y = —2x%, o) y =3x% d) y = —3x%
1o L, 2 2
e)yzix. f)y:—gx. g) y = V2x% h) y = —0,5x".

Sia s 1
Bai tap 6.9. Chohamsoy = Exz

a) Vé do thi ctia ham sb.

. 22 . N s £ Lo
b) Trong cac diéem A(—6; —8), B(6;8), C (3; 9> diém nao thuoc do thi cia ham so trén?
Ne A . b A 1 ~ 1 ~ X . 2 . N A ~ A N A v
Bai tap 6.10. Cho hai hamsoy = ;xz vay = —Exz. Veé do thi cua hai ham so6 da cho trén cuing mot mat
phang toa do Oxy.

C. Toan ung dung

Bai tap 6.11. Choham sby = ax? (a #0)
a) Tim a, biét d6 thi cia ham s6 di qua diém M(2; 6).
b) Vé do thi ctia ham s véi a vira tim dugc.
¢) Tim cac diém thudc do thi trén c6 tung doy = 9.
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Bai tap 6.12. Cho mét hinh lap phuong c6 do dai canh 1a x( cm).

a) Viét cong thitc tinh dién tich toan phan S cta hinh 1ap phuong theo x.

b) Lap bang gia tri cia ham s6 S khi x lan lugt nhan céc gia tri: % ; 1 % ; 2; 3.
Bai tap 6.13. Dong nang (tinh bang J) ciia mot qua budi nang 1 kg roi véi toc dd v (m/s) dugc tinh bang
cong thuc K = Evz.
a) Tinh dong ning ctia qua budi dat dugc khi né rai véi toc do lan lugt 1a 3 m/s, 4 m/s.
b) Tinh téc d6 roi ctia qua budi tai thoi diém qua budi dat duge dong ning 32 J.
Bai tap 6.14. Khi gi6 thdi vao canh budm ctia mot con thuyén thi luc F (N) ctia né ti 1é thuan véi binh

phuong toc d6 v (m/s) ctia gio, tic 1a F = av? (a 1a hang sb). Biét rang khi téc d6 ctia gié bang 3 m/s thi
luc tac dong 1én canh budém bang 180 N.

a) Tinh hang s6 a.
b) V&ia vira tim dugc, tinh luc F khi v = 15m/s va khi v = 26 m/s.
¢) Biét rang canh budm chi c6 thé chiu dugc mot luc t6i da la 14 580 N, hdi con thuyén c6 thé di dugc
trong gi6 bao véi toc do gi6 90 km /h hay khong?
Bai tap 6.15. Viét cong thuc tinh dién tich hinh vudng canh a rdi thuc hién cac yéu cau sau:
a) Tinh dién tich hinh vudng khi a nhan cac gia tri lan lugt 1a 2; 5; 7 va 3 + 2V/3.
b) Néu do dai a ting bdn 1an thi dién tich sé ting 1én bao nhiéu lan?
¢) Tim a, biét rang S = 152,4 cm? (lam tron két qua dén chi s6 thap phan thi ba).

Bai tap 6.16. Quang duong chuyén dong S (don vi tinh bang mét) ctia mot vat roi tir do cao 200 m phu
thudc vao thoi gian t (don vi tinh bang gidy) dugc cho béi cong thirc S = 212,

a) Hoi sau cac khoang thdi gian lan lugt 1a 2 gidy va 4 giay, vat nay cach mat dat bao nhiéu mét?
b) Sau thoi gian bao nhiéu lau thi vat tiép dat?
Bai tap 6.17. Mot khach du lich choi tro Bungee tir mot cay cau cach mat dat 120 m. Quang duong chuyén

dong S (tinh bang mét) ctia ngudi roi phu thudc vao thoi gian ¢ (tinh bang giay) duogc cho bdi cong thirc
S = 4%,

a) Hoi sau khoadng thdi gian 3 gidy du khach cach mat dat bao nhiéu mét?
b) Sau khoang thoi gian bao lau thi du khach cach mat dat 56 mét?
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6.2 Phuong trinh bac hai mét an
6.2.1 Khai niém
Dinh nghia 6.2.1. Phuong trinh bic hai mét dn (con goi 1a phuong trinh bic hai) 1a phuong trinh c6 dang
ax®> +bx+c=0

trong d6 x 1a dn, a, b, c 1a nhitng sb cho trudc goi la cac hé so va a # 0.

> BAI TAP

Bai tap 6.18. Hay xac dinh cac hé sd a, b, c cia moi phuong trinh bac hai sau:

a) ¥ +2x—24=0. b) 3y> — 2v/5y = 0. c) =52 +7=0. d) %vz—3v+1:0.

Bai tap 6.19. Trong cic phuong trinh sau, phuong trinh nao phuong trinh bac hai mot an? Chi 16 cac hé
sb6a, b, c cia mdi phuong trinh bac hai mét do.

a) —7x> =0, b) —12x2 +7x — /3 =0.

c) ¥*+5x—6=0. d) x*> — (m +2)x +7 = 0 (m 1a sb da cho).

6.2.2 Cong thirc nghiém cua phuong trinh bac hai
A. Su dung biét thuc A
&Q: Phuong phap giai
Cho phuong trinh ax* + bx + ¢ = 0 (a # 0) va bigt thitc A = b* — dac.
o Néu A > 0 thi phwong trinh c6 hai nghiém phan biét:

_b+VA _ —b-VA

. 2a 2T T
5 N o b
* Neu A = 0 thi phwong trinh co nghiém kép x1 = x; = —55
o Néu A < 0 thi phwong trinh v6 nghiém.
$> BAI TAP <
Bai tap 6.20. Giai cac phuong trinh sau
a) x> —3x+2=0. b) ¥ +x—-2=0. c) x*+2x =3. d) 2x2 +4x —7 = 0.

e) 4x> +8x—5=0. f) 2x> —8x+5=0. g) 4x* —16x —9 = 0. h)xz—x+1:o.

4
i) x> —4x=-5x+2. j) x*—4x=5. k) ¥ 4+2x -8 =0. ) 2x*>+4x—5=0.
Bai tap 6.21. Giai cac phuong trinh sau
a) x> —2x =0. b) V2x%* —3x = 0. C) %x—xzzo. d) x2 —V3x = 0.
e) V3x2 =2x. f) x> =+2x. g) x> —3x =0. h) ¥ +2x = 0.

Bai tap 6.22. Giai cdc phuong trinh sau
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a) —3x2+12=0. b) x> —5=0. ) 25 —4x? = 0. d) 4x> —9 =0.
e) ¥ —2=0. f) (x+1)7? =4 g) (x —2)* =9. h) 2 +2x -3 =0.
> LUYEN TAP<$®

Bai tap 6.23. Giai caic phuong trinh sau

a) ¥ —x=2. b) 2x* —2x —5=0. ) ¥*—x+1=0. d)x2—3x—|—Z:O.

e) x> —3x—4=0. f) 2x> —6x+3=0. g) x> —3x+3=0. h) x(x —3) = V2x? —

2x.
) (x—1%—-3x+4= j) x*-2v2x=0. K) x%2 —2vV2x =2. ) x*—V8x+5=0.
0.

m)2x2 —2x+05=0. n) ¥>’+2vV2x+2=0. o) x>—V3x=—1. p) V2(x? — 2) = 4x.
Bai tap 6.24. Tim gia tri ctia tham s6 m dé phuong trinh sau c6 nghiém bang x = 1, x = —1

a) x*+m? = 4x. b) x* — (m + 3)x + m?> = 0. c) x> —m?+4=0.

d) m*> +4mx —5=0=0. e) 4x> —25m* = 0. f) x*> —3mx +3m? = 0.

Bai tap 6.25. Tim diéu kién ctia tham s6 m dé cac phuong trinh sau c6 2 nghiém phan biét

a) ¥+ x+2m =0. b) 2x* —x+1+4+m=0. c) —3x%+4x+2m =0.

d) ¥ —2m+Dx+m?>+1=0. e) x> —2m+4)x+m>—8=0. f) mx®>—4x—1=0.
Bai tap 6.26. Tim diéu kién ctia m dé phuong trinh sau c6 nghiém kép

a) ¥ —2(m+1)x+m*>+3=0. b) —x* —(2m+1)x —m*+3 = 0.
1
C) ;xz—(m+1)x—|—m2+3:0. d) ¥* —2(m — 3)x + m(m — 1) = 0.

Dinh ly 6.2.1. Néu phuong trinh ax? +bx +c¢ = 0 (a # 0) c6 a va c trdi dau, tic 1a ac < 0, thi
A = b* — 4ac > 0. Khi d6, phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.

Bai tap 6.27. Khong tinh A, hay giai thich vi sao cac phuong trinh sau day c6 nghiém

a) 3x* +2x —5=0. b) —x*+3x+v2—-1=0. o) 5x%4+2x —m?—1 = V2x +
2.

Bai tap 6.28. Khong giai phuong trinh, hay nhan biét s6 nghiém ctia phuong trinh x? 4 3572x — 3573 = 0.

B. Su dung biét thirc A’

Trong phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 (a # 0), khi b = 2V’ thi A = b* — dac = 4(b”* — ac).
Pit A’ = b — ac, ta duge A = 4A'. Khi d6 ta c6 cong thirc nghiém thu gon nhu sau:

&: Phuong phap giai
—b + VA —b — VA

o Néu A' > 0 thi phuwong trinh c6 hai nghiém phdn biét: x, = — Y =
b/
e Néu A' = 0 thi phwong trinh cé nghiém kép x; = x = ——.
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o Néu A' < 0 thi phuwong trinh v6 nghiém.

> BAI TAP <

Bai tap 6.29. Xac dinh cac hé s 4, b, ¢, tinh biét thirc A, tir d6 ap dung cong thitc nghiém thu gon dé gii
cac phuong trinh sau

a) 3x2 —4x+1=0. b) —4x>+4x+1=0. ) 3x* —2V2x+4=0.
d) x> —6x+5=0. e) x> —2 = 4x. f) —3x2 —4x+2=0.
g) 3 — x? = 2v/3x — 2x%. h) 2(x —2)*> = —2x +5. i) 4x —x*> = —5.

) x2—V8x4+2=0. K) x> —2V3x—4=0. ) x%—+/20x+5=0.
m)\/g(x— \/g) =(x—- \@)2. n) x> = V8x — 3. 0) X% —2v3x =222 — 1.

Bai tap 6.30. Tra 15i cAu hoi: Sau khi dugc ném theo chiéu tir dudi 1én, d6 cao h (m) ctia
qué béng theo thoi gian t (gidy) dugc xac dinh béi cong thic h = 2 + 9t — 5t2. Thoi gian \" R
tir ldc ném cho dén khi béng cham dat 1a bao lau? \J ’j

C. Giao diém cta duong thiang va parabol

. 1o o a 2 . .
Bai tap 6.31. Tim giao diém cuia parabol (P): y = sz va duong thang d c6 phuong trinh y = x + 1.
Bai tap 6.32. Tim giao diém ctia parabol (P): y = 2x* va dudng thang d c6 phuong trinh y = 3x + 1.

6.2.3 Giai toan bang cach lap phuong trinh bac hai

& Phuong phap giai

Gidi todn bang cdch ldp phwong trinh béc hai

Budc 1. Lap phuong trinh
* Chon dn va dit diéu kién thich hop cho dn.
* Biéu dién cdc dai lwong chuwa biét theo dn va cdc dai lwong da biét.
e Ldp phuong trinh biéu thi mbi quan hé giira cdc dai lwong.

Budc 2. Gidai phuwong trinh noi trén.

Buéc 3. Kiém tra cdc nghiém tim duoc & Budc 2 c6 thod man diéu kién ciia dn hay khong, réi trd loi
bai todn.

$> BAI TAP ¢
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A. Bai toan vé quan hé cac so

Bai tap 6.33. Cho mot sb tu nhién c6 hai chi s6. Téng hai chir s6 ctia ching bang 10. Tich hai chit s6 dy
nhoé hon s6 da cho 1a 12. Tim s6 da cho.

Bai tap 6.34. Tich ctia hai s6 tu nhién lién tiép 16n hon tdng ctia ching 1a 109. Tim hai s6 d6.

Bai tap 6.35. Cho mot s6 c6 hai chit sb. Tong hai chit s6 ctia chiing bang 9. Tich hai chit s6 4y nhé hon s6
da cho la 58. Tim sb da cho.

B. Toan c6 ndi dung hinh hoc

Bai tap 6.36. Mot tam gidc c6 chiéu cao bang % canh ddy. Néu chiéu cao tang thém 3 dm va canh day
gidm di 3 dm thi dién tich ctia n6 ting thém 12 dm?. Tinh chiéu cao va canh ddy ctia tam giéc.

Bai tép 6.37. Mot ménh vuon hinh chit nhat c6 dién tich 720 m?. Néu ting chiéu dai thém 10 m va giam
chiéu rong 6 m thi dién tich manh vuon khong déi. Tinh chiéu dai va chiéu rong manh vuon.

Bai tap 6.38. Mot khu vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 280 m. Nguoi ta d€ mot 16i di xung quanh vuon
rong 2 m. Phan dat con lai dung dé tréng rau c6 dién tich 4 256 m?. Tinh chiéu dai va chiéu rong cua khu
vuon do.

Bai tap 6.39. Mot san khau ngoai trdi c6 dang hinh chir nhat, chiéu dai hon chiéu rong 2 m, do dai duong
chéo 1a 10 m. Tinh dién tich ctia san khau dé.

C. Bai toan vé ning suit lao dong
¢ Luuy.

Khéi lwong cong viéc = Ning sudt x Thoi gian hoan thanh.

Bai tap 6.40. Mot phan xudng theo ké hoach can phai san xuat 1100 sdn phdm trong mot sb ngay quy
dinh. Do méi ngay phan xudng do6 san xuat vugt muc 5 sdn phdm nén phan xudng da hoan thanh ké
hoach s6m hon thoi gian quy dinh 2 ngay. Hoi médi ngay phan xudng phai san xuat bao nhiéu san phdm?
Bai tap 6.41. Mot ngudi du dinh san xuét 120 sdn phdm trong mot thdi gian nhat dinh. Do ting nang
sut 4 sdn phdm méi giv, nén da hoan thanh sém hon du dinh 1 gio. Hay tinh ning suat du kién cta
ngudi do.

Bai tap 6.42. Mot doi xe theo ké hoach chd hét 140 tAn hang trong mot s6 ngay quy dinh. Do méi ngay
doi d6 chd vugt mire 5 tAn nén doi da hoan thanh ké hoach sém hon thdi gian quy dinh 1 ngay va chd
thém duge 10 tn. Hoi theo ké hoach doi xe chd hang hét bao nhiéu ngay?

D. Bai toan vé cong viéc lam chung, lam riéng
(¢ Luuy.
Ta chii  rang:
* Thuong coi khéi lugng cong viéc la mot don vi.

 Ning sudt 1 + Ning sudt 2 = Tong néing sudt.

Seoa . s A A 12 . A x. A
Bai tap 6.43. Hai nguoi cung lam chung moét cong viée trong 5 80 thi xong. Néu moi nguoi lam mot
minh thi thdi gian dé nguoi thi nhat hoan thanh cong viéc it hon ngudi thi hai 1a 2 gio. Hoi néu lam mot
minh thi méi ngudi phai lam trong bao nhiéu gio dé xong cong viéc?

Bai tap 6.44. Hai voi nudc cung chay vao mot bé khong c6 nudc va chay day bé trong 4 gio 48 phut. Néu

chay riéng thi voi thit nhat c6 thé chay day bé nhanh hon voi thit hai 4 gio. Hi néu chay riéng thi mbi
voi sé chdy day bé trong bao 1au?
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Bai tap 6.45. Hai doi xe chd cat dé san lép mot khu dat. Néu hai doi cung lam thi trong 18 ngay thi xong
cong viéc. Néu doi thtr nhat lam 6 ngay, sau do6 doi tha hai lam tiép 8 ngay thi duoc 5 cong viéc. Hoi néu

méi doi lam mot minh thi méat bao nhiéu ngay?

E. Baitoan chuyén déng (vat ly)

Bai tap 6.46. Hai xe 0 t6 khdi hanh ciing mot Iic tir thanh phd A dén thanh phé B cach nhau 120 km. Toc
do cua xe thu nhat nhanh hon tdc do xe thu hai la 10 km/h nén da dén sém hon xe thit hai 24 phut. Tinh
toc dO ctia moi xe.

Bai tap 6.47. Quang duong di tir thanh pho A dén thanh pho B dai 150 km. Hai 6 t6 khéi hanh cing mot
luc di tir A dén B. Biét tbc do 6 to thit nhat 16n hon toc d6 6 td thit hai 1a 10 km/h va 6 t6 thit nhat dén
trude 6 to thit hai 1a 30 phut. Tinh toc d6 ctia méi 6 to.

Bai tap 6.48. Mot cong ty van tai diéu mot s xe tai dé chd 90 tan hang. Khi dén kho hang thi c6 2 xe bi
hong nén dé chd hét s6 hang thi mdi xe con lai phai chd thém 0,5 tan so véi dy dinh ban dau. Héi s6 xe
dugc diéu dén chd hang la bao nhiéu? Biét rang khéi lugng hang chd & méi xe 1a nhur nhau.

Bai tap 6.49. Hai 0 to cting khdi hanh cting mot Iic tir hai dinh A va B cach nhau 160 km, di nguoc chiéu
nhau va gip nhau sau 2 gid. Tim van toc cia mbi 6 t6 biét rang néu 6 t6 di tir A tdng vac téc thém 10
km /h sé bang hai lan van tbc 6 to di tir B.

Bai tap 6.50. Mot 6 t6 va mot xe may cting khdi hanh tir A dé di dén B véi van toc méi xe khong déi trén
toan bo quang dudng AB dai 120 km. Do van tdc xe 6 t6 16n hon van téc xe mdy 1a 10 km/h nén 6 t6 dén
s6m hon xe mdy 36 phtit. Tinh van téc méi xe.

F. Bai toan chuyén dong co van toc can
€ Luuy.
e Vin toc xuéi = Vin téc thuc + Vin téc can.

e Vin téc nguwroc = Vin téc thuc — Vin téc céin.

Bai tap 6.51. Mot ca no xudi tir A dén B vdi van téc xuodi dong 1a 30 km/h, sau d6 lai nguge tir B vé A.
Thoi gian xudi it hon thoi gian nguoc 1a 1 gio 20 phtit. Tinh khodng cach gitra hai bén A va B biét van tdc
dong nudc 1a 5 km/h va van toc riéng ctia ca n6 khi xudi va nguge dong 1a khong déi.

Bai tap 6.52. Mot tau thuy chay trén khtic song dai 120 km, ca di va vé mat 6 gio 45 phut. Tinh van tdc
clia tau thiiy khi nudc yén 1ang, biét rang van toc ciia dong nudc la 4 km/h.

Bai tap 6.53. Quang duong tur A dén B dai 90 km. Mot nguoi di xe mdy tir A dén B. Khi dén B, nguoi d6
ngh1 30 phut roi quay trd vé A véi van toc 16n hon Ic di 1a 9 km/h. Thai gian ké tir Iic bat dau di tir A
dén ldc trd vé A 1a 5 gio. Tinh van toc xe mdy luc di tir A dén B.

Bai tap 6.54. Mot tau tuan tra chay nguge dong 60 km, sau d6 chay xudi dong 48 km trén ciing mot dong
song c6 van toc dong nude 1a 2 km /h. Tinh van toc cda tau tuan tra khi nude yén lang, biét thai gian xuoi
dong it hon thai gian nguge dong 1 gio.

G. Bai toan tich hgp hoa hoc

Bai tap 6.55. Néu d6 thém 250 g nudc vao mot dung dich chita 50 g mudi thi nong do dung dich sé giam
10 %. Tinh néng d6 dung dich ltic dau.
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6.3 Dinh ly Vi-ét
6.3.1 Dinhli

Dinh ly 6.3.1. Néu phuong trinh bac hai ax? + bx + ¢ = 0 (a # 0) c6 hai nghiém x1, x; thi téng va
tich cta hai nghiém d¢ la

b
SIX1+XZZ_E

c
PIX1'XQ:*.
a

> BAI TAP <

Bai tap 6.56. Dbi voi mbi phuong trinh sau, ky hiéu x1, x; 1a hai nghiém phuong trinh (néu c6). Khong
gidi phuong trinh hay dién vao ché trong

a) X 4+4x—5=0,x1+X=..., XX =... b) A +4x+1=0,x14+% =..., X0 =...

Q) 3x2 —x—3=0,x1+xX=..,X1X2 = ... d) 2 —T7x4+5=0,x1+x=..,X% =...

Bai tap 6.57. Khong giai phuong trinh sau, tinh tong va tich cdc nghiém phuong trinh sau

a) x> —3x—5=0. b) 5x> +7x—12=0. ¢) 4x>*—7x—2=0. d) vV3x2 —21x — 12 =
0.
e) x2—2x—5=0. f) —5x2+3x+7=0. g) 5x2—-7x—3=0. h) v2x2 —10x —2 = 0.

Bai tap 6.58. Cho phuong trinh x> — 12x — 13 = 0. Goi x1, x» la hai nghiém ctia phuong trinh. Khong giai
phuong trinh, hay tinh gid tri ctia cac biéu thuc:
a) x1xp — 2x1xo. b) 3x1x% + 3x%x2. Q) 2 + g
X1 X2
Bai tap 6.59. Goi x1, x7 1a hai nghiém ctia phuong trinh x* — 2x — 1 = 0. Khong gidi phuong trinh hay
tinh gia tri ctia cac biéu thic sau

d) 22 + x5 — x1x2

1 1
a)A:x%—i—x%. b)B:x%xz—i—xlx%. ¢ C=—+—. d)D:Q—l—ﬂ.
X1 X2 X1 X2

Dinh ly 6.3.2.

* Néu phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 (a # 0) c6 a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 mot nghiém la
x1 = 1, nghiém con lai la x, = g.

¢ Néu phuong trinh ax? 4+ bx +c = 0 (a # 0) c6 a — b+ ¢ = 0 thi phuong trinh c6 mot nghiém 1a

N < q s c
x1 = —1,nghiém con laila x, = ——.
a

Bai tap 6.60. Tinh nhdm nghiém ctia cac phuong trinh:

a) 1522 +7x —22 =0. b) 18x* —7x —25 = 0. c) 24x*> —19x —5=0.
2 3 2 7 2
d) 2,5x*4+7,2x+4,7=0 e) Sx*+5x+ 5 =0. f) 222 —2+V3)x+V3=0.
Bai tap 6.61. Tinh t6ng va tich cac nghiém (néu c6) ciia méi phuong trinh:
a) x> —2V7x+7=0. b) 15x% —2x — 7 = 0. c) 35x2 —12x +2 = 0.
Bai tap 6.62. Tinh nhdm nghiém cta cac phuong trinh:
a) —315x2 —27x +342 =0 b) 2022x? + 2023x + 1 = 0.

I THANG LONG BINH TAN Trang 81



KHAI PHONG NANG LUC TOAN 9

$> LUYEN TAP<

Bai tap 6.63. Néu phuong trinh sau x? —2x — 3 =06 hai nghiém x1, xp (x1 < x2) thi hay tinh gia tri cac
dai lugng sau ma khong dugc giai phuong trinh:

X X x1+1 xp+1
a) x3 + 3. b) =L + 2. Q - 421
X2 X X2 X1
X1 X2 x1—1 xp—1 X2+2  x2+42
d . . f .
) Xo 42 + x1+2 €) X2 + X1 ) X1 + X
+ . h) =+ —. i) x{+x;.
R A )
N, x3+4  x3+4 xp—1 x—1
) — +—=. k) . 1) 5 -
X2 X1 X2 X1 x2 Xl
2 2
Xl x2 X1 X2 2
m + . n + . 0) (x1 — x2)".
)xl.xg -1 xx—1 ) 3x1.05—1  3xdxp —1 ) (11— x2)
1 1
B 2 2 - =
p) x1 — x2. q) x7 — x3. r) e
X1 X2 X1 X2 3X1 -7 3x2 -7
s) — — —. t) — . u) — .
X2 X1 X2—1 X1 — 1 X2 X1
2 2
X X x1+1 xp+1
v)xi’—x% (g X) -
Xy X1 x5 X7

6.3.2 Tim hai s6 khi biét tong va tich ctia chiing

Dinh 1y 6.3.3. Néu hai s6 c6 tong bang S va tich bang P thi hai s6 d6 1a nghiém ctia phuong trinh:

x> —Sx+P=0
Diéu kién dé c6 hai s6 d6 1a S* — 4P > 0.
$> BAI TAP <
Bai tap 6.64. Tim hai s6 u va v trong mbi trudng hop sau
a) u+v=>5vauv=-14. b) u+v=>5vauv=—-24. ¢) u+v=—6vauv=—16.
. 1
d)u+vzlvauv:1. e) u+v =29 uv =154 f) u+v=—-6,uv=—135.

Bai tap 6.65. Tim hai s (néu c6) trong mdi truong hop sau:
a) Tong ctia ching bang 23 va tich cta chiing bang 120.
b) Tong ctia ching bang 10 va tich cta chiing bang 30.
Bai tap 6.66.
a) Tim hai s, biét tong ctia ching bang 15 va tich ctia chiing bang 44.
b) C6 ton tai hai s6 c6 tong bang 7 va tich bang 13 khong?
Bai tap 6.67. Lap phuong trinh bac hai c6 hai nghiém la V2—1vav2+1.
Bai tap 6.68. Lap phuong trinh bac hai c6 hai nghiém1a 5 va —7.
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Bai tap 6.69. Cho phuong trinh x> —3x+1 = 0c6 hai nghiém la x; va x,. Lap phuong trinh bac hai co

hai nghiém 1a — + — va x? + x3.

X1 X2
Bai tap 6.70. Mot manh vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 116 m, dién tich 805m?. Tinh chiéu dai va chiéu
rong cua manh vuon do.
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6.4 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @

Cau 6.1. Két luan nao sau day diing khi n6i vé dé thi ctia ham sé y = ax? (a # 0)?

A. Véia > 0, dd thi nAm bén trén truc hoanh va O 1a diém cao nhét ctia do thi.

B. Véia < 0, dod thi nam phia dudi truc hoanh va O 1a diém thép nhét ctia do thi.
C. Véia > 0, d6 thi nam phia dudi truc hoanh va O la diém thép nhéat ctia do thi.
D. Véia < 0, dd thi nam phia dudi truc hoanh va O 1a diém cao nhéit cua do thi.

. R s e 2 1
Cau 6.2. Diém nao sau day thudc do thi cia ham so y = Exz?

A. (4;4). B. (—4;8). C. (—4;-3). D. (4;—4).
Céu 6.3. Cho ham sb y = 2x* Khiy = 2 thi
A x=1. B. x=2hodacx=-2. C. x=1hoacx=-1. D. x=2.
Cau 6.4. D) thi ctia ham s6 y = ax? (a # 0) di qua diém A(2; —2). Gia tri cia a bang
1 1
A 2. B. —2. . = D. ——.
C 2 2

Cau 6.5. Nghiém ctia phuong trinh x*> — 14x + 13 = 01a

A. X1 = —1,' Xp = 13. B. X1 = —1,‘ Xp = —-13. C. X1 = 1; Xy = —13. D. X1 = 1; Xp = 13.
Céu 6.6. Phuong trinh nao sau day khéng la phuong trinh bac hai mot an?

A x> —V7x4+7=0. B.3x*+5x—2=0. C. 2x*—2365=0. D. —7x+25=0.
Cau 6.7. Goi S va P 1a téng va tich hai nghiém ctia phuong trinh x* + 5x — 10 = 0. Khi d6 gia tri cia S va
Pla

A. §=5;P=10. B. §=-5P=10. C. §=-5P=-10. D. § =5; P = —10.
Cau 6.8. Cho phuong trinh x? + 7x = 15. Goi x1, X2 1a hai nghiém ctia phuong trinh. Khi d6 gia tri cta
biéu thitc x% + x3 — x1x; 1a

A. 79 B. 9%4. C. —9%. D. —-79.

> BAI TAP

Ne A . N A 3 N ~ X . 2 . N A ~ A N v 4
Bai tap 6.71. Chohaihamsoy = Exz vay = —x?. Vé dd thi ctia hai ham sb da cho trén cling mat phang
toa do Oxy.

Bai tap 6.72. Cho ham s6y = ax? (a # 0).

a) Tim a dé d6 thi ham s6 di qua diém M(2;2).
b) Vé do thi (P) ctia ham s6 véi a vira tim dugc.

c) Tim cac diém thudc do thi (P) c6 tung do y = 8.
Bai tap 6.73. Giai cdc phuong trinh

a) x> —12x =0. b) 13x2 +25x — 38 = 0.
0) 3x2 —4V3x+4=0. d) x(x +3) =27 — (11 — 3x).
Bai tap 6.74. Tinh nhAm nghiém ctia cac phuong trinh sau va kiém tra két qua bang mdy tinh cam tay.
a) 14x* —13x — 27 = 0. b) 54x>+8x +2,6 =0.
2, 8 2
C) gx +2x—§:0. d)3x—(3+\f5)x+\f5:0.

Bai tap 6.75. Tim hai s6 u va v trong méi trudng hop sau.
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a) u+v=-2;uv = —35. b) u+v =8, uv = —105.
Bai tap 6.76. Cho phuong trinh 2x* — 7x + 6 = 0. Goi x1, x2 1a hai nghiém cta phuong trinh. Khong giai
phuong trinh, hay tinh gia tri ctia biéu thic A = (x1 + 2x2) (X2 + 2x1) — x3x3.
Bai tap 6.77. Mot ngudi di xe dap tir A dén B cach nhau 24 km. Khi di tir B vé dén A, nho xudi gi6 nén
toc do lic vé nhanh hon tdc do Iic di 1a 4 km/h, vi thé thoi gian vé it hon thdi gian di 30 phut. Tinh toc
do ctia xe dap khi di tir A dén B.
Bai tap 6.78. Mot doi thg mo phai khai thac 216 tin than trong mot thdi gian nhéat dinh. Ba ngay dau,
mdi ngay khai thac theo ding dinh muc. Sau d6, méi ngay ho deé khai thac vugt muc 8 tan. Do d6 da khai
thac dugc 232 tan va xong trude thoi han 1 ngay. Hoi theo ké hoach, méi ngay doi tho phai khai thac bao
nhiéu tan than?
Bai tap 6.79. Miéng kim loai thit nhat nidng 585 g, miéng kim loai thit hai nang 420 g. Thé tich ciia miéng
thit nhat nho hon thé tich miéng thit hai 1a 10 cm?, nhung khéi lugng riéng ctia miéng thir nhat 16n
hon khéi lugng riéng ctia miéng thit hai 1a 9 g/cm?. Biét cong thiic tinh khéi lugng riéng ctia mot vat la
D= %, trong d6 D (g/cm®) 1a khoi lugng riéng, m (g) 1a khéi lugng ctia vat, V (cm®) 1a thé tich ctia vat.
Tim khéi lugng riéng ctia méi miéng kim loai.
Bai tap 6. 80. Hai dung dich mubi c6 téng khoi lugng bang 220 kg. Lugng mudi trong dung dich Tla 5 kg,
luong mudi trong dung dich II 1 4,8 kg. Biét t nong d6 mudi trong dung dich I nhiéu hon néng dé mubi
trong dung dich II 1a 1%. Tinh khéi lugng méi dung dich néi trén.
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Chuong 7
Thong ké

7.1 Bang tan so. Biéu do tan so

7.1.1 Tan s6 va bang tan s6
Dinh nghia 7.1.1. Mdu dir liéu 1a tap hop cac di liéu thu thap duoc theo tiéu chi cho trude. S6 lan

xuét hién ctia mot gia tri trong mau di liéu duge goi 1a tan sb cta gia tri do.

Nhan xét 7.1. Khi trong mau dit liéu c6 nhiéu gia tri ¢6 tan s6 xuat hién 16n hon 1, nguoi ta thuong biéu
dién d liéu bdi bang tan sb.
Dinh nghia 7.1.2.
* Bing tan so biéu dién tan s6 ctia méi gia tri trong mau di liéu.

* Bang gdom hai dong, dong trén ghi cac gia tri khac nhau cia mau dit liéu, dong dudi ghi cac tan
sb tuong tng véi méi gia tri do.

Va day la bang tan s6, mo ta lai s6 ban thang ghi dugc ctia mot d6i bong trong mot mua giai (26 tran)

Séobanthang [0 [ 1[2[3[4 |5
Tan s6 7148421

Nguoi ta, c6 thé chuyén bang tan s6 dang “ngang" nhu trén thanh bang tan s6 dang “doc" nhu sau:

S6 ban thang | Tan so
0 7
1 4
2 8
3 4
4 2
5 1

Nhan xét 7.2. Bang tan s6 gitp ching ta nhanh chéng quan sat cac dac diém ctia mau di liéu nhu s6 lan
xuat hién ctia moi gia tri, gia tri xuat hién nhieu lan nhat, gia tri xuat hién it lan nhat, ... . Bang tan so ciing
rat tién 1gi cho viéc tinh toan véi mau dir liéu.
¢ Luuy.
e Khi dir liéu la cdc s6 thi mdu dir liéu con dwoc goi la mdu sé liéu.

* S6 cdc dit liéu trong mau dwoc goi la c& mau, thuong dwoc ki hiéu la N. C6 mau N ciing bang
tong cdc tan sé (ciia tirng gid tri khic nhau). Chang han,trong bing trén, cd mau N = 26,

$> BAI TAP >
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Bai tap 7.1. Mot doi bong da thi dau 26 tran trong mot mua gidi. S6 ban thang ma doi d6 ghi dugc trong
ting tran dau duoc thong ké lai nhu sau:

Mau di liéu trén c6 bao nhiéu gia tri khac nhau? Xac dinh tan sb ctia méi gia tri va 1ap bang tan sb cua
mau di liéu.

Bai tap 7.2. Nguoi ta dém s6 lugng ngudi ngdi trén méi chiéce xe 6 t6 5 chd di qua mot tram thu phi trong
khoang thdi gian tir 9 gioy dén 10 gio sang. Két qua dugc ghi lai & bang sau:

=N =] Q1
| Q|
W N W O
N W N N
W N~ W
= W= N
Q[N | O1
Ul| W[ = N
= W =
N =N
WIN| ==
Gl = | N —
Y NSVINYEN)
NN i O1
=N | =

a) Lap bang tan s6 cho mau s6 liéu trén.

b) Hay cho biét s6 ngudi ngdi trén xe phd bién nhat la bao nhiéu?
Bai tap 7.3. S6 cuoc goi dén mot tong dai ho trg khach hang mdi ngay trong thang 4/2022 dugc ghi lai
nhu sau:

a) Xac dinh cd mau.
b) Lap bang tan s6 cho mau sé liéu trén.

c) C6 bao nhiéu gia tri c6 tan s6 16n hon 4?

7.1.2 BIEU PO TAN SO
Dinh nghia 7.1.3.

* Biéu do biéu dién tan so cta cac gia tri trong mau d liéu goi la bi€u do tan so. Biéu do tan so
thuong c6 dang cot hodc dang doan thang.

* Trong biéu do tan s6 dang cot, mbi cot tuong tng vdi mot gia tri, chiéu cao cia cot tuong tng
tan so caa gia tri.

e Trong biéu d6 tan sé dang doan thang, duong gap khuc di tir trai qua phai ndi cac diém c6
hoanh do¢ la gia tri so liéu va tung d¢ 1a tan so cua gia tri do.

Nguoi ta c6 thé két hop biéu d6 cot va biéu d6 doan thing trén cung mot biéu d6 nhu sau:
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So lan xuat hién cac mat xuc xac sau 24 lan gieo

Tan so

0 1 2 3
cham cham cham

4
cham

5
cham

6
cham

Mit
xuat hién

Bai tap 7.4. Vao dot nghi he vira rdi, mbi ngay ban Binh déu hoc thém mot s6 tir vung tiéng Anh méi. S6
lugng tir vyng méi ban Binh hoc méi ngay dugc biéu dién & biéu do cot nhu hinh bén.

S6 lugng tir vung tiéng Anh méi
ban Binh hoc dugc moi ngay

Sb ngay

e

0 5 6

12 F - - - - py— -~ - - - - - - - - —m oo
10F---- - - ----- - - oo — oo
8
8 ,,,,, e o o R — — — — — = - —
6f---- -- - - - - - - STt
4
4 ,,,,, - - = - -
2 ,,,,, - - = - - — g

S tir méi

a) S lugng tir vung mdi ma ban Binh hoc moéi ngay nhan nhiing gid tri nao? Tim tan s6 ctia moi gia

tri d6?

b) Ban Binh da hoc tir vung tiéng Anh méi trong bao nhiéu ngay?

c) C6 bao nhiéu ngay ban Binh hoc nhiéu hon 7 tir vung m&i?

Bai tap 7.5. Mot khu vui choi danh cho tré em thong ké lai d6 tubi cia mot sb tré em dén choi trong mot

ngay & bang tan s6 nhu sau:

Tuoi 3[4 |5(6| 7 |8
Tans6 |4 |54 [5[11 |7

a) Hay vé cac biéu do cot va biéu do doan thang biéu dién sb liéu & bang tan sb.

b) Theo biéu doé & cau a, trong s cac tré em dén khu vui choi, tré em & do tudi nao 1a nhiéu nhat?

Bai tap 7.6. Bac An thong ké lai s6 cudc goi dién thoai ma minh thyc hién mdi ngay trong thang 7 & bang

tan s6 nhu sau:

SOocudcgoi |56 |7 8|9
Tanso o 1519 114
(sO6 ngay)
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Hay vé biéu do cot va biéu d6 doan théng biéu dién mau sb liéu trén.

Bai tap 7.7. Mot dia phuong cho tré em tir 12 thang tudi trd 1én tiém vac xin viém nao Nhat Ban. Bang
sau thong ké s6 miii vac xin viém nao Nhat Badn ma 50 tré em tir 12 dén 24 thang tubi tai dia phuong nay
da tiém:

o
—_
N
[63)

SO mui tiém
SO tré 41?1268

a) Hoan thanh bang tan s6 trén.

b) Tré em tir 12 dén 24 thang tudi can hoan thanh 3 mi tiém co ban ctia vac xin viém nao Nhat Ban.
Hoi c6 bao nhiéu tré em da dugc thong ké & trén can phan hoan thanh 16 trinh tiém vac xin nay?

c) Hay vé biéu d6 cot biéu dién mau sb liéu trén
Bai tap 7.8. Bi€u do bén thong ké thoi gian cong tac (theo ndm) ctia cac y ta & mot phong kham.

S6 lugng y ta theo nam cong tac
Soyta

T et et

S6 nam cong tac

a) Cécy ta ctia phong kham c6 thdi gian cong tdc nhan nhiing gid tri nao? Tim tan s6 ctia mdi gia tri
do.

b) Phong kham c6 téng s6 bao nhiéu y ta?

c) C6bao nhiéu y ta da cong tac & phong kham it nhat 3 nam?
Bai tap 7.9. Két qua cta 20 hoc sinh truong A tham gia vong chung két cudc thi “Tim hiéu Lich st Viét
Nam" duoc cho ¢ bang sau:
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S6 bao danh | Diém thi Xép hang S bao danh | Diém thi Xép hang

01 9 Nhi 11 7 Ba

02 10 Nhat 12 8 Nhi

03 7 Ba 13 7 Ba

04 6 Ba 14 4 Khong dat giai
05 5 Khong dat giai 15 10 Nhat

06 6 Ba 16 8 Nhi

07 8 Nhi 17 8 Nhi

08 6 Ba 18 7 Ba

09 5 Khoéng dat giai 19 5 Khoéng dat giai
10 7 Ba 20 10 Nhat

i THANG LONG BINH TAN

a) Hay lap bang tan s6 theo diém sb ctia hoc sinh va vé biéu d6 doan thang tuong tng.

b) Hay lap bang tan sb theo xép hang ctia hoc sinh va vé biéu do cot tuong tng.
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7.2 Bang tan so tuong doi va biéu do tan so tuong doi
7.2.1 Bang tan sb tuong d6i
Dinh nghia 7.2.1. Tan s6 tuong déi cia mot gia tri x trong mau d liéu dugce tinh theo cong thic
f= % -100%
trong d6 m 1a tan s6 ctia x va N 1a ¢& mau.
(¢ Luuy.

* Bdng tdn sé twong déi biéu dién tan sé tuwong dbi ciia méi gid tri trong mau dir liéu.

* Bdng gom hai dong (hodc hai cot), dong (hodc cdt) thit nhét ghi cdc gid tri khdc nhau cia mau
dir liéu, dong (hodc cét) thir hai ghi cdc tan sé tuwong dbi twong g véi méi gid tri do.

Va day la bang tan s6 tuong doi

S0 16i chinh ta (gia tri caa x) 0 1 2 3 4 5
Tan so tuong doi 10,0% | 25,0% | 17,5% | 12,5% | 20,0% | 15,0%

$> BAI TAP <
Bai tap 7.10. Sau bai thi mon Ngit van, co gido ghi lai s6 16i chinh t& ma mot sb hoc sinh mac phai vao
bang thong ké sau:

215122113 |4(0/5]2|5]1]2
412/1({4|3[3/2/0|4|5/4|5|1]|4|1]1]0(3|1]4

—_
w
o1
—_
o
S~
—_

a) Mau s6 liéu trén gom nhiing gia tri khac nhau nao?
b) Hay lap bang tan s6 va bang tan s6 tuong dbi ctia s6 16i chinh t ma hoc sinh mac phai.

¢) Trong s6 hoc sinh dugc khéo sat, cd giao muon chon ra 35% s6 hoc sinh mac nhiéu 16i nhat. Hoi ¢d
gido can chon céc hoc sinh mac bao nhiéu 16i?
Nhan xét 7.3.

e Bdng tan s6 tuong doi gitip chiing ta nhanh chéng quan sdt duoc dic diém ciia mau dit ligu nhu tan s6 tuong
doi ciia méi gid tri, gid tri xudt hi¢n thuong xuyén nhat, gid tri xudt hién it thuong xuyén nhat,. . .

* Bdng tan s6 tuong dbi cing gilip chiing ta so sanh mitc d9 xudt hién thuong xuyén ciia mot gid tri trong
nhiéu mau so liéu khdc nhau.
(¢ Luuy.
o Tong tan sé twong ddi ciia tdt cd cdc gid tri luén bang 100%.

* C6 thé ghép bang tan sé va bang tan sé twong dbi thanh bdng tan sé - tan sé twong dbi nhw
sau:

Sé 16i chinh ta 0 1 2 3 4 5
Tan so 4 10 7 5 8 6
Tan so twong doi | 10,0% | 25,0% | 17,5% | 12,5% | 20,0% | 15,0%

Bai tap 7.11. Ban Linh gieo mét con xtc xac can dbi va dong chat mot sb lan va ghi lai tan s6 twong dbi
s0 lan xuat hién ctia moi mat trong bang thong ké sau:
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Mat 1 cham | 2 cham | 3 cham | 4 cham | 5 cham | 6 cham
Tan s6 tuong doi |  15% 18% 12% 21% 16% 13%

S6 lieu trong bang tan s6 tuong déi trén c6 hop li khong? Tai sao?
Bai tap 7.12. Trong bang s6 liéu sau c6 mot s6 lidu khong chinh xac. Hay tim s6 liéu d6 va stra lai cho
dung.

Tan s6 4 19775
Tan s6 tuong d&i | 16% | 46% | 28% | 20%

Bai tap 7.13.

a) Tai mot trai he thanh thiéu nién quéc té, nguoi ta tim hi€u xem méi dai biéu tham du c6 thé su
dung duge bao nhiéu ngoai ngir. Két qua dugc biéu dién nhu bang sau:

Songoaingt | 1 | 2 | 3 | 4 | >5
S6daibiéu |84 |64 |24 [16] 12

Hay lap bang tan s tuong déi cho bai toan trén?

b) Tai trai he thanh thiéu nién qudc té t6 chitc mot nam trudc d6, cé 54 trong tong s6 220 dai biéu tham
du c6 thé stt dung dugce tir 3 ngoai ngt trg 1én. Co y kién cho rang: “Ti 1é dai biéu str dung duoc tir
3 ngoai ngl trd 1én c6 tang gitra hai nam d6”. Y kién d6 dung hay sai? Giai thich.

7.2.2 Biéu d6 tan s6 twong doi
(¢ Luuy.

e Biéu do biéu dién tan sé tuwong doi ciia cdc gid tri trong mdu dir liéu goi la biéu dé tan s tuong
doi.
* Biéu d6 tdn sé twong doi thuong cé dang hinh quat tron hodc dang cét.

— Trong biéu dé hinh quat tron, hinh quat tron biéu thi tan sé twong déi a% co sé do cung
twong 1rng la a% - 360° = 3,6 - a°.

— Trong biéu do6 cot, A6 cao ciia méi cét twrong g vdi tan sé twong doi ciia tirng gid tri.

Bai tap 7.14. Ban Minh théng ké lai s6 sach ma méi ban trong 16p da doc sau tuan 1é doc sach va ghi lai
trong bang dudi day:

S0 sach 0(1| 2
Sohocsinh |2 |8 |16 |4 |2

w
N

a) Lap bang tan s6 tuong d6i biéu dién sb liéu trén.

b) Vé biéu do tan sb tuong ddi dang hinh quat tron biéu dién s6 liéu trén.
Bai tap 7.15. Dau ndm 2022, mdt cong ty van tai khdo st ngau nhién mot sb khach hang vé mirc do hai
long khi str dung dich vu ctia cong ty. Trong ndm 2022, cong ty da tién hanh mot s6 ci tién va dén cubi
nam 2022, cong ty lai tién hanh khao sat. D@ liéu vé s6 lugng phan hoi theo cac mitc do ctia khach hang
trong hai dot khao sat dugc thong ké lai & bang sau:

Mtic d6 hai long . <1 R Ay s 1
Dot khao st Khong hai long | Hai long | Rat hai long
Dau nam 2022 24 60 16
Cuol nam 2022 18 84 48

a) Hay lya chon va vé biéu d6 phit hop dé so sanh mitc do hai long ctia khach hang trong hai dogt khao
sat.
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b) C6 ngudi cho rang cac cai tién ctia cong ty khong hiéu qua do ti 1é khach hang danh gia & mirc “hai
long” giam. Theo em nhan dinh d6 ¢6 chinh xac khong? Tai sao?
Bai tap 7.16. Ban Mai phong van mot s6 ban hoc sinh cling trudng vé mau myc méi ban yéu thich nhat.
Két quéa duge cho & bang sau

Mau muc | Xanh den | Pen | Tim ddm | Tim hong
Tan so 18 6 16 10

Hay vé biéu do tan s6 tuong dbi dang hinh quat tron dé biéu dién mau s6 liéu diéu tra ciia ban Mai.
Bai tap 7.17. Mot ctra hang thong ké lai s6 dién thoai di dong ban dugc trong thang 04/2022 va thang
04/2023 & bang sau

Thuonghiéu | A | B | C | D | Cacthuong hiéu khac
Thang 04/2022 | 54 | 48 | 32 | 96 20
Thang 04/2023 | 60 | 56 | 60 | 120 24

a) Hay lya chon va vé biéu d6 phu hgp dé thay dugc xu thé thay déi lya chon thuong hiéu dién thoai
gitta hai dot thong ké.

b) Hay cho biét trong cac thuong hiéu dién thoai A, B, C, D thuong hiéu nao ting trudng cao nhat,
thuong hiéu nao ting trudng thap nhat.

Bai tap 7.18. Bang sau thong ké s6 lugt nhay chudt vao quang cao & mot trang web vao thang 12/2022.

SOolugtnhaychuét | 0 | 1 | 2 |34 |5
SO nguai dung 25|56 121953

a) Lap bang tan s6 tuong dbi cho mau s6 liéu trén.

b) Vé biéu do tan s6 tuong dbi dang hinh quat tron biéu dién mau s6 liéu trén.
Bai tap 7.19. Biéu do hinh quat tron dudi day biéu dién tan s6 tuong déi ctia cdc ngdn ngir 1ap trinh dugce
stt dung khi viét 200 phan mém ctia mot cong ty cong nghé. Biét rang, mdi phan mém dugc viét bang
diung mot ngdn ngir 1ap trinh.

Tan s6 tuong d6i clia cac ngon ngir lap trinh
Python (34%)

JavaScript (29%)

=] Java (18%)

C++ (12%)

E Cac ngon ngir khac (7%)

a) Ngon ngit lap trinh nao dugc st dung pho bién nhat khi viét 200 phan mém d6?

b) Hay 1ap bang tan sb biéu dién s liéu cho bdi biéu d6 trén.
Bai tap 7.20. Nguoi ta thuong dit twong ing cac mirc do hai long ctia khach hang véi diém sb danh gia
nhu sau

Diém 1 2 3 4 5
Muc do hai long | Rat khong | Khong hai | Chap Hailong | Rat  hai
hai long long nhan long
duoc

Chi 56 mitc do hai long CSAT (Customer Satisfaction Score) 1a mét chi s6 do luong sy hai long ctia khach
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hang vé mot dich vu nao d6. Chi s6 nay duogc tinh theo cong thuc

CSAT — S6 danh gia hai long va rat hai long 100%

Toéng sb danh gia
a) Bang sau cung cip diém danh gia ctia ngudi duing danh cho ctra hang A.

biem 112345
Songuoidung |2 |4 |2 |9 |25

Hay tinh chi s6 CSAT ctia ctra hang A.

b) Bang sau cung cap diém danh gia cia nguoi dung danh cho ctra hang B.

biém 112 (3]4] 5
Songuoidung | 32 | 12 | 10 | 15 | 139

Hay lya chon va vé biéu dé phit hgp dé€ so sénh muc do hai long ctia nguoi dung danh cho ctra hang
A va ctra hang B. C6 thé néi ctta hang B dugc yéu thich hon do ¢6 s6 lugt danh gia 4 diém trd lén
nhiéu hon so véi ctra hang A hay khong?
Bai tap 7.21. Trong bang s6 liéu sau cé mot s6 lieu khong chinh xac. Hay tim s6 liéu d6 va stra lai cho
dung.

Tan so 1 2 3 4
Tan so tuong doi | 24% | 34% | 24% | 24%
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7.3 Biéu dién s6 liéu ghép nhom

7.3.1 Bang tan s6 ghép nhém

Dinh nghia 7.3.1. Ki hiéu [4;b) 1a nhém chita cac gia tri X ciia mau s6 liéu thdéa man a < X < b. Hiéu
a+b

b — a dugc goi la do rong ciia nhom [a; b), gia tri dugc goi la gid tri dai dién cia nhom.

* Sb lugng céc gia tri ciia mau s6 liéu thudce vao mot nhém duoc goi la tan so ciia nhom d6.

* Bang tan s6 ghép nhém biéu dién tan s6 ctia cic nhom sb lieu. Bang gdm hai dong (hodc hai
cot), dong (hoac cot) thu nhét ghi cac nhom so liéu, dong (hodac cot) thir hai ghi cac tan s6 tuong
ung voi mdi nhom do.

$> BAI TAP
Bai tap 7.22. Sau moét khoa tap huén, hoc vién duoc xép loai A, B, C, D theo diém kiém tra ma mdi nguoi
dat dugc nhu sau:

Diémkiémtra(X) [ 0< X <25 [25<X<5|5<X<75[75<X<10
Xep loai D C B A

Diém kiém tra ctia cac hoc vién dugc ghi lai § bang sau day:

65114135|168(92|76 7893|5695
831821639172 |47| 7 7419199
8517516717 9 8717232 |81]|64

Hoi ¢6 bao nhiéu hoc vién duoc xép loai A?
a) Hay chi ra cac gia tri thudc nhém [0;2,5) va tan s6 ctia nhém nay.

b) Lap bang tan s6 ghép nhom ctia mau sb liéu.
Bai tap 7.23. Bang sau ghi lai thdi gian mot bac si kham cho mot s6 bénh nhan (don vi: phut):

10077194191 16,7| 59 |67 11,7 | 69 |54
60 |58 87|64 (53123 74|91 |11,8]|6,5

a) Hay chia s6 liéu thanh 5 nhom, véi nhém thit nhét la cac bénh nhan c6 thoi gian kham tur 5 phut
dén dudi 6,5 phuit va lap bang tan sb6 ghép nhém.

b) Xac dinh nhém c6 tan s6 cao nhat va nhém c6 tan sb thap nhét.

7.3.2 Bang tan s6 tuong d6i ghép nhém

Dinh nghia 7.3.2. Tin s tuong doi ciia mot nhém dugc tinh theo cong thirc

m
= — -100%
f N

trong d6 m la tan s6 ctia nhom va N 1a cd mau.
* Bang ghi lai tan s6 tuong doi ctia cac nhém s6 liéu duge goi 1a bang tan s tuong doi ghép nhom.
* Bang tan sb tuong ddi ghép nhom gom hai dong (hoac hai cot), dong (hodc cot) thir nhat ghi
cac nhom sb liéu, dong (hodc cot) thu hai ghi cac tan s6 tuong déi tuong ting v6i mo6i nhom do.
Bai tap 7.24. Bac Quang ghi lai thdi gian truy cap Internet ciia minh moi ngay (don vi: gio) trong vong 1
thang nhu sau:
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1213224270526 (48|24|42]|24
371231354904 06|15 /|46 1,7 |34
391213427 |15|18[29(35[39]|16

Béac Quang danh gia muc do st dung Internet mdi ngay ctia minh theo bang tiéu chi sau:

Thoi gian (X) (gio) | [0;1) | [1;2) [2;3) [3;4) [4;5)
Mt do Ratit | It | Binhthuong | Nhiéu | Rat nhiéu

Hay lap bang tan s6 ghép nhom va bang tan s6 tuong dbi ghép nhom cho di liéu vé thoi gian truy cap
Internet ctia bac Quang.

(¢ Luuy.
Twong tw nhw bang tan sé - tan sé twong déi, ta co thé ghép dwoc bang tan s6 ghép nhom - tan sé
twong d6i ghép nhom nhu sau:

Thoi gian (X) (gio) | [0;1) [1;2) [2;3) [3;4) [4;5)
Tan so 3 6 9 8 4
Tan so twong doi | 10,0% | 20,0% | 30,0% | 26,7% | 13,3%

Bai tap 7.25. C6 Loan ghi lai chiéu cao (don vi: cm) ctia cac cay bach dan gidng vira duge chuyén dén
noéng truong ¢ bang sau:

l64 | 19 | 296|183 | 21,8 | 206|222 | 271|233 | 195
2121159 | 286 | 18 | 298|272 | 18,1 | 28,4 | 18,8 | 23,5
29212381296 | 25 | 244|154 | 238 | 16 |17,2| 235
232 17 | 178|198 | 168 | 184 | 21,9 | 24,3 | 27,3 | 21

Hay chia dir liéu trén thanh 5 nhém, v6i nhém dau tién gém cac cay co chiéu cao tir 15cm dén dudi 18cm
va 1ap bang tan sb tuong ddi ghép nhém tuong tng.

Bai tap 7.26. Bac Minh théng ké chiéu cao ctia mot sb cdy bach dan 5 nam tuéi & mét 1am truong vao
bang dudi day (don vi: mét). Do so xuat nén bac Minh ghi thiéu moét s6 s6 liéu. Hay gitip bac Minh hoan
thanh bang thong ké.

Chiéu cao (X) (m) | [7;8) ? [?;10)
Tan so ? 24 8
Tan so tuong doi ? 30% ?

7.3.3 Biéu do tan s6 tuong d6i ghép nhom
(¢ Luuy.

e Biéu do tdn sé tuwong déi ghép nhom dang cét gom cdc cét ké nhau, méi cét twong ting véi mot
nhom.

* Cot biéu dién nhom [a;b) c6 ddu miit trdi la a, dau miit phdi la b va c6 chiéu cao twong ing vdi
tan so twong doi ciia nhom.

$> BAI TAP >

Bai tap 7.27. Thuy théng ké lai d6 dai quang duong (don vi: km) minh di b6 méi ngay trong thang 6 &
bang sau

Quang duong (X) (km) | [45) | [5:6) | [6;7) | [7;8) | [8;9)
Tan so (sO ngay) 6 12 8 3 1

Hay vé biéu do tan s6 tuong dbi ghép nhém dang cot biéu dién mau sb liéu trén.

I THANG LONG BINH TAN Trang 97



KHAI PHONG NANG LUC

TOAN 9

Bai tap 7.28. Bang sau thong ké chiéu cao (don vi: mét) ctia cac cdy keo 3 ndm tudi & mot ndong truong.

Chiéu cao (X) (m)

[8,5;8,7)

[8,7;8,9)

[8,9;9,1)

[9,1;9,3)

[9,3;9,5)

Tan so tuong doi

15%

25%

25%

20%

15%

Hay vé biéu do tan sb tuong d6i ghép nhém dang doan thang biéu dién s6 liéu trén.

¢ Luuy.

Twong tu nhuw biéu dé tan sé twong déi ghép nhém, nguvi ta ciing sir dung biéu do tan sé ghép nhom
dang cot dé biéu dién truc quan cho bang tan sé ghép nhom, trong dé chiéu cao ciia cét c6 dau miit
trdi la a va dau miit phdi la b trén truc hoanh tuong 1rng vdi tan so cua nhom [a; b).

Bai tap 7.29. Biéu do dudi day biéu dién két qua khao sat thanh tich chay 100m ctia mét s6 hoc sinh.

Tan so

Tan s6 ctia s6 hoc sinh theo thoi gian chay

7

11

a) C6bao nhiéu hoc sinh chay 100m hét it hon 12 giay?

12 13

15 16

b) C6 téng s bao nhiéu hoc sinh tham gia khao sat?
Bai tap 7.30. Biéu do cot bén mo ta tudi tho (don vi: nghin gi®) ctia 100 chiéc bong den day téc trong mot

16 san xuat.

Tan s6 tuong déi (%)
60

Tan s6 tuong dbi ctia s6 bong dén theo tudi tho

Thai gian chay (giay)

50

40

30

20

10

56%

1,5 1,75

a) Hay lap bang tan s6 mé ta di liéu & biéu do bén.

Tudi tho (nghin gid)

b) Mot béng den duge cho la thudc loai I néu c6 tudi tho tir 1500 gids trd 1én. Hoi c¢6 bao nhiéu bong
deén thudc loai I trong sb cac bong den duge thong ké?
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c) Hay vé biéu do tan sb tuong déi ghép nhoém dang doan th:?mg biéu dién dix liéu & biéu do beén.
Bai tap 7.31. Bang tan s6 ghép nhom sau biéu dién két qua khao sat can nang (don vi: kg ) ciia mot s6 tré
so sinh @ mot khu vuc.
Can nang (X) (kg) | [2,9;31) | [3,1;33) | [3,3;35) | [35;37) | [37;3,9)
SO tré so sinh 3 7 5 3 2

a) Hay lap bang tan s6 tuong dbi ghép nhém cho mau s6 liéu trén.

b) Hay vé cac biéu do tan sb tuong ddi ghép nhém dang cot va dang doan thang biéu dién s6 liéu trén.
Bai tap 7.32. Hai ban Ha va Hong thong ké lai chi s6 chat lugng khong khi (AQI) noi minh 6 tai thai diém
12 : 00 méi ngay trong thang 9,/2022 & bang sau:

Chi s0 (X) [50;100) | [100;150) | [150;200) | [200;250)
Tai noi ¢ caa Ha 12 8 6 4 150
Tai noi ¢ cia Hong 16 6 5 3 100, 200
50 ‘ )300
0 500

a) Hay vé trén cting mot hé truc hai biéu d6 dang doan thang biéu dién tan s6 tuong d6i cho bang chi
s6 chét lugng khong khi tai noi & ctia ban Ha va tai noi & cia ban Hong.

b) Chisd AQI tir 150 trd 1én duge coi 1a khong lanh manh. Dya vao biéu do tan so tuong déi trén, hay
so sanh ti 1é s6 ngay chat lugng khong khi duge coi 1a khong lanh manh & méi khu vyc.

> LUYEN TAP<$®

Bai tap 7.33. Ban Giang ghi lai cu li nhay xa ctia cac ban trong cau lac bd thé thao & bang sau (don vi:
mét):

5413647 42|44 |48 |37 |47
421384244 |46 |48 |53 |47
5414135475141 |44 |54
45|54 |44 |43 36|44 |48 |48

a) Dé€ thu gon bang dix liéu thi nén chon bang tan s6 khong ghép nhém hay bang tan s6 ghép nhém
dé biéu thi dir liéu trén? Tai sao?
b) Hay chia s6 liéu thanh 4 nhém, trong d6 nhém dau tién la cy li tir 3,5m dén duéi 4m; 14p bang tan
s6 va tan s6 tuong ddi ghép nhém.
Bai tap 7.34. Két qua do toc do ctia 25 xe 6 t6 (don vi: km/h) khi di qua mot tram quan sat dugc ghi lai &
bang sau:

55
41,2

48,6
49,8

54,2
60

53,3
58,9

45,3
53

48,2
53

46,3
62

57,4
494

62,6
484

61,4
47,8

40,9
42,8

45,5
48,8

54,3

a) Hay lap bang tan sb tuong d6i ghép nhém cho bang s6 liéu trén, trong d6 nhoém dau tién la cac xe
c6 tbc do tir 40km/h dén dudi 45km/h.
b) Hay xac dinh nhém c6 tan s6 tuong ddi cao nhat va nhém c6 tan sb tuong déi thap nhat.
Bai tap 7.35. Thdi gian hoan thanh mot bai kiém tra truc tuyén ctia moét s6 hoce sinh duoc ghi lai & bang
sau (don vi: phut):

Thoi gian (X) (phat) | [10;12) | ? | [14;16)
Tan sb 25 ? 5
Tan so tuong doi ? 12,5%

a) Hay xac dinh s6 hoc sinh tham gia kiém tra.
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b) Hoan thanh bang trén vao vd.
Bai tap 7.36. Biéu do bén biéu dién ti 1é dai biéu tham du hoi nghi theo d¢ tudi. Biét rang c6 54 dai biéu
tir 25 dén 35 tudi.

Ti 1é dai biéu theo d6 tudi
Tan s6 tuong déi (%)
40

35 33;75%

30

25

20

15

10

25 35 45 55 65 Do tudi

a) Cobao nhiéu dai biéu tham dy hoi nghi?

b) Lap bang tan s6 ghép nhém tuong ting.

c) Mot ngudi cho rang c6 trén 50% s6 dai biéu tham dy héi nghi dudi 45 tudi. Nhan dinh d6 ding hay
sai? Tai sao?

Bai tap 7.37. Thoi gian di tir nha dén truong (don vi: phut) ctia cdc ban hoc sinh 16p 9C dugc ghi lai &
bang sau:

95 139 | 56 | 132103 151|195 | 141 | 11,4 | 197 | 151 | 11,1
166 | 72 | 18 | 116 | 62 | 62 |16,7 | 78 | 177 | 7,7 | 77 | 55
182 74 198 | 19 | 52 (183 | 14,7 | 141 | 196 | 104 | 7,2 | 125

a) Hay chia s6 liéu thanh 4 nhém, v6i nhém thit nhét 1a khoang tit 5 phit dén duéi 9 phtt va lap bang
tan s6 ghép nhém va tan s tuong déi ghép nhom.

b) Vé biéu do tan s6 tuong d6i ghép nhém dang cot va dang doan thang mo ta bang tan s6 tuong dbéi
ghép nhom.
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7.4 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @

Bai tap 7.38. Mot doanh nghiép san xuat xe 6 t6 khao sat lugng xang tiéu thu trén 100 km ctia mot s6 loai
xe 0 t0 trén thi truong. Két qua khao sat 100 chiéc xe duge biéu dién trong hinh dudi day.

Tan s6 tuong ddi cta s6 ngudi theo
thdi gian str dung mang xa hoi mdi ngay

>
o

W
a1

W
o

N
a1

N
(=]

—_
Q1
|
|
|
|

Tan s tuong déi %

=
o
|
|
|
|

a1
|
|
|
|

4 45 5 55 6

Luong xang tiéu thu/lit

a) Tan s6 tuong ddi cta s6 lugng xe 6 t6 tiéu thu dudi 5 lit xang cho 100 km la
A. 24%. B. 39%. C. 61%. D. 76%.
b) Khoang tiéu thu xang phd bién nhat la

A. Tir4 dén dudi 4,5 lit. B. Tir4,5dén dudi5 lit.
C. Tir5dén 5,5 lit. D. Tir5,5 dén 6 lit.
c) Trong tat ca nhiing chiéc xe dugc khéo sét, c6 bao nhiéu chiéc xe tiéu thu hét tir 5 dén dudi 5,5 lit
xang khi di hét quang duong 100 km?
A. 34. B. 27.
C. 15. D. 14.

Bai tap 7.39. Két qua khdo sét thoi gian st dung lién tuc (don vi: gio) tir ltic sac day cho dén khi hét pin
ctia mdt s6 may vi tinh cting loai dugc thong ké lai & bang sau:

Thoi gian
sttdung pin (X) | [7,2; 74) | [7.4; 7,6) | 176:78) | [7.8; 8)
(gi0)
Tan so 2 4 7 6

a) Comau cta cudc khao sat 1a
A. 18. B. 19. C. 20. D. 22.
b) Sb lugng mdy tinh c6 thdi gian st dung tir 7,4 dén dudi 7,8 gio 1a
A. 11. B. 12. C. 13. D. 14.
c) Tilé mdy tinh c6 thoi gian st dung tir 7,6 gio trg 1én la
A. 27,7%. B. 68,42%. C. 33,3%. D. 72,3%.
Bai tap 7.40. Bang dudi day ghi lai cu li ném ta (don vi: mét) cia mét van dong vién trudc va sau mot
dot tap huén dac biét.
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Culi (X)
(m)
Tan so
trude dot 3 5 5 2 1 0
tap huan
Tan s
sau dot 1 2 4 5 3 1
tap huan

[20; 20,2) | [20,2; 20,4) | [20,4; 20,6) | [20,6; 20,8) | [20,8; 21) | [21; 21,2)

a) Tan s6 tuong dbi ctia s6 1an van dong vién ném dudi 20,4 m trude khi tap huan la
A. 18,75%. B. 25%. C. 31,25%. D. 50%.

b) Tan s6 twong dbi ctia s6 1an van dong vién ném tir 20,8 m trd 1én sau khi tap huan la
A. 20%. B. 25%. C. 30%. D. 35%.

c) Tan s twong dbi ctia s6 1an van dong vién ném tur 20,8 m trd 1én sau khi tdp huan tang thém
A. 18,75%. B. 30,5%. C. 35%. D. 37,5%.

d) Tan s tuong ddi cta s6 lan van dong vién ném dudi 20,2 m sau khi tap huan gidm di

A. 12,5%. B. 15,5%. C. 35%. D. 37,5%.

$> BAI TAP <
Bai tap 7.41. Mot cira hang ghi lai cd ctia cac doi giay da ban trong mot ngay 6 bang sau:

42 | 38 |39 |42 |39 | 41 | 43 | 41 | 41 | 40
37 13837 |38 |40 |39 |38 |39 |44 43
42 | 37 |40 |40 | 44 | 41 | 41 | 40 | 42 | 39
43 141 | 37 |41 | 40 | 38 | 40 | 41 | 40 | 39

a) Hay xac dinh cd mau, lap bang tan s6 va tan s6 tuong dbi cho mau s liéu trén.
b) Hay vé biéu d6 dang cot mo ta bang sb liéu trén.
c) Ctra hang nén nhap vé dé ban cd giay nao nhiéu nhét, cd giay nao it nhat?

Bai tap 7.42. Sb ban thang mot doi bong ghi duge trong 26 tran diu ctia Giai vo dich qubc gia duge ghi
lai & bang sau:

112/0(4|0(3(0]1]0(0|3]3]0
0/3(0|2}2|13[3|4(3|1(0|0/|3

a) Hay lap bang tan s va tan s6 tuong dbi cho bang s6 liéu trén.

b) Hay vé biéu do6 hinh quat tron mo ta tan sb tuong ddi ctia bang s6 liéu trén.
Bai tap 7.43. Khao sat cac hoc sinh 16p 6 ctia mét trudong Trung hoc co s§ vé thai gian st dung mang xa
hoi trung binh trong mot ngay (don vi: git), két qua thu duge nhu hinh bén.

a) C6 bao nhiéu ban tham gia cudc khdo sat, biét rang c6 4 ban sit dung mang xa hoi tir 4,5 gio trd 1én.

b) Mot ngudi cho rang c6 trén 50% hoc sinh tham gia khao sat st dung manng xa hoi tir 3 gio trd 1én
moi ngay. Nhan dinh ctia ngudi d6 ¢ hgp 1i khong? Tai sao?
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Téan sb tuong ddi ctia s6 ngudi theo thdai gian st dung mang xa hoi méi ngay

Tan s6 tuong d6i %

B5 [~ == === m o mmmmmm oo

50

45
40
35
30
25
20
15
10

5

0

1.5

3

45

6 Thoi gian (gio)

Bai tap 7.44. Mot bac lai xe mudn ghi lai tong do dai quang duong (don vi: km) minh lai xe mdi ngay

trong vong 1 thang.

a) Hoi béc 1ai xe c6 thé thu thap dit liéu bang cach nao?

b) Duéi day la sb liéu bac lai xe da ghi lai dugc.

239 | 192,7 | 137,8 | 125,3 | 147,5 | 102,8 | 1059 | 60,1 | 186,7 | 129,5
31,6 | 1684 | 97,4 | 144,7 | 129 | 197,3 | 113,7 | 10,2 | 110,3 | 86,4
779 | 38,6 | 124,7 | 1998 | 22,8 | 96,9 | 30,7 | 85,1 | 188,1 | 122,5

Hay chia s6 liéu thanh 5 nhém, v6i nhém thit nhét 1a tir 10 km dén duéi 50 km va 1ap bang tan s6 ghép
nhém va tan s6 tuong déi ghép nhém. Vé biéu do tan s6 tuong dbi ghép nhém dang cot biéu dién bang

tan s6 tuong ddi ghép nhom.

Bai tap 7.45. Trong bang s6 liéu sau c6 mot s6 liéu bi dién sai. Hay tim s6 liéu d6 va stra lai cho duing.

Tan so

24

16

6

4

Tan so tuong doi | 48%

32%

15%

8%
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Chuong 8

Xac suat

8.1 Khoéng gian mau va bién co

8.1.1 Khong gian mau

Dinh nghia 8.1.1.

* Cac hoat dong ma ta khong thé biét trude duge két qua ctia n6, nhung biét tat ca cac két qua c6
thé xay ra dugc goi la phép thir ngdu nhién (con goi la phép thir).

o Khdng gian mdu, ki hiéu Q, 1a tap hop tat ca cac két qua c6 thé xay ra ctia phép thit

Khi ta tung dong xu (cé hai mat: mat hinh va mat chi) 1én khéng trung, khi roi xuéng dat, dong xu c6
thé xuat hién mat hinh hoac chir.

e Mbi lan tung la ta da thuc hién mét phép thuw,

e Dong xu chi c6 thé xuat hién mat hinh hay mat chi, nén ta néi khong gian mau la

Q) = {mat hinh, mat chu}.

> BAI TAP <
Bai tap 8.1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép thir ngau nhién? Tai sao?

a) Gieo 2 khéi g6 hinh lap phuong, méi khéi dugc son mot mau nhu Hinh 1a va quan sat mau sic ctia
mat xuat hién bén trén.

b) Chon bat ki 1 cay buit bi tir hop c6 4 cay but bi nhu Hinh 1b.
c) Chonra déng thoi 2 que g6 tir hop 6 2 que go nhu Hinh 1c.

g

a) b) ©)

Hinh 1
Bai tap 8.2. Xéc dinh khong gian mau ctia cdc phép thir ngau nhién sau:
a) Gieo 1 con xtic sdc mot 1an.
b) Gieo 1 con xtic sac can dbi va dong chat hai 1an.
c) Lay ra lan lugt 2 qua bong tir mot hop chira 3 qua bong duge danh sb 1; 2; 3.

Bai tap 8.3. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép thir ngau nhién? Tai sao?
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a) Chon ra lan lugt hai tAm thé tir hop c6 2 tim thé nhu Hinh 3a.
b) Chon bat ki 1 quyén sach tir gid nhu Hinh 2b.
c) Chon 1 cay bt chi ttr hop but nhu Hinh 2c.

a)

Hinh 2
Bai tap 8.4. Xac dinh khong gian mau cta cac phép thi sau:

a) Gieo 2 lan mot dong xu c6 1 mat xanh va 1 mat dé.
b) LAy ra 1 qua béng tir mot hop chita 3 qua bong dugc danh sb 1; 2; 3, xem s, tra lai hop r6i lai lay ra
1 qua bong tir hop do.
Bai tap 8.5. Mot tii chira 4 vién bi, trong d6 c6 3 vién bi xanh danh s tir 1 dén 3 va 1 vién bi dé dugc
danh s6 4. Lay ra ngau nhién 1 vién bi tir tti. Xac dinh khong gian mau ctia phép tht.

8.1.2 Bién cb

Dinh nghia 8.1.2. Khi thurc hién phép thir, mot bién cb c6 thé xay ra hodc khong xay ra. Méi két qua
c6 thé ctia phép thir 1am cho bién cb xay ra dugc goi 1a mot két qud thudn lgi cho bién cb do.

$> BAI TAP <

Bai tap 8.6. Trong cac phat biéu sau, phéat biéu nao sai? Tai sao?

a) Bién c6 khong thé khong c6 két qua thuan lgi.
b) Moi két qua ctia phép thir déu 1a két qua thuan lgi cho bién cb chic chan.

¢) Bién cb 6 it nhat mot két qua thuan lgi la bién c6 ngau nhién.
Bai tap 8.7. Mot hop c6 chira 5 tdm thé cting loai dugc danh s6 lan lugt tir 1 dén 5. Ly ra ngiu nhién
cting mot Iic 2 tAm thé tir hop.

a) Hay liét ké cac phan tir ciia khong gian mau ctia phép thu.

b) Liét ké cac két qua thuan 1gi cho mdi bién cb sau:
A: "Trong 2 thé 14y ra c6 diing 1 thé ghi s6 1&";
B: "Trong 2 thé ldy ra c6 it nhat 1 thé ghi s6 chan".
Bai tap 8.8. Mot hop c6 4 qua bong duge danh s6 1an lugt tir 1 dén 4. Ban Trong va ban Thuy 1an luot lay
ra ngau nhién 1 qua bong tur hop.

a) Xéc dinh khong gian mau ctia phép thu.

b) Xéc dinh cac két qua thuan lgi cho mbi bién cb sau:
* A:“S6 ghi trén qua béng ctia ban Trong 16n hon sb ghi trén quéa bong ctia ban Thuy”;
* B: “Téng cac sb ghi trén 2 qua bong lay ra 16n hon 7”.

a) Kihiéu (j; j) 1a qua bong ctia ban Trong va ban Thuy lan lugt 1ay ra. Khi d6 khong gian mau la
Q = {(1;2);(1;3); (1,4);(2,1);(2;3); (2;4); (3;1);(3;2); (3;4); (4, 1); (4,2); (4;3)) }-
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b) Xac dinh cac két qua thuén 1gi cho mdi bién cb:

e 04 ={(21);(3;1);(3;2);(41);(42);43))}.

e O =0.
Bai tap 8.9. Ba khach hang M, N, P dén quiy thu ngan ciing mdt ltic. Nhan vién thu ngan sé 1an luot

chon ngau nhién tirng ngudi dé thanh toan.
a) Xac dinh khong gian mau cta phép thut.
b) Xac dinh cac két qua thuén 1¢i cho méi bién cb sau:
e A: “M dugc thanh toan cudi cung”;
e B: “N dugc thanh toan truéc P ”;

e C: “M dugc thanh toan ”.

> LUYEN TAP<$S

Bai tap 8.10. Mot hop chira 1 qua bong mau xanh, 1 qua bong mau vang va 1 qua bong mau dé. Trong
cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép thr ngau nhién? Hay xac dinh khong gian mau ctia cac phép

thir ngau nhién do.

a) LAy bat ki 1 qua béng tir hop.

b) Lay dong thoi 3 qua bong tir hop.

¢) Lay lan lugt 3 qua bong tir hop mot cadch ngdu nhién.

Bai tap 8.11. Ban An viét ngdu nhién mot s6 tu nhién c6 2 chi s6.
a) Xdc dinh khong gian mau ctia phép thur.
b) Hay xac dinh cac két qua thuan 1gi cho mo6i bién ¢ sau
e A: “S6 duoc viét 1a sb tron chuc”;

e B: “S6 dugc viét 1a sb chinh phuong”.
Bai tap 8.12. Trén gia c6 1 quyén sach Ngit van, 1 quyén sach Mi thuat va 1 quyén sach Cong nghé. Ban

Ha va ban Thuy lan lugt lay ra ngau nhién 1 quyén séach tir gia.
a) Xdc dinh khong gian mau cta phép thur.
b) Xac dinh céc két qua thuan lgi cho mo6i bién ¢b sau:
* A: “C61 quyén sach Ngit van trong 2 quyén sach dugc lay ra”;
e B: “Ca 2 quyén sach duoc léy ra déu 1a sach Mi thuat”;
e C: “Khong c6 quyén sach Cong nghé nao trong 2 quyén sach duoc lay ra”.
Bai tap 8.13. Ban V~iét giai mot dé thi gom c6 3 bai duge danh sb 1; 2; 3. Viét chon 1an lugt cac bai dé giai
theo mot thu ty ngau nhién.
a) Xac dinh khong gian mau ctia phép thtr.
b) Xéc dinh cac két qua thuan loi cho mbi bién cb sau:
e A: “Viét gidi bai 2 dau tién”;

e B: “Viét giai bai 1 trudc bai 3”.
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8.2 Xac xuat cua biéen co

8.2.1 Két qua dong kha ning

Dinh nghia 8.2.1. Trong m6t phép thit ngau nhién, hai két qua dugc goi dong kha ning néu chiing
c6 kha nang nang xay ra nhu nhau.

$> BAI TAP ¢
Bai tap 8.14. Két qua ctia mdi phép thir sau c6 dong kha nang khong? Tai sao?

a) Tung hai dong xu can dbi va dong chét.

b) Gieo con xtc Xac.

c¢) Chon ngau nhién 2 qua béng ban tir mot hdp 7 qua bong ban c6 cting kich thude va khéi lugng.
Bai tap 8.15. Két qua ctia mdi phép thir sau c6 dong kha nang khong? Tai sao?

a) Rat ngdu nhién 1 tAm thé tir 10 tAm thé cung loai dugc danh s6 1an lugt tir 1 dén 10.

b) Chon ngau nhién 1 hoc sinh tir danh sach 16p.

c) L4y ra ngdu nhién 1 vién bi ttr m6t hop chira 1 vién bi xanh, 1 vién bi d6 va 8 vién bi trafmg rdi quan

sat mau ctia n6, biét rang cac vién bi c6 cting kich thude va khéi lugng.

Bai tap 8.16. Két qua ctia cac phép thir sau c6 ciing kha nang xay ra khong? Tai sao?

a) Gap ngau nhién 1 ngudi Pong Thap va hoi xem ho sinh huyén/thanh phé nao.

b) Rut ngau nhién 1 1a bai tir bo bai 52 14.

8.2.2 Xac suat cua bién co

Dinh nghia 8.2.2. Gia sit mot phép thit ¢6 khong gian mau Q) géom hitu han cac két qua dong kha
nang va A mot bién c6. Xac suat ctia bién cd A, ki hiéu P(A),dugc xac dinh bdi cong thirc:

n(A)

PA) =19

(%)

Trong d6 n(A) 1a s6 cac két qua thuan lgi cho A; n(Q) 1a s6 cac két qua c6 thé xay ra.

(¢ Luuy.

D¢ tinh xdc sudt ciia bién cé A, ta thue hién cdc budc sau:
Budc 1. Xdc dinh n(Q) la sé cdc két qua c6 thé xay ra.
Budc 2. Dém s6 cdc két qua thudn loi cho bién cb n(A).

Buéc 3. Tinh xdc sudt ciia bién cé A bang cong thirc (¥).

$> BAI TAP <

Bai tap 8.17. Tinh xac suat ctia bién ¢ trong cac truong hop sau

a) Tung dong xu 1én, tinh xac suat dé dong xu xuat hién mat hinh.
b) Gieo mot con xtic Xac, tinh xac suat dé xuat hién mat 1 chAm.

c¢) Rit mot con bai tir bo bai ti 1o kho (52 14), tinh xac sut dé dugc con bai co.
Bai tap 8.18. Hop thir nhat dung 1 qua béng trang, 1 qua béng doé. Hop thi hai dung 1 qua bong do, 1
qué béng vang. Ly ra ngau nhién tir mdi hop 1 qua bong.

W THANG LONG BINH TAN Trang 108



KHAI PHONG NANG LUC TOAN 9

a) Xac dinh khong gian mau va sb két qua c6 thé xay ra ctia phép thtr.
b) Biét rang cac qua béng c6 ciing kich thudc va khéi lugng. Hay tinh xac suat ciia mdi bién cb sau:
* A:"2 quéa béng lay ra c6 cing mau'";
* B:"Co6 ding 1 qud béng mau dé trong 2 qua béng lay ra".
Bai tap 8.19. Mot hop chira 5 qua bong mau ddé va mot sd qua béng mau trang. Cac qua bong cé cling
kich thudc va khdi lugng. Liy ra ngdu nhién mot qua bong tir hop. Biét xac suét ctia bién ¢ "Lay duoc
qua béng mau dé"1a 0,25 . Héi trong hdp c6 bao nhiéu qua bong mau trang?
Bai tap 8.20. Ban Thang c6 n tdm thé cting loai danh s6 tir 1 dén n. Ban Thang rit ngiu nhién 1 tdm thé.

Biét rang xac suat ctia bién cb "Ly dugc tam thé ghi s6 c6 mot chit s6 1a 0,18. Hoi ban Thang c6 bao nhiéu
tam thé.

> LUYEN TAP<$®

Bai tap 8.21. Gieo hai con xtic xac can ddi va dong chat. Xét hai bién cd sau:
A: "Xuét hién hai mat c6 cing s6 chdm";

B: "Téng s6 chAm trén hai con xtc xac 16n hon 8"

Bién c nao c6 kha nang xay ra cao hon?

Bai tap 8.22. Mot chiéc hop c6 chira 5 tAm thé cung loai, dugc danh s6 lan luot 14 3;5;6; 7; 9. Léy ra ngau
nhién dong thai 2 tAm thé tir hop.
a) Xac dinh khong gian mau va s6 két qua xay ra ctia phép thur.
b) Tinh xdc suat cia méi bién cd sau:
A:"Tich cac s6 ghi trén 2 tm thé chia hét cho 3";
B: "Tong cac s6 ghi trén 2 tAm thé 16n hon 13"
Bai tap 8.23. Mot chiéc hop chita 1 vién bi xanh, 1 vién bi dé va 1 vién bi trdng. Céc vién bi c6 cting kich
thudc va khoi lugng. Dung lan luot ldy ra ngdu nhién ting vién bi tir trong hop cho dén khi hét bi.
a) Xac dinh khong gian mau ctia phép thir.
b) Tinh xac suat ciia méi bién cb sau:
A: "Vién bi mau xanh dugc léy ra cubi cung";
B : "Vién bi mau trang duoc lay ra trudc vién bi mau do";
C: "Vién bi 1y ra dau tién khong phai 1a bi mau trang".
Bai tap 8.24. Mot tii chira 3 vién bi mau xanh va mot sb6 vién bi mau doé c6 cung kich thudc va khoi
lugng. Ban Luén lay ra ngdu nhién 1 vién bi. Biét rang xac sut ctia bién c6 "Lay dugc vién bi mau xanh"
1a 0, 6. Hoi trong hop 6 téng s6 bao nhiéu vién bi?
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8.3 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @

Cau 8.1. Mot hop chia 1 qua bong mau vang, 1 qua bong mau trang valqua bong mau cam. Céc qua
bong c6 cung kich thuéc va khoi lugng. Ban Anh lay ra ngau nhién lan lugt 2 qua béng tir hop. S6 phan
ti ciia khong gian mau cta phép thi la

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.

Cau 8.2. Mot hop chuaa 1 qua bong mau vang, 1 qua bong mau trang valqua bong mau cam. Céc qua
bong ¢6 cung kich thudce va khéi lugng. Ban Anh lay ra ngau nhién lan luot 2 qua bong tir hop. Xac sut
ctia bién c6 “C6 1 qua béng mau vang trong 2 qua béng lay ra” 1a
1 1 2
A. 0. B. 3 C. 5 D. 3
Cau 8.3. Mot hop chuira 1 qua bong mau vang, 1 qua bong mau trang valqua bong mau cam. Cac qua
bong ¢6 cung kich thudce va khéi lugng. Ban Anh lay ra ngau nhién lan lugt 2 qua béng tir hop. Xac suét
ctia bién cd “Khong c6 qua bong nao mau xanh trong 2 qua béng lay ra” 1a
1 2
A. 0. B. 3 C. 3 D. 1.
Cau 8.4. Mot hop chia 1 qua bong mau vang, 1 qua bong mau trang valqua bong mau cam. Céc qua
bong co Cung kich thudc va khoi lugng. Ban Anh lay ra ngau nhién lan lugt 2 qua bong tir hop. Xac suat
ctia bién c6 “Qua bong lay ra dau tién 1a qua béng mau trang” 1a
1 2
A. 0. B. 3 C. 3 D. 1.
Cau 8.5. Mot hop chuaa 1 qua bong mau vang, 1 qua bong mau trang valqua bong mau cam. Cac qua
bong co cung kich thudc va khoi lugng. Ban Anh lay ra ngau nhién 1an lugt 2 qua bong tir hop. Xac suét
ctia bién cd “Qua béng 14y ra lan thit hai khong phai la qua béng mau cam” 1a
1 2
A. 0. B. 3 C. 3 D. 1.
Cau 8.6. Ban Giang gieo mot con xuc xac can ddi va dong chét hai 1an lién tiép. S6 phan tir cia khong
gian mau cta phép thir 1a

A. 6. B. 12. C. 30. D. 36.
Cau 8.7. Ban Giang gieo mot con xuc xac can déi va dong chat hai 1an lién tiép. S6 két qua thuan lgi cho
bién c “Téng sb chAm xuat hién 1a 4” 1a

A 2. B. 3. C 4 D. 5.
Cau 8.8. Ban Giang gieo mot con xtic xac can déi va dong chat hai lan lién tiép. Xéac suat ctia bién c6 “Lan
gieo thu hai xuat hién mat 5 chAm” la
1 1

A. 6 B. 36 C. D. 5

Cau 8.9. Ban Giang gieo mdt con xtic xac can d6i va dong chat hai 1an lién tiép. Xac suat ctia bién ¢ “Co
dung 1 1an xuat hién mat 6 cham” 1a
AL B. . c & D. 1.
6 18 36 3
Cau 8.10. Ban Giang gieo mot con xtc xac can déi va dong chat hai 1an lién tiép. Xdac suat cta bién cd
“Tich s6 chAm xuét hién ctia hai lan gieo la s6 18” 1a

1

WIN

1 1 1 3
A o B. 2. C 5 D. ,.
$> BAI TAP
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Bai tap 8.25. Mot hop chita 3 tAm thé ctng loai, dugc danh s6 1an lugt 1a 5; 10; 15. Trong cac hoat dong
sau, hoat dong nao la phép thir ngau nhién? Hay xac dinh khong gian mau ctia cac phép thir ngau nhién
do.

a) Lay bat ki 1 tdm thé tir hop.
b) Lay dong thoi 3 tdm thé tir hop.
c) LAy lan lugt 3 tAm thé tir hop mot cach ngau nhién.
Bai tap 8.26. Ban Trang chon ngau nhién mot s tu nhién c6 ba chit so.
a) Xac dinh khong gian mau cta phép thut.
b) Xac dinh tap hgp cac két qua thuan 1gi cho cac bién cb sau va tinh xac suat ctia méi bién cb do.
A: “S6 duoc chon la lap phuong cua mét sO tu nhién”;

B: “S6 dugc chon nhoé hon 500”.

Bai tap 8.27. Gieo hai con xtc xac can d6i va dong chat. Tinh xac suat ctia méi bién cb sau:
A: “Tich s6 chAm xuat hién trén hai con xtic xac bang 127;

B: “Téng s6 chAm xuét hién trén hai con xtic xac bang 8”.
Bai tap 8.28. Mot chiéc hop c6 chita 5 tAm thé ciing loai, dugc danh s6 lan lugt 1a 1; 4; 9; 10; 16. Lay ra
ngau nhién dong thoi 2 tam thé tir hop.

a) Xac dinh khong gian mau va s két qua c6 thé xay ra ctia phép thur.
b) Tinh xac suat ctia méi bién cb sau:
A: “Tich cac s6 ghi trén 2 tim thé chia hét cho 57;

B: “T6ng cac sb ghi trén 2 tam thé 16n hon 14”.
Bai tap 8.29. Mot chiéc hop chira 1 tAm thé mau xanh, 1 tAm thé mau vang va 1 tdm thé mau hong. Céc
tam thé c6 cting kich thudc va khéi lugng. Ban Huong lan luot ldy ra ngdu nhién tirng tam thé tir trong
hop cho dén khi hop hét thé.

a) Xdc dinh khong gian mau cta phép thu.
b) Tinh xac suat ctia méi bién cb sau:
A: “TAm thé mau hong dugc lay ra dau tién”;
B: “Tam thé mau xanh dugc ly ra trudc tdm thé mau vang”;

C: “Tam thé lay ra lan cuoi cung khong c6 mau xanh”.
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Chuong 9
Tt gidc néi tiép. Pa giac déu

9.1 Puong tron ngoai tiép tam giac. DPuong tron noi tiép tam giac

9.1.1 Puong tron ngoai tiép tam giac

Dinh nghia 9.1.1. Duong tron di qua ba dinh ctia mot tam giac goi la duong tron ngoai tiép tam gidc,
khi d6 tam giac dugc goi 1a tam gidc ndi tiép duong tron.

Pinh ly 9.1.1. Duong tron ngoai tiép tam giac c6 tdm la giao diém ctia ba duong trung tryc cla tam
giac va c6 ban kinh bang khoang cach tir giao diém d6 dén mot dinh bat ki ctia tam giac.

$> BAI TAP <>

Bai tap 9.1. Cho hai duong tron (I) va () catnhau tai M, N. Goi Eva F
(khac M, N) la hai diém lan lugt trén (I) va (J). Tim dudng tron ngoai
tiép tam gidc MNE va dudng tron ngoai tiép tam giac MNF.

Bai tap 9.2. Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép tam giac sau:
a) Tam giac vuong ABC c6 canh huyén BC = 6 cm.

b) Tam gidc EFG c6 EF =5cm; EG =3 cm; FG =4 cm.
Bai tap 9.3. Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia duong tron ngoai tiép tam giac sau:

a) Tam giac déu MNP c6 canh bang 4 cm.
b) Tam giac MNP can tai M c6 MN = MP = 6 cm va NP = 4 cm.

> LUYEN TAP<$S

Bai tap 9.4. Xac dinh tam va tinh ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép tam giac déu ABC c6 canh bang a.

Bai tap 9.5. Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC vudng tai A vdi
BC =10 cm.

113



KHAI PHONG NANG LUC

Bai tap 9.6. C6 ba t6 dung léu § ba vi tri A, B, C nhu hinh bén. Ban t6 chtc
dat ba thung c6 dung tich bang nhau tai mot diém tap két chung. Méi t6 &

6 sau ngudi, dugc phat mot chiée gau giébng nhau, cac thanh vién trong t6 /B

chia thanh tirng cdp cong nhau, muc nudc tir trai ctia minh vé d6 vao thung /

tai diém tap két. Thung cta t6 nao day trudce thi t6 d6 chién thang. DE tro '

chai cong bé“mg, can tim diém tap két cach déu ba léu. Hay xac dinh diém ”(\3

A7 4
A C

9.1.2 Duong tron noi tiép tam giac

D
Dinh nghia 9.1.2. Pudng tron tiép xidc voi ba canh ctia tam giac goi 1a duong tron ngi tiép tam gidc, khi

d6 tam gidc dugc goi la tam gidc ngogi tiép duong tron.

Dinh 1y 9.1.2. Duong tron ndi tiép tam gidc c6 tam la giao diém ctia ba dudng phan giac trong cda
tam giac va ban kinh bang khodng cach tir giao diém dé dén mot canh bat ki ctia tam gidc.

> BAI TAP
Bai tap 9.7. Cho goc xOy va duong tron (I) tiép xtic v6i hai canh Ox, Oy. Vé tiép tuyén d ctia (I) sao cho
d cat Ox tai A, cat Oy tai B va [ nam trong tam giac OAB. Tim dudng tron noi tiép ctia tam giac OAB.
Bai tap 9.8. Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia duong tron ndi tiép tam gidc déu ABC c6 do dai canh
bang a.

(¢ Luuy.

Tam gidc déu cé tam dwong tron ndi tiép va tam dwomg tron ngoai tiép tring nhau.

Bai tap 9.9. Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia duong tron ndi tiép tam gidc déu MNP c6 d6 dai canh
bang 8.

Bai tap 9.10. Ba cum dan cu A, B, C nbi v6i nhau béi ba con duong
AB, BC, CA nhu trong hinh bén. Ngudi ta mudn tim dia diém O dé
xay mot truong hoc va dia diém I dé 1ap mot tram ciru ho xe, sao
cho O cach déu ba diém A, B, C va I cach déu ba con duong. Lam
thé nao dé xdc dinh hai diém O va I?

|~
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> LUYEN TAP<$®
Bai tap 9.11. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang 6 cm.

a) Néu cach vé duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

b) Néu cach vé dudng tron ndi tiép tam giac ABC.

c¢) Tinh ban kinh R ctia duong tron ngoai tiép va ban kinh r cia duong tron nodi tiép tam giac ABC.
Bai tap 9.12. Cho tam giac ABC (AC < BC) néi tiép duong tron (O) ¢6 AB la duong kinh. Tix diém O vé
duong thang song song v6i AC va cat duong tron (O) tai I (diém I thudc cung nhé CB).

a) Chuang minh OI vudng goc véi BC.

b) Vé tiép tuyén ctia duong tron (O) tai B va cat duong thang OI tai M. Chitng minh MC la tiép tuyén

cta duong tron (O).

Bai tap 9.13. Cho tam giac ABC ngoai tiép duong tron (I). Goi D, E, F 1an lugt 1a céc tiép diém cta duong
tron (I) vdi cac canh AB, BC, AC.

a) Chung minh 2AD = AB + AC — BC.

b) Tim cac hé thirc tuong tu nhu hé thic & cau a.
Bai tap 9.14. Tinh dién tich tam gidc déu c6 ban kinh dudng tron ndi tiép bang 1 cm.

Bai tap 9.15. Mot trai nu6i gia stic c6 dang hinh tam gidc déu canh 100 m (Hinh
bén). Nguoi ta mubn dat mot tru den cao ap tai mot diém cach déu ba dinh ctia
tam giac. Néu cach xac dinh vi tri dit den va tinh khoang cach tir diém dé dén
ba dinh cua tam giac.
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9.2 Tu giac ndi tiep. Pa giac déu
9.2.1 Tir giac noi tiép

A. Khai niém t& gidc noi tiép

A
V4
\ b
c
ABCD la tit giac noi tiép trong duong tron (O)
Dinh nghia 9.2.1.
e Mot tu giac co bén dinh nam trén mot duong tron dugc goi la tir gidc noi tiép duong tron (goi tat

1a tif gidc ngi tiép).

* Dudng tron di qua bén dinh ctia ti gidc goi 1a duong tron ngoai tiép t giac dé.

> BAI TAP

Bai tap 9.16. Tim ti giac noi tiép trong cac hinh sau:

SO

Hinh 2
Bai tap 9.17. Vé mot ti gidc noi tiép dudng tron va mot ti giac khong ndi tiép duong tron

Bai tap 9.18. C6 nhan xét gi vé ti giac trong hinh hoa van trang tri mat lung cta
chiéc ghé v6i duong tron trong Hinh

Hinh 3

Bai tap 9.19. Cho tam giac nhon ABC c6 hai dudng cao BE va CF cat nhau & H. Chiing minh hai t gidc
AEHF va BCEF ndi tiép.

Bai tap 9.20. Hai tiép tuyén tai D va E ctia duong tron (O) cat nhau & C. Vé cat tuyén CBA sao cho D
thudc cung nhé AB. Goi I 1a trung diém ctia AB.

a) Ching minh ti giac CDIO ndi tiép.
b) Ching minh 5 diém C,D, I,0O, E cung thuéc mot duong tron.
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Bai tap 9.21. Cho xOy = 90°. Diém A thudc Ox va B thudc Oy sao cho OA = OB. Ly M bét ky trén tia
By. Vé BH vuong goc véi AM & H va tia HB cat tia AO tai C. Chitng minh OAHB va OCMH 1a hai t&
gidc ndi tiép duong tron.
Bai tap 9.22. Cho tam gidc ABC noi tiép trong dudng tron. Diém M thudc cung BC khong chira A. Vé
MH vudng géc v6i AB & H va MK vuong géc vdi AC & K. Ti gidc AHMK c6 tinh chat gi?
Bai tap 9.23. Cho tam gidc ABC nhon va noi tiép trong dudng tron tam O va c6 hai dudng cao BD va CE.
Chung minh:

a) T gidc BCDE ndi tiép.

b) DE song song vdi tiép tuyén xy tai A caa (O).

B. Tinh chéit ctia t giac néi tiép

Dinh 1y 9.2.1. Trong mot ti gidc ndi tiép téng s6 do hai géc dbi nhau bang 180°.

$> BAI TAP <>

Bai tap 9.24. Tim x va y cta t gidc c6 trong Hinh 4. @\

>
7

D

Hinh 4
Bai tap 9.25. Tim s6 do cac goc chua biét cda ti gidc ABCD trong Hinh 6.
Bai tap 9.26. Btic tranh treo tudng c c6 vé mot tir gidc ABCD ndi tiép duodng tron tim O (Hinh 7). Cho
biét ABC = 70°, ODC = 50°. Tim géc AOD.

C. DPuong tron ngoai tiép hinh chir nhat - hinh vuéng

M N
A B
O I
a
D C
Q P
a) Hinh 9 b)

Tinh chat 9.2.1. Hinh chit nhat, hinh vuong la cac tir gidc noi tiép. Puong tron ngoai tiép hinh chi
nhat, hinh vuéng c6 tdm 1a giao diém ctia hai duong chéo va c6 ban kinh b.:?mg ntra duong chéo.

$> BAI TAP >

Bai tap 9.27. Xac dinh tdm va tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat va hinh vudng trong
Hinh 10.
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P : Q
E 4 H
4
3
F G S R
a) b)

Hinh 10

Bai tap 9.28. Xac dinh tdm va tinh ban kinh ctia hinh tron ngoai tiép hinh vudng va hinh chir nhat trong
Hinh 11.

A B
5 S 22 T
1] |
1% u
D C
a) b)
Hinh 11

Bai tap 9.29. Ngudi ta mudn thiét ké mot bang hiéu gom mot hinh vuong va ndi tiép mot dudng tron c6
ban kinh R = 3cm (Hinh 12). Tinh dién tich hinh vuéng dé.

Hinh 12

$> LUYEN TAP<

Bai tap 9.30. Cho ABCD la ti giac ndi tiép. Hay hoan thanh céc gid tri con thiéu cia bang sau vao vé.

Truong hop
Coe 1 2 3 4

2° | ? ? | 66°
120° | 2 | 75° | ?

? 180|189 ?
D ? 70° | ? | 88°
Bai tap 9.31. Cho tam gidc nhon ABC. Goi A’, B/, C’ 1an luot la chan ba duong cao ké tir A, B, C va H 1a
truc tAm ctia tam giac d6. Hay chi cac tir gidc noi tiép c6 trong hinh

(@) Sh IS

Bai tap 9.32. Xdac dinh tam va tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh cht nhat ABCD trong céc truong
hop sau:
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a) AB = 6cm, BC = 8cm; b) AC = 9cm.
Bai tap 9.33. Cho hinh vuéng MNPQ ndi tiép duong tron ban kinh R. Tinh d6 dai canh va duong chéo
cta hinh vuong theo R.
Bai tap 9.34. Tir mot diém M nam ngoai dudng tron (O), vé cat tuyén MBC va tiép tuyén Mt tiép xuc véi
(O) tai A. Goi I 1a trung diém ctia day BC. Chiing minh AMIO la mot t gidc noi tiép.
Bai tap 9.35. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Liy diém M bat ky trén doan AC, dudng tron duong kinh
CM cét hai duong thang BM va BC lan lugt tai D va N. Ching minh rang:

a) T gidc ABCD noi tiép.
b) Cac doan théng AB, MN, CD cung di qua mét diém.

Bai tap 9.36. Cho hinh vuéng ABCD c6 d¢ dai canh bé“mg a. Géc vudng x Ay thay déi sao cho tia Ax cat
doan théng BC tai M va tia Ay cat doan théng CD kéo dai tai N.

a) Chiing minh hai tam gidc ABM va ADN bang nhau.
b) Goi O la trung diém ctia MN. Chiing minh ABMO va ANDO 1a cac ti giac ndi tiép.
¢) Chiing minh ba diém B, D, O thang hang.
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9.3 Pa giac déu. Phép quay
9.3.1 Khai niém da giac déu

Pa giac ABCDE 1a hinh gém cac doan thfmg AB, BC,CD, DE, EA trong do bat ki hai doan thfmg nao
c6 mot diém chung ciing khong ciing nam trén mot dudng thang.

M
N e R
P S

Q
b)

Hinh 1

Trong Hinh 1, ta c6 cac da giac ABCDE, MNPQRS, EFGHK.
Xét da giac ABCDE (Hinh 1a):

e Cacdiém A, B, C, D, E goi 1a cac dinh.
e Cac doan théng AB, BC, CD, DE, EA goi la cac canh.
e Cac goc A/B’\C, B/CB, C/Lﬁ, DEA goi la cac goc cua da giac.
Pa giac duoc goi la da gidc 16i néu n6 luén nam vé mét phia cta bat ki duong thang nao di qua mot

canh ctia da giac d6. Chang han, Hinh 1a,b 1a da giac 16i; Hinh 1c khéng la da giac 16i.

Dinh nghia 9.3.1. Da gidc 16i c6 cdc canh bang nhau va cac goc bang nhau goi la da gidc déu.

(¢ Luuy.
* Da gidc déu co sé canh bing n goi la n—gidc déu.

e Vginlan lugt bﬁng 3,4,5,6,8,...ta co tam gidc déu, tir gidc déu (hinh vudng), ngi gidc déu, luc
gidc déu, bt gidc déu,...

o Tir nay, khi néi dén da gidc ma khong chii thich gi thém, ta hiéu do la da gidc 16i.

$> BAI TAP
Bai tap 9.37. Tim va goi tén cac da gidc déu c6 trong Hinh 3.

oC ] L

Hinh 3
Bai tap 9.38. Cho dudng tron (O R). Lay cac diém A, B, C, D, E, F trén duong tron (O; R) sao cho sb do
cac cung AB, BC, CD, DE, EF, FA bang nhau. Da gidc ABCDEF c6 la da gidc déu khong? Vi sao?

H]

a)
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¢ Luuy.

Nguoi ta ching minh dwoc, véi méi da gidc déu cé diing mot diém I cdach déu tit ca cdc dinh ciia da
gidc. Diém 1 d6 goi la tdm ciia da gidc do.

Bai tap 9.39. Cho duong tron (O; R), trén do léy cac diém M, N, P, Q, R sao cho sb do cac cung MN , ﬁ,
PQ, OR, RM bang nhau. Da gidc MNPQR c6 1a da giac déu khong? Vi sao?

Bai tap 9.40. Cho luc giac déu ABCDEF c6 M, N, I?, Q, R, S lan luot 1a trung diém cta cac canh AB, BC,
CD, DE, EF, FA. Pa giadc MNPQRS c6 la da giac déu khong? Vi sao?

9.3.2 Pheép quay

WD

O
Hinh 6

Dinh nghia 9.3.2. Phép quay thudn chiéu a® (0° < a°® < 360°) tim O gitt nguyén diém O, bién diém M
khac diém O thanh diém M’ thudc dudong tron (O; OM) sao cho tia OM quay thuéan chiéu kim dong
ho6 dén tia OM’ thi diém M tao nén cung MM’ c6 s6 do a°. Dinh nghia tuong tu cho phép quay nguoc
chiéu a° tim O. Phép quay 0° hay 360° git nguyén moi diém.

¢ Luuy.

Néu mot phép quay bién cdc diém M trén hinh ¢ thanh cdc diém M’ thi cdc diém M’ tao thanh hinh
. Khi d6, ta ndi phép quay bién hinh ¢ thanh hinh 5. Néu hinh ' tring véi hinh 7 thi ta
noi phép quay bién hinh ¢ thanh chinh no.

Bai tap 9.41. Cho tam gidc déu ABC néi tiép dudng tron (O). Hay chi ra cac phép
quay bién tam gidc ABC thanh chinh né.

Bai tap 9.42. Tim phép quay bién hinh ngii gidc déu tdm I thanh chinh né (Hinh
8).
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Bai tap 9.43. Mot vong quay may man c6 dang hinh da gidc déu 10 canh (Hinh
9). Tim cac phép quay bién da gidc nay thanh chinh né.

Hinh 9

9.3.3 HINH PHANG DEU TRONG THUC TE

Twong tu nhu cac da gidc déu, trong tu nhién, san xut, thiét ké ciing ¢6 cac hinh phang déu.
Vi du 9.1. Céc hinh phang dudi day la cac hinh phang déu.

/E\/va

b)

> BAI TAP
Bai tap 9.44. Em hay tim mot vai hinh phang déu trong thuc té.

Bai tap 9.45. Goi tén da gidc déu trong mdi hinh sau va tim cac phép quay c6 thé bién méi hinh dudi day
thanh chinh né6.

; .' \\M%
a) b) c) d) e)

Hinh 11
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Bai tap 9.46. Cho da giac déu 9 canh c6 tdm O va AB, BC la hai canh A
caa da giac (Hinh 12).

a) Tim sb do céc goc XO\B, @, XB\C

b) Tim cac phép quay bién da giac thanh chinh né.

Hinh 12
Bai tap 9.47. Puong vién ngoai ctia chiéc dong ho trong Hinh 13
dugc lam theo hinh da gidc déu nao? Tim phép quay bién da giac
nay chinh né.

Hinh 13

Bai tap 9.48. Cho duong tron (O; R).
a) Vé hinh tam gidc déu, hinh vudng, hinh luc gidc déu c6 cac dinh nam trén (O; R).

b) Tinh cac canh cuta cac hinh vira vé theo R.
Bai tap 9.49. Tim cac hinh phang c6 tinh déu:

a) Trong tu nhién;
b) Trong san xuat, thiét ké, my thuat.

Bai tap 9.50. Vong trong ctia mai giéng trdi hinh hoa sen ctia nha ga Bén
Thanh (Thanh ph6 Hb Chi Minh) ¢6 dang da giac déu 12 canh (Hinh 14).
Hay chi ra cac phép quay bién da gidc déu c6 thanh chinh né.

Hinh 14
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9.4 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @

Cau 9.1. Cho tam giac déu ABC c6 dudng cao AH = 9 cm. Ban kinh r cia dudng tron ndi tiép tam giac
cododaila

A. 6 cm. B. 3 com. C. 45cm. D.

3v3
om

Cau 9.2. Cho tam giac vuoéng can ABC c6 AB = AC = 4 cm. Ban kinh R ctia dudng tron ngoai tiép tam
giac c6 do dai la

A. 2V2cm. B. V2cm. C. 4V2cm. D. 8v2cm.
Cau 9.3. Tt giac & hinh nao duéi day la ti gidc ndi tiép trong dudong tron (0)?

B B

pavgal

D D
Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
A. Hinh 2. B. Hinh 3. C. Hinh 1. D. Hinh 4.

Céu 9.4. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao dung?

A. Moi tir giac ludn noi tiép duge duong tron.
B. Trong mot ti gidc noi tiép, tong s6 do hai géc d6i nhau bang 90°.
C. Tong sb do hai goc d6i cia mot ti gidc ndi tiép ludn bang 180°.
D. Tat ca cac hinh thang déu la t giac noi tiép.
Cau 9.5. Cho tir gidc MNPQ noi tiép dudng tron (O; R) va M = 60°. 56 do ctia P 1a
A. 30°. B. 120°. C. 180°. D. 90°.

Cau 9.6. Cho tu gidc ABCD néi tiép dudng tron (O). Biét DAO = 50°, OCD = 30°
(Hinh 5). S6 do cia ABC la
A. 80°. B. 90°. C. 100°. D. 110°.

Cau 9.7. Cho tu giac ABDC noi tiép c6 ACD = 60°. Khang dinh nao sau day luén ding?

A. ADC = 60°. B. ADC = 120°. C. ABD = 60°. D. ABD = 120°.
Cau 9.8. Cho luc gidc déu ABCDEF noi tiép dudng tron ban kinh R. D6 dai canh AB bang
A. R B. RV3. C. R;@ D. g
Cau 9.9. Phép quay nao véi O 1a tdm bién tam gidc déu thanh chinh n6?
A. 90°. B. 100°. C. 110°. D. 120°.
$> BAI TAP
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Bai tap 9.51. Cho tam giac nhon ABC c6 duong cao AH (H € BC) va
noi tiép duodng tron tdm O c¢6 duong kinh AM (Hinh 6). Ching minh
OAC = BAH.

Hinh 6
Bai tap 9.52. Cho tam gidc ABC vuéng tai A (AB < AC) c6 AH la dudng cao. Lan lugt vé duong tron
(O) dudng kinh BH va duong tron (O') duong kinh HC.
a) Xét vi tri twong ddi ctia dudng tron (O) va (O').
b) Dudng tron (O) cat AB tai E, dudng tron (O’) cat AC tai F. Chiing minh rang ti gidc AEHF 1a hinh
ch nhat.
¢) Chiing minh rang EF 1a tiép tuyén ctia dudng tron (O) va dong thai 1a tiép tuyén ctia dudng tron
).
d) Buong trung tuyén AM ctia tam gidc ABC cat EF tai N. Cho biét AB = 6 cm, AC = 8 cm. Tinh dién
tich tam giac ANF.

Bai tap 9.53. Mai nha trong hinh bén dugc dd bdi khung hinh da giac déu.
Goi tén da gidc d6. Tim phép quay bién da giac d6 thanh chinh né.
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Chuong 10

Cac hinh khéi trong thuc tién

10.1 Hinh tru

10.1.1 Khai niém

Dinh nghia 10.1.1. Khi ta quay hinh chit nhat ABCD quanh canh CD c6 dinh ta dugc hinh tru (hinh
trén),

¢ Canh CB, AD tao thanh hai hinh tron c6 cung ban kinh goi 1a hai ddy hinh tru. Ban kinh ddy,
goi la ban kinh hinh tru.

¢ Canh AB quét thanh mat xung quanh ctia hinh try, méi vi tri ciia AB dugc goi la duong sinh.

» D9 dai CD goi la chiéu cao hinh tru. Cac dudng sinh c6 do dai bang nhau va bang chiéu cao
hinh tru.

10.1.2 Cong thuc tinh
Cong thuc 10.1.1.

¢ Dién tich xung quanh S,; = 27tRh.
e Dién tich toan phan Sy, = 27tRh + 27t R?.

Cong thirc 10.1.2. Thé tich hinh tru V = 7R?h.

$> BAI TAP o

A. Tinh toan cac gia tri
Bai tap 10.1. BS sung vao 6 con trong trong bang sau dé dugc bang hoan thién (don vi tinh 1a m)
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R=3vah=4 | R=2vah=3R

Dién tich xung quanh
Dién tich day

Dién tich toan phan
Thé tich hinh tru

Bai tap 10.2. Chiéu cao ctia mot hinh tru bé“mg ban kinh ctia duong tron ddy. Dién tich xung quanh cta
hinh tru 12 314 cm?. Tinh

a) Ban kinh ctia duong tron ddy.
b) Thé tich ctia khéi tru. (Lam tron két qua dén chit s6 thap phan th hai).

Bai tap 10.3. Mot cai tru lan c6 dang hinh tru nhu hinh bén. Duong kinh ctia duong tron
day la 42 cm, chiéu dai truc 1&n la 2 m. Sau khi lan tron 10 vong thi tru lan tao trén mat -

. 2 22
san mat phang mot dién tich la bao nhiéu? ( lay m = 7).

Bai tap 10.4. Mot hinh tru c6 ban kinh day duong tron déy 1a 16 cm, chiéu cao 1a 9 cm. Tinh
a) Dién tich xung quanh cta hinh tru.

b) Thé tich ctia hinh tru (LAy 7t = 3,142 1am tron két qua dén hang don vi).
B. Toan ung dung

Bai tap 10.5. Mot hinh tru ¢6 ban kinh day 1a 3 cm, chiéu cao 4
cm duge dat dung trén mat ban. Mot phén ctia hinh tru bi cat
10i theo cac ban kinh OA, OB va theo chiéu dai thang ding tir
trén xudéng dudi véi AOB = 30°.

a) Tinh thé tich ctia phan bj cat.

b) Tinh thé tich ctia phan con lai.

c) Dién tich toan phan cta hinh tru sau khi da bi cét.

Bai tap 10.6. Nudc gidi khat thuong dung trong lon nhom va cd lon phd
bién chita dugc khoang 330 ml chét 16ng, dugc thiét ké hinh tru véi chiéu
cao khoang 10,2 cm (phan chita chat 16ng), duong kinh day khoang 6,42 cm.
Nhung hién nay cac nha san xuat c6 xu hudng tao ra nhirng lon nhém véi
kiéu dang cao thon hon. Tuy chi phi san xuét nhitng chiéc lon cao nay ton
kém hon, nhung né lai dé danh lira thi gidc va duoc ngudi tiéu dung ua
chuéng hon.

a) Mot lon nudc ngot cao 13,41 cm (phan chira chat 16ng), duong kinh
day 1a 5,6 cm. Hoi lon nudc ngot cao nay c6 thé chia duge hét lugng
nudc ngot ctia mot lon ¢6 ¢d phé bién khéng ? Vi sao ? Biét thé tich
hinh tru: V = Rk, véi 1 ~ 3,14.

b) Biét chi phi san xuat mot chiéc lon  1é thusn véi dién tich toan phan
ctia lon. Hoéi chi phi san xuét chiéc lon cao ting bao nhiéu phan tram
so voi chi phi san xut chiéc lon ¢d phd bién? (Ilam tron 1 chit s6 thap
phan). Biét dién tich xung quanh, dién tich toan phan hinh tru dugc
tinh theo cong thuc: S,y = 27TR-hva Sy = Sy + 25 44y-

Bai tap 10.7. (1 diém) Tir mot thm nhom hinh chit nhat c6 kich thude 60(cm) x 200 (cm), ngudi ta lam mot
thung nudc hinh tru c6 chiéu cao bang 60 (cm), bang cach go tAim nhém ban diu thanh mat xung quanh
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ctia thung (nhu hinh vé), ddy va nap lam bang tim nhom khac (gia st cic mbi ndi c6 kich thudc khong

déang ké).

60 cm

200 cm
D

60 cm

a) Tinh ban kinh ctia hinh tron ddy thung nudc sau khi go tdim nhém hinh chi nhat thanh hinh tru.

(ghi két qua 1am tron dén 2 chir sb thap phén)

b) Héi lugng nude ctia thing c6 thé chita day khoang bao nhiéu lit? Biét thé tich hinh tru tron la:
V = 7r- R?- h véi R 1a ban kinh day, h 1a chiéu cao hinh tru va 1 (dm)® =1 lit. (ghi két qua 1am tron

dén hang don vi).

Bai tap 10.8. (1,0 diém) Dé t6 chirc sinh nhat cho con gai, chi Linh
da dat thg lam banh tai ctta hang banh ngot véi yéu cau banh
dugc lam hai tang, ting phia trén cao 15 (cm), ban kinh tang tr én
1a 15 (cm), tang phia dudi cao 20 (cm) dudng kinh tang dudi la
40 (cm). Héi véi kich thude yéu cau cta chi Linh, khi chiéc banh
duoc hoan thanh thi nguai tho ¢ tat ca bao nhiéu dién tich bé
mat dé trang tri banh? (mat ddy cta banh sinh nhat khong trang
tri).

Bai tap 10.9. Mot vat thé hinh hoc c6 hinh vé nhu hinh
bén. Phan trén la moét nira hinh try, phan dudi la mot
hinh hdp chir nhat. Véi cac kich thudc cho nhu hinh ve.
Thé tich cta vat thé hinh hoc nay bang bao nhiéu? 10 cm
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10.2 Hinh non

10.2.1 Khai niém

Dinh nghia 10.2.1. Khi quay tam gidc vudéng SOB mot
vong quanh canh géc vuong SO cb dinh ta dugc mot hinh
non.

* S goila dinh cia hinh non.

* Canh OB quét thanh hinh tron goi la ddy caa hinh
non. Ban kinh cta day goi 1a bin kinh ddy cta hinh
non.

e Canh SB quét thanh mat xung quanh ctia hinh nén.
Mai vi tri ctia SB 1a mot duong sinh.

e Do dai SO 1a chiéu cao cda hinhné6n. (/v LT ___ 3 B

duong sinh

Cong thic 10.2.1. Do dai duong sinh I ctia hinh nén c6 ban kinh day
ban kinh day r va chiéu cao h dugc tinh bdi cong thirc

=12+ h.

10.2.2 Cong thirc tinh dién tich va thé tich

Cong thirc 10.2.2. Dién tich xung quanh S,q ctia hinh nén ¢6 ban kinh day 7, do dai duong sinh [
la
Sxq = rl.

Céng thirc 10.2.3. Dién tich toan phan ctia hinh nén bang téng dién tich xung quanh va dién tich
day.

Céng thirc 10.2.4. Thé tich V ctia hinh nén ¢6 ban kinh ddy r va chiéu cao  la:

I P
V—3Sh—37rrh.

(S la dién tich day ctia hinh nén).

$> BAI TAP

A. Bai tap tinh toan

Bai tap 10.10. Dién vao 6 trong gid tri thich hgp dé hoan thién bang tinh
R=3h=5|R=31=5|h=31=5

Dién tich xung quanh
Dién tich toan phan
Thé tich

Bai tap 10.11. Quan séat hinh nén (Hinh 3) va cho biét:

a) Dinh, chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinh nén.

W THANG LONG BINH TAN Trang 130



KHAI PHONG NANG LUC TOAN 9

b) Trén hinh vé c6 nhitng duong sinh nao? Tinh do dai duong sinh.
c) Tinh dién tich xung quang, dién tich toan phan hinh nén.

d) Tinh thé tich hinh nén.

Bai tap 10.12. Chiéc mi & Hinh 4 ¢6 dang hinh nén.
a) Xac dinh d¢ dai chiéu cao va ban kinh day ctia ma.
b) Tinh dién d6 dai duong sinh hinh nén.
c) Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan hinh nén.
d) Tinh thé tich hinh nén.

Hinh 4

Bai tap 10.13. Cac em hay vé hinh, sau dé tinh dién tich xung quanh, thé tich ctia hinh nén trong cac
truong hop sau

a) Ban kinh ddy r = 3 cm, chiéu cao h = 4 cm.
b) Puong kinh ctia day d = 10 m va chiéu cao i = 12 m (két qua 1am tron dén hang phan tram).
c) Ban kinh ddy 3 cm, chiéu cao 5 cm.

d) Ban kinh ddy 6 cm, chiéu cao 4 cm.

B. Toan ung dung
Bai tap 10.14. Tao lap hinh nén c6 chiéu cao 12 cm va ban kinh day 5 cm theo hudng dan sau:

e Cat tAm bia hinh quat tron c6 ban kinh bf?mg do dai duong sinh I = /52 4122 = 13 (cm), do dai
cung ctia hinh quat tron bang 1077 cm ~ 31 cm (Hinh 5a).

e Cit tAm bia hinh tron ban kinh 5 cm.

* Ghép va dan hai mép hinh quat tron lai véi nhau sao cho cung ctia n6 tao thanh duong tron, rdi
dan tdm bia hinh tron & trén vao lam ddy, ta duge hinh nén nhu Hinh 5b.
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31 cm

a) b)
Hinh 5

Bai tap 10.15. Tir mot khéi g6 ¢6 dang hinh 1ap phuong canh 6 cm, ngudi ta
khoét mot hinh nén c6 duong kinh mat day la 4 cm va dinh cta hinh nén
cham vao mat day cta khdi gb (Hinh 10). Hay tinh thé tich ctia phan khéi gb
con lai (két qua 1am tron dén hang don vi).

Hinh 10

Bai tap 10.16. (1 diém) Non la 1a biéu tuong cho sy diu dang, binh dj, than thién ctia ngudi Phu nit Viét
Nam ttr ngan doi nay; nén la bai tho la mét ddc trung ctia xu Hué. Mot chiéc nén 14 hoan thién can qua
nhiéu cong doan tur lén rung hdi 1a, roi séy la, m¢, ai, chon 14, xay don vanh, cham, ct 14, nic vanh, cat
chi, ... Nham lam dep va ton vinh thém cho chiéc nén 14 xi Hué, cac nghé nhan con ép tranh va vai dong

tho vao gitra hai 1p la.

Khung ctia nén 14 ¢6 dang hinh nén dugc lam béi cac thanh gb ndi tir dinh
téi ddy nhu cac duong sinh I, 16 vanh nén dugc lam tir nhirng thanh tre
ménh nhé, déo dai udn thanh nhitng vong tron ¢ dudng kinh to, nhé khéc
nhau, cai nhd nhét to bang dong xu.

* Duong kinh d = 2r ctia vanh nén 16n nhat khoang 40 cm;

e Chiéu cao h ctia chiéc nén 14 khoang 18 cm.

B

a) Tinh d6 dai ctia thanh tre uén thanh vong tron 16n nhat ctia vanh chiéc nén 14 (khong ké phan chap

nbi), biét 7 = 3,14.

b) Tinh dién tich phan 14 pht xung quanh ctia chiéc nén 14 (khong ké phan chap néi tinh gan diing

dén hang don vi). Biét dién tich xung quanh cia hinhnénla S =7 -r- 1.

$> LUYEN TAP<
Bai tap 10.17. Trong cac hinh sau day, hinh nao la hinh nén?

Hinh 11
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Bai tap 10.18. Hay cho biét chiéu cao, ban kinh déy, do dai duong sinh va dién tich xung quanh ctia moi
hinh non sau:

Hinh 12
Bai tap 10.19. Tao lap hinh nén c6 ban kinh ddy bang 4 cm, chiéu cao bang 7 cm.
Bai tap 10.20. Tinh thé tich ctia hinh nén cho biét

a) Ban kinh déay 6 cm, chiéu cao 12 cm;

)
b) Puong kinh ctia mat ddy 1a 7 m, chiéu cao 10 m;
c) Dién tich day 152 cm?, chiéu cao 6 cm;

)

d) Chu vi ddy 130 cm, chiéu cao 24 cm.

Bai tap 10.21. Mot cai mt chu hé ¢6 kich thuée nhu Hinh 13. Hay
tinh téng dién tich gidy lam nén chiéc mi (khong tinh phﬁm hao
hut, két qua lam tron dén hang don vi). 30 ecm

(oo [/

35 cm
Hinh 13
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10.3 Hinh cau

10.3.1 Khai niém

Dinh nghia 10.3.1. A
e Khi quay ntra hinh tron tam O, ban kinh R mét vong quanh
duong kinh AB c6 dinh ta dugc mot hinh ciu tam O, ban kinh
R (Hinh 2). X
 Khi d6, nita duong tron quét thanh mit cdu. Ta ciing goi O va
R 1an lugt 1a tAm va ban kinh ctia mat cau do.
* Doan thang di qua tim ctia hinh ciu v6i hai dau mit nam trén

mat cau goi la duong kinh ctia hinh cau (hay mat cau). \ bén kinh
tam B
Hinh 2

Tinh chat 10.3.1. Khi cat hinh ciu bsi mot mat phang thi phan
chung ctia mét cau va mat phang (con goi la mat cat) la mot hinh
tron (Hinh 6).

10.3.2 Dién tich va thé tich

Cong thirc 10.3.1. Dién tich S ctia mat cau c6 ban kinh r la

S = 47r?.

Cong thirc 10.3.2. Thé tich ctia hinh cAu c6 ban kinh R 1a

4
V = _nR>.
37'C

Hinh 11

$> BAI TAP <

A. Bai tap tinh toan

Bai tap 10.22. Dién vao 6 tréng dé hoan thién bang

R=2|R=+3 R:% R=2V2

Dién tich
Thé tich
Bai tap 10.23. Tinh dién tich cia mat cau c6 ban kinh 1 m.

Bai tap 10.24. Tim dién tich bé mit ctia Mt Trang, biét dudng kinh ctia Mt Trang 1a khodng 3474 km.
Bai tap 10.25. Tinh thé tich ctia hinh cau c6 ban kinh 6 cm.
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Bai tap 10.26. Mot qua bong 16 (khi bom cang) c6 dudng kinh 24 cm . Tim thé tich ctia qua béng ré d6
(két qua 1am tron dén hang don vi).

Bai tap 10.27. Mot hinh cau dat vira khit vao bén trong moét hinh tru nhu hinh vé
(chiéu cao cta hinh tru bang do dai dudng kinh cta hinh cau) thi thé tich cta né

> 2 L, - S A S s 2 S X N S R 2 S )
bang 3 thé tich hinh tru. Neu duong kinh ctia hinh cau la 4 thi thé tich caa hinh |/ \

tru la bao nhiéu? i --~"d{cm) -~ \‘J

B. Nhin dang mit cat (thiét dién)

Bai tap 10.28. Mot khéi da hinh cau duoc cat doi dé tao cac vat trang tri (Hinh
7). Mt cat cta ching c6 dang hinh gi?

Bai tap 10.29. Mit trén ctia binh gdbm (Hinh 8) dugc xem la phan chung ctia mat
phang va mat cAu. Mt trén ctia binh gém c6 dang hinh gi?

Bai tap 10.30. Quan séat hinh cau & Hinh 16 . Hay cho biét tam, ban kinh, dién tich
mat cau va thé tich ctia hinh cau dé.

Bai tap 10.31. Bé ca & Hinh 17 1a mot phan ctiia mot hinh cau. Hoéi mat nudce
trong bé ca ¢ dang hinh gi?

Hinh 17
Bai tap 10.32. Cat mot hinh cau c6 ban kinh 5 cm bang mot mat phang di qua tam ta sé
dugc hai nira hinh cau. Nam can son tat ca cic mit ciia mot nira hinh cau nay (Hinh 18).
Hoi dién tich Nam can son la bao nhiéu (két qua 1am tron dén hang don vi)?
Hinh 18

C. Toan ung dung
Bai tap 10.33. Tao lap hinh ciu (mit cau) bang cach gp gidy theo hudng dan sau:
e Cat cdc manh gidy hinh chi nhat c6 chiéu dai 20 cm, chiéu rong 1 cm (Hinh 9a).

* Duc 16 r6i dung ntt gan vao nhau (Hinh 9b).

e Cb dinh hai 16 bang que tre c6 do dai bang 2% (khoang 0,6x) véi x la khoang céch gitta hai céi 16
(Hinh 9c¢).
e Tach cac manh gidy ra va tri déu, hinh dugc tao thanh c6 dang hinh cau (Hinh 9d).
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Bai tap 10.34. Phan bén trong ctia mot cdi li c6 dang hinh nén c6 ban kinh day 2 cm, do dai
duong sinh 8 cm. Ngudi ta dung day kem trong li va thém mot nira hinh cau kem phia trén

(Hinh 19). Tinh thé tich ctia phan kem (két qua lam tron dén hang don vi).

Bai tap 10.35. Mot khdi gb dang hinh tru ding, ban kinh duong tron day
12 a (cm), chiéu cao la 2a (cm). Ngudi ta khoét rong hai ntra hinh cau nhu
hinh vé. Dién tich toan bo ctia khéi gb 1a bao nhiéu?

w
\ /
\ /

AN /
N z
N -,
\\ //
_____ -
TZ=—-=2 2a
- ~
-, N
’ N
/ \

/ \
/ \
| - T T T == \

- ~

s a RN

Bai tap 10.36. Mot hop kem hinh tru c6 duong kinh 12 cm va chiéu cao 15 cm dung day kem. Kem sé
dugc chia vao cac banh 6c qué hinh nén ¢6 chiéu cao 12 cm va dudng kinh 6 cm, c6 hinh ban cau trén

dinh nhu hinh vé. Hay tim s6 que kem c6 thé chia dugc.

6 cm

15 cm

i THANG LONG BINH TAN

12 cm

Trang 136



KHAI PHONG NANG LUC TOAN 9

10.4 On tap chuong

© TRAC NGHIEM @

Cau 10.1. Trong moét hinh tru

A. d6 dai ctia duong sinh la chiéu cao ctia hinh tru.

B. doan ndi hai diém bat ki trén hai day la duong sinh.

C. chiéu cao la do dai doan ndi hai diém bat ki trén hai day.
D. hai ddy c6 d6 dai ban kinh khac nhau.

Cau 10.2. Dién tich xung quanh ctia hinh tru c¢6 ban kinh ddy la 4 cm va chiéu cao 8 cm 1a

A. 327 cm®. B. 487 cm’. C. 647 cm’. D. 1287 cm’.
Cau 10.3. Thé tich ctia hinh tru c6 ban kinh ddy 6 cm, chiéu cao 10 cm la

A. 3607 cm”. B. 6007 cm’. C. 7207 cm®. D. 12007 cm?.
Cau 10.4. Hinh nén c6 chiéu cao 3 cm, ban kinh déy 4 cm, thi d6 dai duong sinh 1a

A. 3cm. B. 4cm. C. 7cm. D. 5cm.
Cau 10.5. Dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 chiéu cao 12 cm, ban kinh day 5 cm 1a

A. 1307 cm?. B. 607 cm”. C. 657 cm”. D. 907 cm?.
Cau 10.6. Thé tich ctia hinh nén c6 chiéu cao 9 cm, ban kinh day 12 cm la

A. 4327 cm?. B. 3247 cm?. C. 3247 cm®. D. 4327 cm®.
Cau 10.7. D6 dai doan th:img ndi hai diém bat ki trén mat cau ban kinh 20 cm va di qua tam la

A. 40 m. B. 20 m. C. 40 cm. D. 80 cm.
Cau 10.8. Dién tich ctia mat cau ban kinh 5 cm la
A. 257 cm?. B. 507t cm?. C. 1007 cm?. D. 1257 cm?.
Cau 10.9. Thé tich ctia hinh cau ban kinh 1a 12 cm 1a
A. 12077 cm?. B. 23047t m°. C. 10007t cm?®. D. 23047 cm?®.
$> BAI TAP <o

Bai tap 10.37. Nguoi ta can son mat bén trong cua mot chao den c6 dang hinh nén (khong tinh day) véi
ban kinh day 1a 20 cm, d6 dai duong sinh 1a 30 cm (Hinh 1c). Hoi dién tich can son la bao nhiéu?

Bai tap 10.38. Ban Nam duogc ting mot qua bong da c6 duong kinh 24
cm (Hinh 2). Em hay gitp ban 4y tinh xem can bao nhiéu mét vuoéng da
dé ché tao qua bong, gia st rang dién tich cac mép nbi khong dang ké.

Bai tap 10.39. Hop pho mai hinh tru ¢6 dudng kinh ddy 12,2 cm, chiéu cao 2,4

cm. !
a) Biét rang 8 miéng pho mai dugc xép ndm sat nhau vira khit trong hop = *"

(Hinh 3). Hoi thé tich mot miéng pho mai la bao nhiéu? J/

b) Nguoi ta goi tirng mieng pho mai bang mot loai giay dac biét. Gia su
phan gidy g6i vira khit miéng pho mai. Hay tinh dién tich phan gidy goi
mdi miéng pho mai.
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Bai tap 10.40. Ta coi mot 6ng nghiém c6 phém trén la hinh tru va phén dudi la hinh

2 cm
cau (Hinh 4). Hay tinh thé tich nudc can dé d6 day vao ong nghiém, coi bé day cua
6ng nghiém khong déng ké.
8 cm
4,25
Hinh 4
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