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Nam hec nay, cing ta lai cui mimg gdap nfiau qua cuén sdch Tedn 8.
Sdch Tedn 8 iép uc gitip cdc em co thém nfiiéu fiéu biét vé biéu thic dai sé
(da thutc nfiéu bicn, phidn thic dai sé), hiam sé va do thi, fiam sé bdc
nfidt va do thi cua fiam sé bdc nhdt, phueng trinfi bdc nfidl, mét sé
fiinl kfidi trong thitc tign (finfi chop tam gidc déu, hinhi chop ut gidc déw).
Cdc em ciing duoc tim fiéw 0é dinfi li Pythagore, cic tit gidc ddc bigt
dinfi It Thalés trong tam gidc, tam gidc déng dang, finh dong dang, t
dé cdc em co thé nhin lai dac dieim cia mét sé finf phdang da duoc mo
ld treng phan finfi fiec tric quan. ‘Ngedai ra, cdc em cing duec tidp tuc
lam quen véi thiong ké va xdc sudt; tién fianhi nfutng feat dong thuc fianf
vd trdi ngfiiem; ddc biét vé nfiitng feat déng tai cfiinft don gidn; sit dung
plidn mém tedn fiec trong thitc hanfi tinfi tedn va vé hinfi finh fiec. Qua do
gittp cdc em fiiéu biét thém nhiiing cong cu quan trong cia todan foc trong viéc
gidi quyét cdc edn dé thc tién.

Toan bé niutng dieu trén dutec thé hién qua nhitng tranh dnh, hinh vé,
bai tap déc dde va hiap dan; qua nhitng cau gfmwg i thii vé kfioa foc tie nfiien,
vé vdn hed va nghé thudt, kién tnic, thé thae va du lich. Tir dé, cdc em dug:rc:

tien thém mgét budc trén con duong khiam pfui thé gidi bi dn va dep dé aia

lodn hec, ddc biét la ditoc “lam giau” ve vén vdn hed cfmg; vd o ca ﬁﬂi-

A

“Mang cugc séng vae bai hoc — Dua bai hec vae cudc séng’”.

Chiiu ki suy nghii, trao déi vdi cdc thdy cé gide va ban bé, nfidt dinfi
cdc em &€ ngay cang lien bé va cam thdy vui sudng khi nfidn ra y nghia:
toc Tedn rdt cé ich che cudc séng fiang ngay.

Chiic cdc em foc tap that ot, say mé fiec Todan va co thém nfiiéu niém vu.

Cac tac gia
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Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhiing noéi dung sau: don thic nhiéu bién,
da thuc nhiéu bién; cac phép tinh vai da thic nhiéu bién; hang dang thuc dang nhd;
van dung hang dang thiic vao phén tich da thic thanh nhan tu.

s1. DON THUC NHIEU BIEN. DA THUC NHIEU BIEN

Trong giG hoc M1 thuit, ban Hanh dan 1én trang
vG hai hinh vudng va mét tam gidc vudng c6 do
dai hai canh géc vuong la x (cm), y (cm) nhu
Hinh 1. Tong dién tich ctia hai hinh vudéng va

tam gidc vudng do la:

1
X o y2 +§xy (cm?).

; ; . 1
Biéu thitc dai s6 x* + y* +—xy

.~ conduwoc goi la gi? 2

Hinh 1

l. DON THUC NHIEU BIEN

1. Kh4i niém

a) Viét biéu thiic biéu thi:

— Dién tich ctia hinh vudng c6 dd dai canh 1a x (cm);

— Dién tich ctia hinh chit nhit ¢6 do dai hai canh 1an lugt 1a 2x (cm), 3y (cm);
— Thé tich ctia hinh hop chif nhat ¢6 ba kich thude 1an lugt 1a x (cm), 2y (cm), 3z (em).

b) Cho biét mdi biéu thic trén gdm nhiing s6, bién va phép tinh nao.

Q Don thiic nhiéu bién (hay don thuc) la biéu thuc dai s6 chi gdm mot s6, hodc mét
bién, hodc moét tich giltia cac so va cac bién.




Vidu 1= Trong nhiing bi€u thiic sau, bi€u thiic nao 1a don thiic?

| |
Z; X,V 2x + Y, xzy; — 3xy2z : EJ:Q}EXZ i.
Gidi fl Trong nhiing bicu thic sau,

I 1 biéu thiic nao la dﬁn thic?

Céc biéu thic ? ¥ xzy; —Bxyzzj; Exzyzxz la nhitng ;i )

dy; v+ 3z; 53{ Yz o
don thire, con biéu thirc 2x + y khong phai 1 don thic.

2. Don thuce thu gon

@ Xét don thic 2x*y*. Trong don thtre nay, moi bién x, y dwoc viét bao nhiéu lan dudi
dang mot luy thira vor s6 mi nguyén duong?

i
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Ta noi don thitc 2x°y* la don thirc thu gon; 2 la hé s6 Vi x3y4 la
phan bién cua don thirc do.

Q Don thic thu gon la don thic chi gém tich cia mot sé vdi cac bién, ma moi bién da
dugc nang lén luy thira véi s6 mi nguyén duong va chi dugc viét mot lan.
S6 ndi trén goi la hé s, phan con lai goi la phdn bién clia don thic thu gon.

Thong thuong, khi viét don thic thu gon, ta viét hé so trudc, phan bién sau va cdc bién
dudgc viét theo thi tu trong bang chit cdi.
Vidu 2
a) Trong nhung don thic sau, don thic nao la don thic thu gon?
1
N2 x: yi 2y — 5237 szy?xz
b) Thu gon don thiic: 2xy°z°z.
Gidi “
a) Cac don thic v2; x; y; x*y°; — 5x°y°z" 1a nhiing don ,fz Thu gon moi don thiic sau:

1
1 " R 901 7 3
thirc thu gon, con don thuc sz yzxz3 khong phai la yyz 2 XL

-

don thic thu gon.
b) Ta c6: 2x°y°27" = 2y (27 = 20°y°7 .

Chu y
» Ta ciing coi mot sO 1a don thic thu gon.

» T nay, khi n6i dén don thiic, néu khong noéi gi thém, ta hiéu d6 1a don thic thu gon.
(6)



3. Don thiic dong dang
Cho hai don thiic: 2%y* va — 3:%y*.
a) Néu hé s6 cua moi don thiic trén.

b) So sanh phan bién cua hai don thuc trén.

Hai don thite 2xy* va — 3x°y* ¢6 hé s6 khac 0 va co ciing
phan bién. Ta noi hai don thirc do la dong dang.

Q Hai don thuc dong dang la hai don thuc ¢é hé sé khac 0 va cé cung phan bién.

Vidu 3 Céc don thirc trong moi treong hop sau c6 dong dang hay khéng? Vi sao?

1
d) Xzy Z'va — —xzyq’j- Q P p X
3 #3 Cic don thdc trong moi
2 tridng hop sau c6 dong dang
b)0 5xy e O,szy ' hay khong? Vi sao?
c) 1- y . 13},5”1 \[—x a) X’y —3x%y* va \/gxzy4

by =t vz vi=2xv7
Giai
a) Hai don thdc — x*y’z" va — %x y 3.4 dong dang vi chiung co hé s6 khac 0 va co cung
phan bién.
b) Hai don thic 0,5xy” va 0,5x%y khong dong dang vi chiing khong c¢6 cung phan bién.

< I N g
¢) Nhuing don thic §x3y5,, — 6x’y va \/§x3y5 dong dang vi chiing ¢6 hé s6 khic 0 va c6

cung phan bién.

4. Cong, trii cac don thiic dong dang

a) Tinh tong: 5x° + 8x°.
b) Tinh hiéu: 10y’ — 15y’.

Tuong tu nhu don thic mot bién ¢6 cing s6 mii ctia bién, d6i véi don thiic nhieu bién dong
dang ta ciling c6 quy tic sau:

i



Q DPé cong (hay tru) cac don thiic déng dang, ta cong (hay trtr) cac hé sé véi nhau va
gilf nguyén phan bién.

Vidu 4 ' Thuc hién phép tinh:
a) 3x°y’ +4x%y’; D)4y’ — Ty ©) 8x’ + 1y,
Gidi
2) 3x%y° + 4x%y = (3 + 4)x*y’ = Tx’y’.
b) 4y — Tx’y* = (4 — T’y =— 3y~

) 8xy° +xy° = (8 + Dxy° = 9y,

_#4 Thuc hién phép tinh:
a) 4x*y® + 2xy°;
b) 3x°y° — 5x°y°.

Il. DA THUC NHIEU BIEN
1. Khai niém
Cho biéu thitc x* + 2xy+ y*

a) Biéu thuc trén ¢6 bao nhiéu bién?

b) Mdi s6 hang xuat hién trong biéu thic c6 dang nhu thé nao?

- |
Q Da thirc nhiéu bién (hay da thic) 1a mot tong ctia nhiing don thic.

Chiing han: P = 3xy + 1 1a da thic ctia hai bién x, y;

Q=x+y +7 — 3xyz la da thic cla ba bién x, y, z.

Chii v: Mo1 don thic duge coi 1a mot da thic.

Vidu5 ' Trong nhiing biéu thiic sau, bi€u thiic nao 1a da thiic?

; 1 _]_ ?
2x+y+x2y; — Bxyzf - —xzyzz; s }.
2 X—Yy

Giai ‘ﬁ Trong nhiing bi€u thic

R , b 1 . icu thiic ndo 12 ?
Cic biéu thic 2¢ +y + 2 =3z + s da bicu ““1‘“ hao ‘afj thuic
2 X y“

. R e .
s khong phai 1a da thiic. 2 x+y
X=)y

thiic, con biéu thiic

i
F e
(8)
| K.
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2. Thu gon da thic
Cho da thilc: P = x* + 2%y + Xy + 30° + .

Thuc hién phép cong céc don thic dong dang sao cho trong da thic P khong con hai don
thiic nao dong dang.

Q Thu gon da thuc la lam cho trong da thuc dé khéng con hai don thic nao
dbéng dana.

Vidu 6/ Thu gon da thic: Q =x* + y* + 22 + xy + xy + yz + yz + 2zx.
Gidi Q
Tac6: Q=x>+ Y+ 22 +xy+xy + yz + yz+ 22x ﬁ Thu gon da thiic:

=X+ + 22+ (xy +xy) + vz + y2) + 22x R=x-2:% — 2y +302
=x"+y + 27+ 2xy + 2yz + 2zx.

3. Gia tri cua da thiic

6AJD Cho da thiic: P = > — y*. Da thire P duoc xac dinh bing biéu thirc nao? Tinh gid
tricua Ptaix=1; y=2.

Nhén xét: Dé tinh gia tr1 cua mot da thure ta1 nhitng gia tr1 cho tredce cua cac bién, ta thay
nhitng gia tri cho trude do vao biéu thire xac dinh da thirc 161 thwe hién cac phép tinh.

Vidu 7,/ Tinh gi4 tri cha da thic P =x*—2xy + y*taix=2; y=— 1.

Giai ‘

Giatricuadathic Ptaix=2; y=—1 la: ‘ﬁ Tinh gid tri ctia da thiic
_ 3 9D —-3
22 2.2.-D)+C1 =4-(-4+1 Q=x 33y + 307y
tax=2y=1
=4+4+1=09.

BAI TAP

1. a) Trong nhiing bi€u thic sau, biéu thic ndo 13 don thiic?
1 2 3 3 4 2 1 3 3 !
—xy°z7; 3-20y%7 —=x"yxz"; =x"(y —-2).
5 _. 5% S* 0 =7)
b) Trong nhiing bi€u thic sau, biéu thiic nao la da thiic?
x--y; —5x2y23+lxyzz+x+l; l+2y—3:/:.
xyz 3 X

2—X+Vy;

i



2. Thu gon moi don thic sau:

1
a) — 5}62 yXy; b) 0,5x°yzxy’.

3. Cdc don thtc trong moi trudng hop sau ¢6 dong dang hay khong? Vi sao?
1
2) Y — g_x3y5 va \/gxg*y? b) x°y’ va x*y’.

4. Thuc hién phép tinh:
a) 9x°y° + 4x°y° + Tx’y%; b) Ix°y® — 14x°y° + 5x°y°.

5. Thu gon mdi da thic sau:
a)A=13x"y + 4 + 8xy— 62y — 9;
b) B = 4,4x°y — 40,6xy” + 3,6xy” — 1,4x"y — 26.

6. Tinh gi4 tri cha dathtc P=x’y — 14y’ —6xy* + y+ 2 taix=—1; y=2.

7. Mot bé boi ¢6 dang hinh hop chit nhat véi chiéu dai 1a x (cm), chiéu rong 13 y (m). Ban
dau bé boi d6 khong chida nude. Budi sdng, ngudi ta bom nude vao bé dén do cao cla
muc nudc 1a 1 m. Buoi chiéu, ngudi ta ti€p tuc bom nudc vao bé dé do cao clia muc
nudc ting thém z (m). Viét da thiic bi€u thi tong thé tich nuéc trong bé sau hai 1an bom.

‘P TIM TOI-MO RONG

Bac cua da thuc
1. Bac cua don thc

Trong don thire 2xy*z°, bi€n x c6 s6 mi 1a 1; bién y c6 s6 mi la 4; bién z c6 s6 miila 5. Téng
s mU cuUa tat ca cac bién cé trong don thic trén la: 1 + 4 + 5 = 10. Ta ndi bac cla don
thuc do la 10.

Ta c6 dinh nghia sau: Béac cua don thuc (thu gon) cé hé s6 khac 0 la téng cac s6 ma cla
tat ca cac bién co6 trong don thic do.

Ta quy udc: Sé thuc khac 0 la don thiic bac khong.

2. Bac cua da thuc
Cho da thic (thu gon): P = 2x° + 3x%y* + 3xy° + 2y°.

Nhan thay: Bac cao nhat clia cac don thuc trong dang thu gon cta P la 5. Ta ndi bac cta
da thuc P la 5.

Ta c6 dinh nghia sau: B4c cua da thuc la bac cao nhat cla cac don thirc trong dang thu gon
cua da thure do.

Chu y

« Khi tim bac clia moét da thuc, truéc hét ta phai thu gon da thiic do.

» Ta quy udc: Sé thuc khéac 0 l1a da thic bac khong. S6 0 la da thic khong co béc.
(10)



§2. CAC PHEP TINH VSI PA THUC NHIEU BIEN

O 16p 7, ta da hoc cach thuc hién phép cOng, phép tru, phép nhan, phép chia cac da thic
mot bién.

ol '

Cdc phép tinh véi da thitc nhieu bién dugc thuc hién nhu thé nao?

I. CONG HAI PA THUC

GAJED Cho hai da thic: P =2+ 2xy + 2 va O = 2% — 2xy +y°.
a) Viét tong P + Q theo hang ngang.

b) Nhém cdc don thic dong dang véi nhau.

¢) Tinh tong P + Q bing céch thuc hién phép tinh trong tling nhém.

Ta co:
P+0=0+2xy+y)+ (= 2xy + y°)
=X +2xy + Y + x°— 2xy + y*
= (2 + x°) + 2xy — 2xy) + % + y*) = 2x% + 2y°.

Nhan xét: Dé cong hai da thic theo hang ngang, ta ¢6 thé 1am nhu sau:
» Viét tong hai da thiic theo hang ngang;
« Nhém céc don thifc dong dang véi nhau;

e Thuic hién phép tinh trong tiing nhém, rdi cdng céc két qua lai véi nhau.

Vidu 1/ Tinh tong cta hai da thic: %
P=xX+3y+3xy°+yvaQ=x -3xy+3xy°—y". ‘f[ Tinh tong ctia hai da thirc:
Gidi M=x+y’vaN=x>-y>.
Tacé: P+ Q= +3x°y + 3xy* + y°) + (° — 3%y + 3y° — y°)

=,1;3+3x2y+3xyg+y3+x3_3x2y+3x},2_y3
=(x3_ +x3)+(3x2y—3x2};)+(3xy.2+3xy2)+(y3_y3)=2x3+6xy2‘

b, A
Ly



Vidu 2 ' Béac Huynh mudn son bé mit ctia hai khéi g6 ¢6
dang hinh hop chu nhat véi kich thuée nhu 6 Hinh 2 (don

1

vi tinh theo centimét). Viét da thic biéu thi tdng dién tich 2
be mat cua hai khoi g{ﬁ} ma bac Huynh can phai son. Hinh hop chit nhdt thit nhdt
Gidi
Tong dién tich c4c mit cia hinh hop chit nhat thd nhat 1a: |

2x .2y + 2y .z+ z.x)=4xy + 4yz + 2zx (cm?). 2x -------------------
Tong dién tich cdc mit ctia hinh hop chii nhat thi hai 13 /3’ .

2(2x . 2y + 2y . 32+ 3z. 2x) = 8xy + 12yz + 122x (sz)' Hinh hop chit nhat thit hai

Pa thiic biéu thi tong dién tich bé mit ctia hai khdi g6 ma Hinh 2
bac Huynh can phai son 1a:

(4xy + 4yz + 2zx) + (8xy + 12yz + 12zx) = 4xy + 4yz + 2zx + 8xy + 12yz + 122«
= (4xy + 8xy) + (4yz + 12y2) + (Qzx + 122x) = 12xy + 16yz + 14zx (cm?).

Il. TRU HAI PA THUC
6AJA Cho hai da thic: P =2 + 2xy +y* va Q = x> — 2xy + 2.
a) Viét hiéu P — Q theo hang ngang, trong d6 da thic O dwoc dit trong dau ngoac.

b) Sau khi bo ddu ngoic va doi ddu moi don thiic ctia da thiic Q, nhém cac don thiic dong
dang v4i1 nhau.

¢) Tinh hiéu P — Q biing cdch thuc hién phép tinh trong tiing nhém.

Ta co:

P-O=0("+2xy+y)—(*-2xy + %)
=X+ 2y + Y — X+ 2xy - y*

= (" — %) + (2xy + 2xy) + (07 — y*) = 4y,

Nhdn xét: Dé trii da thdc P cho da thdc O theo hing ngang, ta ¢6 thé 1am nhu sau:
» Viét hiéu P — Q theo hang ngang, trong d6 da thiic Q dwoc dit trong dau ngoic:

» Sau khi bé dau ngoidc va doi dAu mdi don thic cta da thic Q, nhém c4c don thic dong
dang voi1 nhau;

» Thuc hién phép tinh trong tling nhom, r6i cong céac két qua lai véi nhau.

J i
A
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Vidu 3/ Cho ba da thic: A = x> — 2xy + y*; B = 2x* — y*; C = x*> — 3xy. Tinh:

a) A — B; b)A-C. ‘QQ

Gidi A2 Vi ba da thic A, B, C

a) Ta ¢6: trong Vi du 3, hay tinh:
A-B=(x"-2y+y)— (2" -y) g(BB_—%)+A.

= —2xy+ V' —2° + ¥
= (% —20%) — 20y + (" + ¥) =— x> — 2xy + 29~
b) Ta co:
A—C=@"-20+ ) —(C-=3y) =129 + V" — "+ 3%y
= (° —x) + (—2xy + 3xy) + Y- = xy + ¥~

IIl. NHAN HAI PA THUC
1. Nhan hai don thuc

a) Tinh tich: 3x* . 8x*.

b) Néu quy tic nhan hai don thic mot bién.

Nhdn xét: Tuong tu nhu d6i véi don thirc mot bién, d€ nhan hai don thiic nhiéu bién ta c6
thé 1am nhu sau:

e Nhén cdc hé s6 véi nhau va nhan cédc phan bién véi nhau;

 Thu gon don thic nhan dugc ¢ tich.

Vi dI_J 4 Tinh tich: | 3 Tinh tich ctia hai don thirc:
3

8P b) 3x*v°z. 9y’ 2. 'y va—2xy°.

3

a) 3x2y
Gidi
a) 3x%y° . 8xYy° = (3 . )(xX*y’xYy®) = 240 (y*y®) = 24x°y°.

b) 3x%y°z . 9y’ = (3. Yz ¥y’ D) = 271(x°°) 7y )(z 22) = 270Y°7.

2. Nhan don thuc voi da thic

B

a) Tinh tich: 11x° . (x> —x + 1).
b) Néu quy tic nhan don thic véi da thiic trong trudng hop mot bién.

¢ -,_-.____. ......



Tuong tu nhu trudng hop mot bién, ta c6 quy tic sau:

Q Mudén nhan mot don thiic véi moét da thuc, ta nhan don thic doé véi tung don thic
cla da thuc roi cong cac két qua vdi nhau.

Vidu 5/ Tinh tich;
a) X% . (X + Y + xy); W@ Tinh tich:

I |
b) (— gxy](ﬁx:” — 9xy + 3y°). (— %xy)(&rz — 5xy + 2y%).

Gidi
a) xy* . (x + ¥ + XY) =XyX + XYY + XXy = XY + Xy + X0

(
b) [_ %xy}(éﬁ —9xy +3y’) =| - %xy] s B = [— %ny- Oxy + [— ixy} .3y

: 3

_(_l 6 (IJ'IS)— —l 9 (I’I)+ _l 3 (X 3)
, 9 ' 3 . 3 o

=— 2%y + 3x%y* — 0",

3. Nhan hai da thuc

5D 5

a) Tinh tich: (x + )(x* —x + 1).
b) Néu quy tic nhan hai da thic trong trudng hgp mot bién.

Tuong tu nhu trudng hop mot bién, ta c6 quy tic sau:

Q Muon nhan mét da thic véi mot da thic, ta nhan maoi don thic cta da thic nay
vdi tung don thiic cla da thuc kia roi cong cac két qua vai nhau.

Vidu 6/ Tinh: “
a) (x + y)(x +y); b) (x + y)(x—y). ,fs Tinh: (x — y)(x — y).
Gidi
a) (x+ X +Y) =2 +xy+yx+y =2+ 2xy + y°.
b) (x + )(x —y) =¥ —xy +yx—y =x"— )"
Vidu 7' Mot manh vion c6 dang hinh chti nhat véi @6 dai hai canh 1a 2x + y (m) va
2x —y (m).
a) Viét da thic bi€u thi dién tich ctia manh vudn theo x va y.
b) Tinh dién tich cuia manh vudn khi x =3; y = 2.
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Gidi
a) Pa thic biéu thi dién tich cia manh vudn 1a:
2x + V)(2x—y) =4x" — 2xy + 2yx — y° = 4x* — y* (m).
b) V61 x =3 va y = 2, dién tich cua manh vuon la:
4.3%-2*=36-4=32 (m).

IV. CHIA PA THUC CHO DON THUC
1. Phép chia hét mdt don thirc cho mot don thiic

Tinh tich: 9x’y* . 2x*y*.

Ta cé: 18xy° = 9x°y* . 2x*y?. Ta ndi don thitc 18x°y° chia hét
cho don thitc 9x°y* va (18x°y°) : (9x°y*) = 2x*y~°.

Tuong tu nhu tridng hdp mot bién, ta néi don thiic nhiéu bién A 1a chia hét cho don thirc
nhiéu bién B (B # 0) néu tim dugc don thic O sao cho A =B . Q.

Nhan xét: Pon thic A chia hét cho don thic B (B # 0) khi moi bién ctia B déu 12 bién cua A
v6i 6 mii khong 16n hon s6 mii cia nd trong A.

Quy tcic: Mudn chia don thic A cho don thic B (trudng hop A chia hét cho B), ta c6 thé
lam nhu sau:

e Chia hé s6 ctia don thic A cho hé sO cia don thiic B:; i
a co:

" LAt =gt
(m, n € Nﬁ, m > n);

X x"=1(meN).

» Chia Iu¥ thiia ctia tiing bi€n trong A cho luy thifa cta
cung bién do trong B;

» Nhin cdc két qua viia tim dudc véi nhau.

Vidu 8 Tim thuong trong phép chia don thiic 16x*y’z°

. 2

C_hf .ddn e 83" ?fﬁ ChoP=0hyiiiry)
Giar Tinh gid tri cta biéu thic P
Ta c6: taix=-0,5; y=-2.
(16x*%°7%) : (8x°y) = (16 : 8)(x* : )Y : )20 = 2xy°2C.

Vay thuong trong phép chia don thic 16x*y°z° cho don thic 8x°y?* 1a: 2xy°2°.

|
| "
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2. Phép chia hét mot da thirc cho mét don thiic
GAJED Tinh tich: Gxy)(x + y).

Ta c6: Gxy)(x + y) = Gxy)x + Bxy)y = 3x%y + 3xy~.
Ta noi da thiic 3x*y + 3xy? chia hét cho don thiic 3xy va

(3x%y + 3397 : Bxy) =x+ Y.

Tuong tud nhu trén, ta néi da thic nhiéu bién A la chia hét cho don thirc nhiéu bién B
(B # 0) néu tim dugc da thiic Q saochoA =B . O.

Nhan xét: Pa thic A chia hét cho don thic B (B # 0) khi m6i don thic ctia A chia hét cho B.

Quy tdc: Muon chia da thiic A cho don thic B (trudng hop A chia hét cho B), ta chia moi
don thic ctia A cho B roi cOng cac két qua véi nhau.

Vidy 9 Tim thuong trong phép chia da thic “ .
15x°y* — 20x%y° + 25x*y* cho don thidc 5x%y”. ‘ﬁ’ Tim thuong trong phép
| chia da thic
Giai 1213}?3 — 6.1“.'4))3 o 21}:3})4
Ta cé: (15_1.3y2 N 20x2y3 i 25.1'4}74) : (5.1:2}?2) cho don thuc 3.173}73

= (15xy%) : (5x%y%) — (20x%y) : (5xy°) + (25x%y™) : (5x%y7)
=3x — 4y + 5x°y".

Viy thuong trong phép chia da thic 15x°y* — 20x%y° + 25x*y* cho don thic 5x*y? 1a:
3x— 4y + 5x°y°.

1. Thuc hién phép tinh:
]
a) (—xy)(— szy + 3xy— Tx); b) [6 xzyz J(— O,3x2y —0,4xy + 1);

c) (x + y)(X* + 2xy + y7); d) (x = y)&* = 2xy + ).
2. Thuc hién phép tinh:

a) (39x°y") : (13x%y); b) [xzyz + éfyz — x5y4] (%xyz)

.7 e
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. Ruit gon biéu thuc:

a) (x — y)(&* +xy + y); b) (x + y)(x* — xy + y*);

c) (dx—D(6y+1) - 31(8}' + %) d) (x+ Y)x - y) + Gy* -2y 1 ().

. a) Riit gon roi tinh gi4 tri cta biéu thic
P=(52-2xy +y?)— (0% +y*) —(4x* - Sxy + 1)
khix=12vax+y=6,2.
b) Chiing minh gid tri ctia biéu thirc sau khong phu thude vao gia tri cia bién x:
(" — 5x + 4)(2x + 3) — (2" — x — 10)(x - 3).

. a) Ching minh ring biéu thdc P = 5x(2 — x) — (x + 1)(x + 9) ludn nhéin gi4 tri Am véi
moi gi4 tri ctia bién x.

b) Chiing minh ring biéu thiic Q = 3x* + x(x — 4y) — 2x(6 — 2y) + 12x + 1 ludén nhan gi4
tri duong v6i moi gid tri cia bién x va y.

. Ban Hanh du dinh ciit mot miéng bia c6 dang tam
gidc vudng véi do dai hai canh géc vudng 1an lugt -~ (€M) v
la 6 (cm), 8 (cm). Sau khi xem xét lai, ban Hanh

quyét dinh ting do dai canh goc vudng 6 (cm) 6 (50)

thém x (cm) va tang do dai canh goc vuong 8 (cm)

# 4 s AT . " A Y‘ _i | ;
thém y (cm) (Hinh 3). Viét da thuc bicu thi dién - : >
p w ~ 9 . A . = CIn ' (CIN
tich phan ting thém cta miéng bia theo x va y. !;‘inh)% yi{cm)
N ) < 1. N ) . R 15 (m)
. Khu vuon cua nha bac Xuan c¢6 dang hinh vuéng. i< >
Bédc Xuin mudn danh mot manh dét c6 dang hinh —
chii nhit & géc khu vudn dé trong rau (Hinh 4). dd
Biét dién tich ciia manh dit khong trong rau bing ”;_ Z’;n"’
475 m?. Tinh do dai canh x (m) ctia khu vuon do.
"
10 (m)
y
X (m)
Hinh 4

P
a|" p
(17)
i 4
i - "



s3. HANG DANG THUC PANG NHO

M a__ b Al
afll a* ab
Dién tich cua hinh vuong MNPQ (Hinh 5) 4
co thé dugc tinh theo nhiing cdch nao? bl | ab B
\
0 P
Hinh 5

. HANG DPANG THUC
Xét hai bidu thirc: P = 2(x +y) vd Q = 2x + 2y.

Tinh gid tri ctia moi biéu thiic P va Q rdi so sdnh hai gid tri d6 trong mdi trudng hgp sau:

a) Taax=1;y=-1;
b)Taax=2;y=-3.

Nhén xét: Trong moi trudng hop trén, gid tri ctia biu thdc P ludn bing gid tri clia biéu
thiic O.
g Néu hai biéu thuic P va Q nhan gia tri nhu nhau véi moi gia tri cGa bién thi ta noi
P = Q la mét déng nhdt thuc hay la mot hdng ddng thic.

Ching han, dang thic 2(x +y) = 2x + 2y la mot hing ding thirc.

Vidu 1/ Chiing minh rang: xy(x +y) — xp° = x°y.

Gidi -
Ta co: xy(x + y) — xy* = X%y + xy° — xy° = X°y. & 1 Chiing minh riing:
Vay xy(x +y) —xy* = x°y. x(xy” +y) —y&y +x)=0.

Il. HANG PANG THUC PANG NHO
1. Binh phuong ctia mot tong, mot hiéu

a) Giai bai todn néu trong phan maé dau.
b) So sanh (a + b)* va a* + 2ab + b*.
¢) So sanh (a — b)* va a* — 2ab + b*.

—y
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Vi hai biéu thiic A, B tuy ¥, ta c6:

Q (A+B?=A%*+2AB+B*> (A—B)*=A?-2AB+ B>

Vidu 2, Tinh;

?fz Tinh:

) @+2)% D @-DT o) @r-3y)” =
Gidi Y ("‘: " _] ;
A (x+2)°=x>+2.x.2+2°=x>+4x +4. c) 3 —x)%

bjix—=1¥=2-2.x.1+1P=x"-2x+1.
c) (2x—3y)* = (2x)* - 2. (2x) . (3y) + By)°
= 4x% — 12xy + 9~

Vidu 3 ' Viét mdi biéu thiic sau dudi dang binh
phuong ctia mot tong hodic mot hiéu:

a) a’ +2a + ) hoac mot hiéu:
b) 4 + 12a + 9a* a)y2+y+%;
¢) a’ + 4b° — 4ab.

b) v + 49 — 14y.
Gidi
Ad*+2a+1l=a+2.a.1+1?=(@+1)>~

b4+ 12a+9a*°=2*+2.2.3a)+ Ba) =2 + 3a)’.

) a’ + 4b* — dab = a* — 4ab + 4b*
=a*—2.a.2b)+ (2b)* = (a - 2b)*.

Vidu 4 Tinh nhanh: 992,
Gidi
Tac6: 992 =(100—1)>’=100°-2.100. 1 + 12
=10 000—200+ 1 =9 801.
2. Hiéu hai binh phuong
GBI Vi a, b 1a hai sb thuc bat ki, thue hién phép tinh: (a - b)(a + b).

Nhan xét: Ta ¢6: a>— b* = (a— b)(a + b).

‘fﬂ Tinh nhanh: 49°.

b) (2x + y)*;

d) (x — 4y)*.

‘f-’l Viét moi biéu thic sau dudi
dang binh phuong cta mot tong

Sy



Vi hai bi€u thiic A, B tuy ¥, ta c6:

Q A’ -B*=(A—-B)(A+B).

Vidu 5/ Viét moéi biéu thiic sau duéi dang tich:
a) x° — 4 b) 4y* 0.
Gidai
) —4=x"—22=(x—-2)(x+2).
b) 4y° — 9= (2y)* - 3* = (2y — 3)(2y + 3).

Vidu 6/ Tinh:

a) (x+ 1)}(x— 1); b) 2a — 3b)(2a + 3b).

Gidi
a)(x+ Dx—D=x*—1°=x-1.
b) (2a — 3b)(2a + 3b) = (2a)* — (3b)* = 4a* — 9b*.

Vidu 7 ' Tinh nhanh: 98 . 102.

Gidi

Ta c6: 98 . 102 = (100 — 2)(100 + 2) = 100* — 2°
=10 000 — 4 = 9 996.

3. Lap phuong ctia mot tong, mot hicéu

A Vi a, b 1a hai sb thue bat ki, thue hién phép tinh

a) (a + b)a + b)*; b) (a — b)(a — b)*.

Nhdn xét: Ta co:

#5 Viét mdi biéu thic sau
dudi dang tich:

a) 9x* — 16;  b) 25— 16"

?{ﬁ Tinh:
a) (a—3b)(a + 3b);
b) 2x + 5)(2x = 5);
c)(dy— D@y +1).

7' Tinh nhanh: 48 . 52.

(a + b)Y’ =a’ +3a°b + 3ab” + b*; (a— b)’ = a® — 3a’°b + 3ab* - b°.

Vi hai biéu thiic A, B tuy ¥, ta co:

-
{20}
S
o

Q (A + B)® = A% + 3A“B + 3AB? + B>: (A—B)®>=A>-3A%B + 3AB* - B>



Vi du 8/ Tinh: R

#8 Tinh:
a) (x+ 1)7s b) (2x +y)* ¢) (x—3y)’. 2) 3+ 1),
Gidi b) (a + 2b)°:
Dx+1P=r5+3. 2. 143.x. 1241 ¢) (2x—y)’
=x +3x>+3x+ 1.

D) 2x+y)P’=Cx)+3.2x)*.y+3.(2x) .y +y’
=8 + 12xy + 6y° + y°.

) x=3yy=x-3.x.3y+3.x. 3 -Gy
=x° — 9%y + 27xy* — 27y°.

Vidu 9 Viét moi biéu thic sau dudi dang 14p phuong ‘Q _
ctia mot tong hoiic mdot hiéu: #9 Viét bicu thic sau dudi

dang lap phuong cua mot hiéu:
3 _ o G 2 0.3
a) x” +6x° + 12x + 8; b) x — 6x°y + 12xy“ — 8y”. 86 — 362y + 54xy? — 27y
Gidi
DX +6°+12x+8=x+3.x.2+3.x.2°+2°=(x+2)°.
by —6xy+ 12" -8y =2 -3 .2 . 2V + 3. x. @V -2y =(x- 2.

Vidu 10 Tinh nhanh: 99° +3.99%+3 .99 + 1. %
Gidi 10 Tinh nhanh:
Tac6: 997 +3.992+3.99 + 1 T e
=000+ 4. 0% 148 00 . T 41°
=(99 + 1)* = 100° = 1 000 000.

4. Tong, hiéu hai lap phuong
GAIED Vi a, b 1a hai sé thuc bat ki, thye hién phép tinh:
a) (a + b)(a@* — ab + b*); b) (a — b)(a* + ab + b*).

Nhan xét: Taco: a® + b> = (a + b)(a® — ab + b*); &’ — b = (a—b)(a* + ab + b>).

Vi hai biéu thiic A, B tuy y, ta c6:

Q A> + B> = (A + B)(A* — AB + B?); A° - B> =(A—B)(A% + AB + B?).

¢ -,_-.____. ......
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Vidu 11 Viét moi bi€u thic sau dudi dang tich: ‘ﬁ*] T Ty N A —
E‘;) .IS + 8; b) 8.1'3 B 27y3 duéi di}.ﬂg tich:

a)27c +1;  b)64—8y .
Gidi

A +8 =+ =x+2Dx*-x.2+29
= (x + 2)(x* — 2x + 4).

b) 8x° — 27y = 2x)* — (3y)°
= (2x - 3y)[(20)° + (2x) . (3y) + By)’]
=(2x — 3y)(4x2 + 6xy + 9y2).

Vidu 12 Gid tri cta biéu thitc E= (x — 1)(x* +x + 1) — (x + D)(x* — x + 1) ¢6 phu thudc
vao gid tri ctia bién x hay khong? Vi sao?
Gidi
Tac: E=(x-Dx* +x+ 1) -+ DOP—x+1)
=(x—-DP+x. 1+15-(x+1DP-x.1+1%
== 1= 4 1 made I [ == 2.

VAy gid tri cta biéu thic E khong phu thudc vao gid tri cia bién x.

2003 =]

Vidu 13/ Tinh nhanh: - :
20237 +2 024

Giai
T og. 2 023" ~1 _(2023-1)2 0234202341
2 023% +2 024 2 023% +(2 023 +1)
©2022(2 023* +2 023 +1)
2 023 +2 023 +1
=2 022.

Vidu 14 Bac Ngoc du dinh gap mot khoi 14p phuong ¢ canh 12 5 cm. Sau khi xem xét
lai, bac Ngoc quyét dinh ting dd dai canh ctia khoi 1ap phuong thém x (cm). Viét da thiic
bi€u thi phan thé tich ting thém cua khéi 1ap phuong méi so vai khoi lap phuong du dinh
gap ban dau theo x.

Gidi
Do canh cua khoi 1ap phuong mdi 12 x + 5 (¢cm) nén thé tich cua khoi 1ap phuong méi 1a:
(x+5)° (cm”).

oo
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Thé tich ctia khoi 14p phuong du dinh gip ban dau la: 5° (cm”).

Vay da thidc biéu thi phan thé tich ting thém clia khdi 1ap phuong méi so véi khdi 1ap
phuong duy dinh gip ban dau la:

(x+53P -F=x43.20.543 . 2.5+ 5 -5

=x + 15x° + 75x (cm?).

BAI TAP

1. Viét mdi biéu thic sau du6i dang binh phuong ctia mot tong hodc mot hiéu:
a) 4x° + 28x + 49; b) 16y — 8y + 1;
c) 4a* + 20ab + 25b*; d) O~ 6xy + e

2. Viét mbi biéu thiic sau dudi dang 14p phuong clia mot tong hoiic mot hiéu:
a) a’ + 124 + 48a + 64; b) X — 9% +27x - 27,
c) 8a® — 12a°b + 6ab* — b>; d) 27X + 54x*y + 36xy° + 8y°.

3. Viét mdi biéu thic sau du6i dang tich:
a) 25x° — 16: b) 8x° + 1; c) 8 — 1295;
d) 27%°— y; e) 16a> — 9b*; g) 125x° + 27y".

4. Tinh gid tri cha mdi biéu thic:
a) A = x* + 6x + 10 tai x =— 103;
b)B=x>+6x"+ 12x + 12 tai x = 8.

5. Chiing minh gia tri cia mdi biéu thidc sau khong phu thude vao gia tri ciia bién x:
a) C=Bx—- 1+ GBx+1)*-20@x- DBx+ 1);
b)D=x+2)y-(x-2)-12(7%+ 1);

) E=(x+3)32-3x+9) - (x-— 202+ 2x +4);
d) G = (2x— D)(@x> + 2x +1) — 8(x + 2)(x* — 2x + 4).

6. Tinh nhanh: (0.76)° + (0.24)* + 3. 0,76 . 0,24.



S4. VAN DUNG HANG DANG THUC
VAO PHAN TiCH PA THUC THANH NHAN TU

Lam thé nao dé bién doi dvoc da thiic 5 G =32 5y
3x? — 5x thanh tich cia hai da thitc?

Il

3x—35

l. PHAN TiCH PA THUC THANH NHAN TU
Viét da thic 3x* — 5x thanh tich cta hai da thic bic nhit.

N .

Khi ta bién d@bi da thitc 3x* — 5x thanh tich x(3x — 5)
thi ta da phan tich da thitc 3x* — 5x thanh nhan tit.

-~ —

Q Phéan tich da thic thanh nhan tr la bién déi da thic dé thanh mét tich ciia nhimng
da thuc.

Viduy 1' Trong nhiing phép bién doi sau diy, phép bién do6i nao 1a phén tich da thic thanh
nhan tu?

a) 4x* — 9y = (2x — 3y)(2x + 3y):

b) 2x% + 2x = 2x(x + 1);

Ox+1=02x-4)—(x-9).

Gidi

a) Phép bién d6i 4x° — 9y* = (2x — 3y)(2x + 3y) 12 phan tich da thdc thanh nhan ti vi phép
bién d6i d6 da viét da thic 4x® — 9y” thanh tich cta hai da thic.

b) Tuong tu nhu trén, phép bién déi 2x* + 2x = 2x(x + 1) ciing 1 phén tich da thidc thanh
nhan tu.

¢) Phép bién doi x + 1 = (2x — 4) — (x — 5) khong phai 12 phan tich da thic thanh nhan t vi
phép bién doi do chi viét da thic x + 1 thanh hiéu cta hai da thc.

N\
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Il. VAN DUNG HANG DANG THUC VAO PHAN TiCH PA THUC THANH
NHAN TU

1. Phén tich da thiic thanh nhan ti bing ciach van dung truc tiép hing dang thic
cAJA Vict mbi da thic sau dudi dang tich ciia hai da thic:

a) X"~ yz; b) x e }*3; C) X + y3.

Vidu 2 ' Phan tich moi da thic sau thanh nhén tu:

a) 4x* - 9; b) 49x* — 81y%; c) 8y + 1.
Giai
a) 4% — 9 = (2x)% — 32 = (2x — 3)(2x + 3). ? )
2 5 ) 1 Phan tich moi da thic

b) 49x* — 81y~ = (7x)* — (9y)” = (Tx — 9y)(7x + 9y). sau thanh nhan -
)8y + 1=y + I’ a) (x + 2y)° = (2x — y)*;

s " b) 125 + y*;

= 2y + DI2y)7 - (2y) . 1+ 17] 278

=2y + DEy* =2y + 1).

Nhén xét: Cach 1am nhu vi du trén dudc goi 1a phan tich da thic thanh nhan ti bing cich
van dung truc ti€p hing dang thic.

2. Phan tich da thic thanh nhan tif bang cach van dung hing dang thic thong
qua nhom s6 hang va diit nhan tii chung

GAJED Cho da thiic x> — 2xy +y* +x — .
a) Nhém ba s6 hang diu va st dung hing dang thic d€ viét nhém dé thanh tich.
b) Phan tich da thic trén thanh nhan tu.

Pé phan tich da thiic x* — 2xy + y* + x — y thanh nhén td, ta c6 thé 1am nhu sau:
=2y + Y +x—y
= (xz — 2xy + yz) + (X — V) «—— Nhom ba 50 hang dau, hai sé hang cudi thanh nhom
=(x — y)2 +(x—vy) <«—— Dung hang dang thite dé viét nhom thii nhdt thanh tich
=x—-y)x—y+1). <«—— Dt nhén tie chung ¢ hai nhém ra ngoai dé viét thanh tich
Nhén xét: Cach 1am nhu trén dudc goi 12 phan tich da thdc thanh nhan ti bing cach van
dung hing ding thdc thong qua nhém s6 hang va @it nhan ti chung.



°

42 Phan tich mdi da thic
AX+Y +X+Y; sau thanh nhan ti:

b) x° + 4x%y + 4xy* — Ox. a) 3x° — 6y + 3y° —5x + 5y;
Gidi b) 2x°y + 4xy* + 2y° — 8y.

DX+ +x+y=C +y)+ (X +Y)

Vidu 3 ' Phan tich moi da thic sau thanh nhan t:

= (x + y)(&" —xy +y°) + (x + y)

=(x + Y)(F —xy +y* + 1).

b) x° + 4x%y + 4xy* — 9x = x(x* + 4xy + 4y* — 9)
= x[(x* + 4xy + 4y°) - 9]
=x{[x*+2.x.2y) + (2y)*] - 9}
= x[(x + Zy)2 — 3% = x(x + 2y = 3)(x + 2y + 3).

Vidu 4 Ti mot miéng bia c6 dang hinh trdn véi ban kinh R (cm),
ban Hanh khoét mdt hinh tron ¢ gitia ¢6 ban kinh r (cm) (0 < r < R)

(Hinh 6).
a) Viét cong thiic tinh dién tich phan con lai cia miéng bia dudi
dang tich.
b) Tinh dién tich phan con lai ciia miéng bia, biét tong hai bin
kinh 1a 8 cm va hiéu hai ban kinh la 2,5 cm. Hinh 6
Gidi

a) Dién tich ctia miéng bia hinh tron c6 ban kinh R 1a: ©R? (cm?).
Dién tich ctia miéng bia hinh tron bi khoét di ¢6 bdn kinh r 1a: 77 (cm?).
Vi viy, dién tich phan con lai clia miéng bia la:
mR?> = = (R* = ) =R — P)(R + r) (cm?).
b) Tii cau a, ta thay dién tich phan con lai cia miéng bia la:
TR-r)(R+r)=n.25.8=20n (cmz).

1. Phéan tich moi da thidc sau thanh nhan ti:
a) 4x% — 12xy + 9y b) x° +9x° + 27x + 27; c) 8y° — 12y + 6y — 1;
Ay (x4 v —dy™ e) 27y° + 8; g) 64 — 125x°.
(26)
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2. Phan tich moi da thic sau thanh nhan td:

a) i — 25 — dxy + 4}?2; b) x° — y3 + xzy — xyz; c) x* — y’i+ x3y — xy3.

(s

Tinh gi4 tri cha moi biéu thiic sau:

A)A=x*—2%y—x*+y* +ybiftx¥* —y=6;
b) B = x*y* + 2xyz + z° biét xy + 2= 0.

4. Chiing to rang:

a) M = 32292 _ 322021 chia hét cho 31:
b) N=7°+2 .7+ 8*Y*2 + 1 chia hét cho 8.

th

a) Viét cong thic
khong riit tién ra

. Béc Hoa gtii tiét kiém a dong ki han 12 thang & mot ngin hang véi 1ai suat x%/nam.

tinh s6 tien bac Hoa c6 dugc sau 12 thang dudi dang tich, biét bac Hoa
khoi ngan hang trong 12 thang do.

b) Sau ki han 12 thdng, tién 13i ctia ki han d6 dugc cOng vao tién von, roi bac Hoa tiép

tuc dem glii cho ki han 12 thdng tiép theo. Viét cong thic tinh tong s6 tien ma bac Hoa
nhén dudc sau khi gtii 24 thdng trén dudi dang tich, biét trong 24 thang do, 13i suat ngin

hang khong thay

doi va bac Hoa khong rut tién ra khoi ngin hang.

‘*P TIM TOI-MO RONG

Dinh Ii Bézout

Nha toan hoc Etienne Bézout (1730 — 1783, ngudi Phap) da chiing minh dinh li sau:

Pinh li Bézout: Néu

da thuc P(x) cé nghiém x = a thi P(x) = (x — a) . Q(x), trong do Q(x) cling

la mot da thuiic cua bién x.

Tu dinh |i Bézout ta t
nhan ti trong dang p

Ta c6 thé ting dung n
clia da thuic do.

Chang han, dé phan

hay: Néu da thiic P(x) c6 nghiém x = a thi da thiic bac nhat x — a la mot
han tich thanh nhan ti cta da thic P(x).

han xét trén dé phan tich da thiic P(x) thanh nhan ti khi biét mét nghiém

tich da thiic P(x) = x* — 5x + 6 thanh nhan ti, dau tién ta thay

P(2)=2°-5.2+6=4—-10+ 6 = 0 nén x = 2 la nghiém cta P(x). Suy ra P(x) = (x— 2) . Q(x).
Tu do, ta c6 cach lam nhu sau:
Taco: P(x) =x* —5x+ 6 = (x** — 2x) — (8x— 6) = x(x — 2) — 3(x — 2) = (x — 2)(x — 3).

Vay P(x) = (x - 2)(x -

3).



BAI TAP CUOI CHUONG |

. Cho hai da thic: A = 4x° = 2x°y> — Sxy + 2; B=3x"y> + 5xy - 7.
a) Tinh gi4 tri cia moi da thic A, Btaix=—1;y=1.
b) TinhA + B; A — B.

. Thuc hién phép tinh:
i) — %azb(— 6ab” —3a + 9b°); b) (@° + b*)(a* — a*b* + b*);
¢) (- 5x3yzz) : [gxyzz]; d) (8):4}*2 — 10Jr:2y4 -+ 12x3y5) (= szyz).

. Viét mdi bi€u thiic sau dudi dang binh phuong, 14p phuong clia mot tong hoic
mot hiéu:
1 1

2 2 2
a) X~ +—x +—; b) 25x° — 10xy + y~;
) & 2.1: 1 ) 25x Xy

&) a0+ Ofyk 2Ty & 27y d) 64x° — 48x%y + 12xy* — y°.
. Chiing minh gié tri ctia mdi biéu thiic sau khong phu thudc vao gid tri cia bién:

a) A=0,2(5x -1) - ;(ix + 4} - i(S - X);

b) B = (x — 2y)(x” + 2xy + 4y%) — (> = 8y° + 10):;
)C=4(x+ 1)’ +2x-1?-8x-Dx+1)-4x.

. Phan tich moi da thic sau thanh nhan tu:

a) (x + 2y)* — (x— y)% b) (x+ 1)° + (x = 1)°;
c)9x2—3x+2y—4y2; d)4x2—4xy+2x—y+y2;
)+ A5 3 d 1 =97, g) x> — 2x%y + xy* — 4x.

. Mot manh vudn ¢ dang hinh chit nhat véi chiéu rong 1a x (m), chiéu dai 1a y (m).

a) Viét da thic biéu thi dién tich ctia manh vuodn.

b) Néu ting chiéu rong thém 2 m va ting chiéu dai thém 3 m thi dugec manh vidn mdi.

Viét da thiic bi€u thi dién tich ctia manh vudn mdi.

¢) Viét da thiic biéu thi phan dién tich 16n hon ctia manh vudn méi so v6i manh vudn
ban dau.



PHAN THUC BAI SO

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhitng néi dung sau: phan thuic dai sé; cac
phép tinh vai phan thuc dai so.

s1. PHAN THUC PAI SO

O 18p 6, ta da biét két qua ctia phép chia s6 nguyén a cho s6 nguyén b khic 0 c6 thé
viét duéi dang %, ta goi bl P phén s0. Tuong tu, két qua ctia phép chia da thic P cho

b
da thiic Q khac da thic 0 ciing ¢6 thé viét dudi dang g ,

. » o A7 - P . "A. 5 : I
Khi do, biéu thitc — duoc goi la gi? .

|
3 Q -.--d:.jd'
.\-\-\-\- __\—\— — o —F_'-H-\-r J

————
= = s
e e e — = rd__ﬁ_:" o — -

et

. KHAI NIEM VE PHAN THUC PAI SO

1. Pinh nghia
I Cho bidu thic 2X*

o
a) Biéu thiic 2x +1 ¢6 phdi 1a da thirc hay khong?

b) Biéu thiic x —2 c6 phai la da thic khac da thic 0 hay khong?

¢

Mét phdn thiic dai s6 (hay ndi gon la phdn thirc) la mot biéu thic c6 dang g, trong do,
P, Q la nhiing da thuic va Q khac da thuc 0.
P dugc goi la td thuc (hay ti), Q dugc goi la mau thic (hay mau).

Chii y: Mbi da thic ciing dudc coi 1a mdt phén thiic véi mau thidc bang 1. Pic biét, mdi sd
thuc cting 1a mot phén thuc.




®

Vidu 1 Trong nhiing bi€u thiic sau, biéu thiic nao la fl Trong nhitng biéu thdc sau,

phan thic? biéu thiic ndo la phén thic?
| 2 2 2
- Xy + xy X" =2
2% +1 a) . b) :
2) . b) —2—. c) —X—. =y !
x+4 x+2y x* 4] -
Gidi
: - " " . P A - |
a) Do 2x + 1 va x + 4 la cac da thic va da thic x + 4 khac da thic O nén biéu thic 7
X
la phan thue.
b) Do xy va x + 2y la cac da thirc va da thirc x + 2y khac da thiic 0 nén biéu thic xyz
X+2y

la phan thuc.

- -~ ]' fa ) P 8 ] - Ll - .i"'?. LS fa T * b Fa) v
¢) Do biéu thiic — khong phai 1a da thirc nén biéu thirc = khong phai la phén thic.
X x° +1

2. Hai phan thic bf’mg nhau

Cho hai phan s6 Z va E Néu quy tic dé hai phan sé do bang nhau.

Tuong ti nhu phin sd, d61 véi phan thiic ta ¢o:

*

Hai phan thuc A va < dugc goi la bang nhaunéu A.D =B. C, viét la A £
B D B D
Vidu 2/ Mbi ciip phén thic sau ¢6 biang nhau khong? %
Vi sao? ,‘fz Moi cdp phan thic sau ¢6
x . x*-x 3+x .1 bidng nhau khéng? Vi sao?
a) — va . b) va —. x+y 1
5 S5x-=5 3+2x 2 a) ——— va .
X =Y A=
Gidi X —
b) = va —t
a) Ta ¢6: x(5x = 5) = 5x° - 5x v 5(* - x) = 5x* - 5x :
2
X X —-Xx
nén x(5x — 5) = 5(x*—x). Viy = =
( ) =5("—x). Vay T
b)Taco:( 3+x).2=6+2xva(3+2x).1=3+2x.
. 1 .
Do 6 + 2x # 3 + 2x nén hai phan thic 33 +;: va 5 khOong bang nhau.
+2X

i
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II. TINH CHAT CcG BAN CUA PHAN THUC
1. Tinh chat c¢d ban

a) Tim s6 thich hop cho [? ) LW —

4 -3 (2

-7 (2) -9 3

b) Hiy nhic lai tinh chat co ban ctia phan s0.

Tuong tu nhu phin s6, doi véi phén thic ta cling ¢6 tinh chat ¢o ban sau:
-

Q « Néu nhan ca tir va mau ctia mét phan thic véi cing mot da thic khac da thiic 0
thi dugc mét phan thic bang phan thic da cho.
e _ _P.M
Q QM
« Néu chia ca t& va mau ctia mét phan thidc cho mét nhan tir chung cia ching thi

duoc mét phan thic bang phan thirc da cho.
P P:N

Q Q:N

vai M la mét da thuc khac da thuc O.

véi N la mét nhan td chung cua P va Q.

Vi du 3 Dung tinh chat co ban cta phan thirc, hiy giai thich vi sao co thé viet:

2) 3 =—3; b) J:—yzy—xi
4-x x-4 Xy—x X-—Xxy
Gidi
a) Ta co: 3 = 2 el = _3. " B g o0 e
4—x @-x).(=1) x-4 Néu ta doi dau ca td va mau
ﬁ 3 —13 cua mot phan thic thi ta
Yy = _a dugc mot phin thic bing
i phéan thic da cho:
b) Ta cé: x—}-z(x—}).(—l):y—x. ~e £ 8 b
xy—x (xy—x).(-1) x-xy 0 0 =@ O
Vay — 2 = 2"%
T Xy—XxX  X—Xxy
F N il 3-1-'2 -1'2 g - EeE g ~ 1 3 gy e B . "
Vidu 4, Ban Ha viét = — va gial thich ban da chia ca tr va mau cua phan
3x“+3 x°+1
3x° f, . - 1
thic > cho 3 dé dugc phn thic — —. Ban Lién lai viét —— == va
3x" 43 x°+1 3x+3 1+3 4
L | ; 35 ;
giai thich ban da chia ca tii va mau cua phan thuc ; cho 3x* dé dudc két qua nhu
3x +3

vay. Hoi ban nao lam dang, ban nao lam chua diung? Vi sao?
(31)



e : ) ) 3 Ding tinh chit co ban cita
IO > 1 3x ¥ e
* Ta co: - = = =— phan thuc, hay giai thich vi
X"+ X+l Xl sao co thé viét:
Vay ban Ha lam dung. 3x+y 3xy+)°
e Ban Lién lam chua ddng vi 3x* khong phai 13 nhan tit y y’
3x°

chung ctia tif va mau clia phan thic ——.
3x°+3
2. Ung dung

a) Rut gon phdn thiic

2
Cho phéan thic cil. .

6xy”
a) Tim nhan tif chung cla ti va mau.

b) Tim phan thic nhan dude sau khi chia ¢4 ti vd miu cho nhén tif chung do.

Khi chia cd tit va mau ciia mot phan thitc cho mot
nhdn tit chung ciia chiing dé doc phén thitc mdi (don gidn
hon) thi cach lam do diuoc goi la rut gon phan thiic.

Nhén xét: Muén rit gon mdt phan thic, ta ¢6 thé Iam nhu sau:
Bude 1. Phan tich ti va mau thanh nhan ti (néu can)

Bude 2. Tim nhén t chung cta tf va mau roi chia ca tif v mau cho nhén ti chung do.

Vidu 5/ Ruat gon moi phan thuc sau: ‘ﬂ Rut gon moi phan thiic sau:
2
2 2 ) 8x~ + 4x
X“+2x X y—xy a) :
a) — ; b) ———— I —4x
X" +4x+4 X =)y 3 .
X — Xy
G : 9w b) 2 .
e 2x°+ 2xy

x* +2x ~ x(x+2)

a) = <«—— Phdn tich tt va mau thanh nhdn nit
2 2
x“+4x+4 (x+2)
= 5 <«—— Chia cd tt va mau cho nhan tit chung x + 2
X+

by FY=0 _ w-y) | xy
xz—yz (x=y)(x+y) x+y

'
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b) Quy dong mau thitc nhiéu phan thiic

Cho hai phén thic —— va ——.

Xy Xy

a) Hay nhAn ¢4 t va miu cta phan thidc thd nhat v6i y; nhan ¢ tlf va mau cla phan thic

tha hai voi x.

b) Nhén xét gi vé mau cla hai phan thic thu dudc.

Khi bién @oi cdc phéan thitc da cho thanh nhitng phén thitc mdi
bing chiing va cé cung mau thiic thi cdch bién doi do dugc goi

la quy dong mau thiic nhiéu phan thiic.

Nhdn xét: Mau thic chung (MTC) chia hét cho mau thiic ctia mdi phén thic di cho.

@3 -3 Tim MTC ctia hai phan thic > va

3

Pé tim MTC ctia hai phén thic trén, ta c6 thé 1am
Butc 1. Phén tich cdc mau thirc thanh nhan ti

2x+6=2(x+3); x*=9=(x=3)(x+23).
Bude 2. Chon MTC la: 2(x — 3)(x + 3).

2x+6  x*-9

nhu sau:

C6 thé mo ta cdch tim mAu thiic chung cta hai phan thiic trén bdi bang sau:

Nhin tit bang so | Lu¥ thira ctia x—3 | Lu¥ thira ciia x + 3
Mau thic
2 + 3
2x+6=2(x+3) .
MaAu thic
I x—3 x+3
X =9=(x-3)x+3)
MTC
2=BCNN(2, 1 —3 +3
2(x — 3)(x + 3) N : *
® A ~ # » ~ ’ 1 1 1
Quy dong mau thuc hai phan thic — va ——.
X +X X=X

Pé quy dong mau thirc hai phéan thire trén, ta lam nhu sau:

::r:‘ _:\:,:
af 1
(33)
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Buge 1. Tim mau thirc chung
Chon MTC la: x(x — 1)(x + 1).
Bude 2. Tim nhan t phu ctia mdi mau thic (bing cdch chia MTC cho tiing mau)
[x(x—1D)(x+ 1] : [x(x+1)]=x—1; [x(x— Dx+1)]: [x(x—1)] =x+ 1.
Bude 3. Nhan ca t va mau cia moi phén thic di cho véi nhan ti phu tuong dng
1 1 x—1 | | x+1

Pax x(x+1) x(x+Dx-1)" x>—x x(x-1) x(x+D)(x-1)
Nhan xét: Mudn quy dong mau thiic nhiéu phén thc, ta ¢ thé 1am nhu sau:
Bude 1. Phan tich cdc mau thic thanh nhan ti (néu can) roi tim MTC
Bude 2. Tim nhan ti phu ctia m6i miu thic (bing cdch chia MTC cho tling mau)

Butée 3. Nhan ca tif va mau cua moi phén thic da cho véi nhén tf phu tuong Ung.

1 2 .3
a

: \ .
3x—-6 3x+6 A p™

Gidi Q

Vidu 6 Quy dong mau thic cdc phan thiic:

Tac6: 3x—6=3(x—2); ‘/5 Quy dong mau }hﬁc cac
s ot
T +6 = 3(x +2): Eﬁans ;Tc trong moi trucng
3 -3 s ;
4-x* x*-4 k= Al
r—4=x—2x+2), r— ———
Chon MTC 1a: 3(x — 2)(x + 2). 2x*=10x  x*-25
Nhan tti phu ctia cdc mau thdc trén lan lugt la: x + 2; x — 2; 3.
Vay: ] _ ] _ xX+2 ;
3x-6 3(x-2) 3(x—=2)(x+2)
2 2 2x-2)
3x+6  3(x+2) 3(x=-2)(x+2)
3 =3 -3 .9

42 -4 (x-2)(x+2) 3(x-2)(x+2)

lll. PIEU KIEN XAC BINH VA GIA TRI CUA PHAN THUC

2x? —x+1 D -
Chaphﬁnthﬁc g J;+ . Tim gia tr1 cua x sao cho mau x -2 = 0.
_I’.._.

> _":".
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P61 véi mot phan thic, ta co;

Q Diéu kién cta bién dé gia tri tuong Ung clia mau thuc khac 0 duoc goi la diéu kién
xac dinh cta phan thuc.

Vidu 7. Viét dieu kién xdc dinh clia moi phan thiic sau:

2 )
%) 6x+7 ; b) Xy |
Sx -4 X+2y
Gidi
a) Diéu kién xdc dinh ctia phan thic gx 'j laSx—4%0.
x [
2
b) Piéu kién xac dinh cta phan thidc * ; lax+2y=0.
X+2y

Tinh gid trj ciia bidu thie **= tai x =4,

¢

R e
Cho phan thurc 5" Gia tri cua biéu thurc o tai nhirng gia tri cho trudc cua cac bién

T — : ; R e " o B
sao cho gia tri cia mau thuc khac 0 duoc goi la gid tri ctia phan thic o tai nhing
gia tri cho trudc clia cac bién do.

dx+y
X+y

Vidu 8 Cho phan thtc

a) Viét dieu kién xdc dinh cia phan thic.
b) Tinh gi trj ctia phan thic tai x=— 1;y = 2.
Gidi

. A . A - . 7 A - 4 + .
a) Diéu kién xac dinh cua phan thic 2T lax+ y # 0.
X+Yy

b) Véix=—-1,y=2tathiyx+y=(-1)+2=1=0. Do d6, gia tri cia phan thic da cho
4.(-1)+2 _i
(-1)+2 1

taix=-1;y=21a:

x2 +2x+1
x* —1

a) Viét dieu kién xdc dinh clia phén thic.

Vidu 9/ Cho phan thiic

P
r I'. k- 5
\35/
it



b) Chiing to phan thuc rut gon cua phan thic da cho la i!
x+1 ffzcmomﬁnmm:

x—-1

x+1

x>+ x

a) Viét dieu kién xac dinh
¢) Dé tinh gid tri clia phan thic da cho tai x = 2 va tai cua phan thic.

x =— 1, ban Ngan da lam nhu sau: b) Tinh gia tri cua phan thiic
51 taix =1 va tai x = 10.

* VGi x = 2, phan thiic da cho ¢6 gid tri la: R 3

=1+l
(-1-1
Cach lam cua ban Ngén 1a dung hay sai? Vi sao?

* V61 x = — 1, phan thtic da cho c6 gia tr1 1a:

2 o,
-2

d) Véi nhiing gi4 tri nao cta bién thi c6 thé tinh dudc gia tri ctia phén thiic da cho bing cach
tinh gia tri cua phan thic rit gon?

Giai
% x? +2x+1
a) Dieu kién xac dinh cua phan thic 5 lax*—1=0.
x°—1
, 2
b)Tacé:x +2x+1: (x+1) :x+1-
x? =1 (x=D(x+1) x-1
; o : x> +2x4+1 x+1 :
¢) « VGi x = 2 thi gia tr1 cua ca hai phan thuc 3 X : déu duoc xac dinh. Hon
x° =1 X —
2
nita, phan thire da cho co gia tnn la % +3 24 = g =3, trong khi do phan thtc s +1
2 —1 x—
o2+ e . . R .
co gia tri la = 3. Vay ban Ngan da tinh dung gia tr1 cua phan thiic da cho tai x = 2.

2—1
e VGix=—1tathidy x* — 1 = (- 1)* = 1 = 0. Vi th&, gid tri ctia phén thiic da cho khong
dudc xac dinh khi x =— 1. Vay ban Ngan da sai khi tinh gia tr1 cua phan thuc da cho tai
X=-],

2
. . ? -~ # X + zx + l - = - . ki ~ # - X + l
d) Gia tr1 cua phan thic ; bang gi4 tr1 cua phan thidc rat gon 1
x" -1 X =
¥° &2y

x° =1
2
X +2x+1 A ) L x+1
thuc - bang gia tr1 cua phan thuc rat gon :
x- =1 X =

tai nhting

gid tri ca bién ma gia tri cia phan thic

duoc xac dinh. Vay gid tri cua phan

khix> -1 =0.

Nhdn xét: Néu tai gi4 tri ciia bién ma gid tri cia mot phan thic duge x4c dinh thi phan thic
do va phan thidc riat gon cua né ¢6 cung mot gia tri.

- B
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BAI TAP

1. Viét diéu kién xdc dinh ctia moi phan thiic sau:
) =2 b) 22— ) 27
3.1’: +3 Vo + 16 X—y
2. Dung dinh nghia hai phan thirc bang nhau chimg t6 rang;
3)3_:-:_15_1:3 b) 3x -3y -3, ) xﬂ_x+1_ ¥l
2 10y dIy—2% 2 X x(x+1)
3. Rut gon moi phan thic sau:
2.2
: 6x -2
2) 24x3; ; b) xz y2
16.xy Ox" —vy
4. Quy dong mau thidc cdc phan thic trong moi trudng hop sau:
2 . B
a) va :
xX—23y x+3y
b) ’ va - .
4x+24  y* 136
5. Cho hai hinh chit nhit ABCD va MNPQ nhi Hinh I~ B
(céc sO do trén hinh tinh theo don vi centimét). o N;
a) Viét phan thdc biéu thi ti s6 dién tich ctia hinh X
chu nhat ABCD va hinh chu nhat MNPOQ. 0 LY.
—— x+ 1 —>P
b) Tinh gia tri cua phan thic do tai x = 2 va tai ) < ik 3 »C
x=)3. Hinh I

Chi HA mé mdt xudng tht cong véi von dau tu ban dau (xiy dung nha xudng, mua
mdy moc, ...) 1a 80 triéu dong. Biét chi phi dé san xuat (tién mua vat liéu, luong
nhin cong) ctia 1 san pham 1a 15 nghin dong. Goi x 1a s6 san phdm ma xudng cla

chi1 Ha lam dudc.

a) Viét da thic bi€u thi s6 tién (don vi 1a nghin dong) da bo ra dé 1am dugc x san pham.

b) Viét phan thiic biéu thi chi phi (don vi 1a nghin dong) dé tao ra 1 san pham theo x.

¢) Tinh chi phi dé tao ra 1 san pham néu x = 100; x = 1 000. Nhan xét vé chi phi dé

tao ra 1 sdn pham néu x ngdy cang ting.

y 3 -_1l .
(37)
! o
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s2. PHEP CONG, PHEP TRU PHAN THUC PAI SO

O 16p 6, ta dd biét cach cong, trii cdc phén so.

Lam thé nao @é cong, trit duoc cdc phan thite dai s6?

. PHEP CONG CAC PHAN THUC PAI SO

1. Cong hai phan thiic ciing mau thiic
-3 23

@ Thuc hién phép tinh: 3 4 'k

Tuong tu nhu cong hai phan s6 cling mau s6, ta ¢6 quy tic cong hai phan thic cing miu
thuc nhu sau:

Q Mudn cong hai phan thic cung mau thic, ta cong cac tu thic va gilr nguyén
mau thuc;

i+B_A+B
M M M

Chii ¥: K&t qua cta phép cong hai phan thiic dudgc goi 1a tong. Ta thudng viét tong nay
dud1 dang it gon.

Vidu 1 ' Thuc hién phép tinh: ‘
' ok PRSP HE 41 Thuc hién phép tinh:

x_7+y+7_ x—2y+x+2y
2 2 :
XY XY X +xy x°+x

Gidi

x—17 y+1 &-7D++7) x—-7+y+7T x+Yy

2 2 B 2 T T

xX“y Xy X“y Xy X7y

2. Cong hai phan thic ¢6 mau thitc khdc nhau

Cho hai phan thiic: L, 3

x+1 x-1

a) Quy dong mau thic hai phan thdc trén.

| I
4+ —

b) Tt cdu a, hday thuc hién phép tinh: .
x+1 x-1

e
"



1

Pé tinh + , ta thuong lam nhu sau:
x+1 x-1
| |
_I_
x+1 x-1
ol | x+1 Ldy mau thitc chung la (x + 1)(x — 1),

A —

quy dong mdu thitc cdc phén thitc

T+ DG=1)  (x+DE—1)

x = 1 + x + 1 F 5 a " % , A x -
= <«—— (COng cac it thite va giit nguyén mau thitc

x4+ Dx =1
2x o
— G+ D =D . «—— Thu gon tu thitc
x o

Q Muén cong hai phan thiic c6 mau thuc khac nhau, ta quy déng mau thic réi céng
cac phan thic cé cing mau thic vira tim dugc.

Vidu 2 Thuc hién phép tinh: ?f .
# 2 Thuc hién phép tinh:

1l —x | I i
2 T x .
xy+x- X+ X Hxy xy+y
Gidi
| — x I l —x ] | — x X 1—x+x_ |

o = 1
xy+x~ x+y x(y+x)

TRy HEFY) Xx+y)

x+y_x(x+y)

3. Tinh chat ctia phép cong phan thic
@ Hay néu céc tinh chat ctia phép cOng phan so.

Giong nhu phép cong phan s0, phép cong phin thic cling ¢6 céc tinh chit sau: giao hodn,
két hop, cong véi s0 0.

Vidu 3 Ching to gid tri ctia biéu thiic sau khong phu thudc vao gia tri ctia bién x:

2X x +1 2 —X
= + +

X +4x + 4 I+2 2 +4x +4

Giai
D x+1 2 —x [

P = 2 * T 2 A g
x“+4x+4 X+2 x"+4x+4 Nho tinh chat k& hop nén trong mot

[ 2x 2 —Xx ]+ x+1 diy phép cOng nhiéu phin thic, ta c6
2
X

+ al A~ A i o i
vllw el ad ple wd thé khong can ddt dau ngodc.

2x +2 —x x + 1 xX+2 x+l§_
= " |

= + S e e - A~ 2 &

x> +4x+4 X+2 (x+2° x+2 8 -3"';1'1nhm0tCHChh@Phi

] +x+1 _1+x+l_x+2_1 J:‘“+y2-*l % 2y + 1-'2}f2
Xx+2 x+2  x+2  x+2 0 P H2m+yr x+y 2 4+2xy+y

B

= -
e



Vidu4 Mot doan tau chd khach di mot
quang duong 500 km, trong d6 c6 50 km
dudng qua thanh ph6 va 450 km dudng qua
ving riing nui. Biét toc do tau khi chay qua
thanh pho kém 30 km/h so vdi toc d6 tau
khi chay qua vung rung nui. Goi x (km/h)
1a tdc dd tau chay qua vung riing ndi (x > 30).
Viét phan thiic biéu thi theo x:

a) Thoi gian tau chay qua vung riing nui; (Nguon: hitps://shutterstock.com)
b) Thoi gian tau chay qua thanh pho;

¢) Thoi gian tau chay trén ca quang duong.

Gidai
a) Phan thuc bieu thi thol gian tau chay qua vung riing nui la: 40 (210).
X
b) Toc dd tau chay qua thanh phd 1a: x — 30 (km/h).
Phén thiic bi€u thi thoi gian tau chay qua thanh pho la: 5030 (g10).
X

¢) Thoi gian tau chay trén ca quang dudng la:
450 5 50 450(x =30)+50x _ 500x —13 500

= (10).
x x-=30 x(x—30) x(x—=30)
Vay phan thic biéu thi thoi gian thu chay trén cd quing dudng 1a: 500? — 1§05)00 (g10).
X(x—

Il. PHEP TRU CAC PHAN THUC PAI SO
1. Quy tic tri hai phan thic

O 16p 6, ta da biét trii hai phan s6 ciing mau s6 va khong ciing mau s. Cach lam d6 van
ding khi trif hai phan thic ¢6 ciing mau thic va khong cing mau thic.

Q * Muén trir hai phan thic cing mau thuc, ta trir t thiic ctia phan thic bi tri cho
tU thiic clia phan thiec trir va gilt nguyén mau thic:

A B A-B

M M M
* Mudn trlr hai phan thic cé6 mau thic khac nhau, ta quy déong mau thuc roi tru
hai phan thiic cé cing mau thic via tim duoc.

Chii ¥: K&t qué cua phép trii hai phin thic dugc goi 1a hiéu. Ta thudng viét hiéu nay dudi
dang rat gon.

e =



Vidu 5 Thuc hién phép tinh: ?ﬁ; Thuic hién phép tinh:
3x—2y 2x-3y,

a) 2) 4ic+3§_3§+4qy;
Xty X+)y =y & =y
b) x§+5 - y = 2?—3}9_ x
X“+xy Xty x“=3xy  3x—9y
Giai
2) 3x -2y 2x-3y _ Bx-2y)-2x-3y)
X+y X+y xX+y
=3x—2y—2x+3y=x+y=].
xX+y X+Yy
b) xy+> Yy =xy+5_ y =xy+5_ Xy
X+xy x+y x(x+y) x+y xx+y) x(x+y)
XY+ A=xy 3
Cx(x+y) x(x+y)
2. Phan thic doi

Ciing nhu phin 0, mdi phén thifc déu c6 phan thic doi sao cho tong ctia hai phan thic
bing 0.

Nhan xét

y A A A A
* Phan thtc doi cua phan thic — ki hiéula — —. Taco: — + [— —j =)

B B B B
'THCE}: _izjzi_
B B — B
ol > - - A i A ” » A A
* Phan thuc doi cua phan thuc — — la —, ticla — (— ——J =—.
B B B B
: — OXY e Ga gk BE e siip gl | DXV .y o
Chang han, ———— la phan thirc do61 cua phan thrc ———. Ngudc lai, —— la
X" +y X" +Yy x4+ ¥
. r A " A . - SIy
phan thirc do1 cua phan thire — g
X +y
" s A e A A - C - A oA A e A o A A e
* MuOn tri phéin thuic B cho phan thtc B ta ¢o thé cOng phan thic B vG1 phan thic doi
cﬁaphz’inthﬂcg,tficlii:£—£=£+ £ i
D B D B D

JI" Y 1
141/
i A



Vidu 6. Thuc hién phép tinh: 45 Tinh mot cdch hop 1i:

a) x_zy_ Y b) x2+y2_ 2xy X—S_}’ _ 24xy _ I‘I‘S_}f
X—=3y y=X xz_yz yz_xz 2x —3y  4x° — 9y’ 3y —2x
Gidi

a)x-—Zy_ y :x-2y+(_ y J
X=y y—-x Xx=) y—X

=x—2y+ y =x—2y+y=x—y=1

X—y XxX-=Y X =y xX—Y
b I2+y2 2xy _Jc2+y2 2xy _x2+y2 2xy
) 5" 2= 2+_,2 T2 2t T 2
X =y Yy —-Xx X =Yy y =X X =y X =Y

_x2+21y+y2_ (x+y)2 X+

¥ -y? (=M +y) x-y

BAI TAP 4

Thuc hién phép tinh (tif Bai 1 dén Bai 3):

4 4x+4 A5 R
1 a)Sx " X+ ; b)xy26+6 ;‘y;
9 9 2x“y 2x°y
. g Lo
&) 2.I+1 +J; 18+ ;:+2; d7_y_ y 5;
X =3 x =3 x°—-3x 3 3
4x -1 Tx-1 3y —2x x-—
) 2 2 2) - - -
3xy 3xy x—2y 2y—x
5 a)4x+2+3—6x; b) 2}? " 24x ;
4x -4 6x -6 2X° —Xxy Yy —2xy
2y° ¥ 2 |
C) . 4 Y + 2y =3 d)x3+ fr—s . - ;
X—=y Xx+y x" -y x =1 x*+4+x+1 1-X
12 2
3. a) . : b) - ;
x—2 x+1 x =9 x-3
1 [ 2% 3 |
C) T : d) — — + .
Xy —.X Yo =Xy x“ =1 2+2x 2-2x



4.

a) Rut gon bi€u thtc:

2x% + 1 | — x 1
=— P — :
4+l x=nxp+1 X+l

b) Tinh gid tri cia biéu thiic A tai x =— 3.

A

. Mot xi nghiép du dinh san xuit 10 000 san phidm trong x ngay. Khi thuc hién, x{

nghiép da lam xong sém hon 1 ngay so véi du dinh va con lam thém duge 80 san
phim. Viét phan thic biéu thi theo x:

a) SO san pham xi nghiép lam trong 1 ngay theo du dinh;

b) SO san pham x{ nghiép 1am trong 1 ngay theo thuc té;
¢) S6 san phim xi nghiép lam trong 1 ngay theo thuc t€ nhiéu hon s6 san phadm x{
nghi€p lam trong 1 ngay theo du dinh.

Neudi ta mé hai voi nudc cing chiy vio mot bé khong chida nude. Thoi gian dé voi
thif nhat chdy mot minh day bé it hon thdi gian d€ voi thi hai chady mot minh day bé
1a 2 gid. Goi x (gid) 1a thoi gian voi thid nhat chdy mot minh dé day bé. Viét phan thic
biéu thi theo x:

a) Phan bé ma moi voi chdy dudc trong 1 gid;

b) Phan bé ma ca hai vdi chay dudgc trong 1 gid.

. D€ hudng tng phong trao Tét trong ciy, chi doan thanh nién du dinh trong 120 ciy

xanh. Khi bét dau thuc hién, chi doan dugc ting cudng thém 3 doan vién. Goi x 12 s6
doan vién ban dau cta chi doan va gia sli s6 cdy moi doan vién trong 12 nhu nhau.
Viét phan thiic biéu thi theo x:

a) SO cdy moi doan vién trong theo du dinh;

b) S6 cAy mdi doan vién trong theo thuc té;

¢) SO cdy moi doan vién trong theo du dinh nhiéu hon s6 cdy moi doan vién trong
theo thuc té.

So
Gia dinh chi Luong nuéi ba con Ign. Ca ba con 1gn Hgﬁ;’ ‘
déu #n cung mot loai thic #n gia sic. Bi€u do cot G oprremneenss —
& Hinh 2 biéu dién s6 ngdy ma moi con 1gn in hét j
mot bao thiic dn. Hoi ca ba con Ion dn trong x ngay 3
(x € N$) thi can bao nhiéu bao thic 4n? |
0

-
Con Con Con Con
thit nhat thit hai thitba  lon

Hinh 2



$3. PHEP NHAN, PHEP CHIA PHAN THUC PAI SO

O 16p 6, ta dd biét cdch nhén, chia cac phan sb.

Lam thé nao d@é nhan, chia dugc cdc phan thitc dai s6?

. PHEP NHAN CAC PHAN THUC PAI SO

1. Quy tic nhin hai phan thiic

Néu quy tic nhan hai phan so.
Tuong tu nhu quy tdc nhan hai phan s6, ta ¢é quy tdc nhan hai phan thic nhu sau:

Q Muén nhan hai phan thuc, ta nhan cac ti thic véi nhau va nhan cac mau thic
véi nhau:

AC_A.C

B D B.D

Chii y: K&t qua ctia phép nhan hai phan thic dugc goi 1a tich. Ta thudng viét tich nay dudi
dang rut gon.

#1 Thyc hién phép tinh:

Vidu I ' Thuc hién phép tinh:

g S e, ) T
X" +xy Xy : ,
b) 23x—2y (x4 ). b) (x _4x+4)'3x2—-6x'
X“+2xy+y
Gidi
) -:Zyz .«r+y:-}:?Z(x+y):x2y2(x+y):y_
xX“+xy Xy (x° + xy)xy X(x + y)xy
b) 23x—2y (x4 )= 23)4:—2y 2_.x+y=(3};—2y)(x+§))
x°+2xy+y x“+2xy+y 1 xT+2xy+y
- {x -2+ 3] 3% —2y
) (x+y)2 ) xX+y

—

(44)

e .
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2. Tinh chat ctia phép nhan phan thic
@ Hay néu céc tinh chat ctia phép nhin phan so.
Phép nhan phan thic ciing ¢6 cdc tinh chat sau:
AC C A
B D D B
AC\YM Al(C M Nho tinh chat két hgp nén trong mot
B Dl N B\ D N/ day phép nhan nhiéu phén thic, ta ¢é
» Phan phoi d6i v6i phép cong:

thé khong can dit ddu ngodc.
A(C M A C A M
— =+t — ===+ = —
B D B N

e (G1ao hoan:

« Két hop: (

e Nhan véi so 1 é-1=1-é=é.
B B B

X 'x2—25.y—3
y=3 2x+l x=5

Vidu 2 Tinh mot cach hop i
Gidi
x _x2—25_y—3_( X _y—3).1:2—25_ x(y-3) ‘x2—25

y=3 2x+1 x-5 \y=3 x=5) 2x+1 (y=3)(x=5) 2x+1
X -(x—S)(x+5)_x(x—5)(.x+5)_x(x+5)

% —5 2x+1  (x=-5Qx+1) 2x+1°
Vidu 3 Thyc hién phép tinh: ‘?fz Thuc hién phép tinh:
2x . 3x N 2% ‘23—2x. 2 y+6 .x3—4.x—2_
x+23 x—-1 x+23 x-1 X —dx+4 x+1 y+6’
Giai I +1T—2x+1 )} x*—9
2% Ax . 2x _23_2}‘:. b)[x—3+x+3J-2X+l-

x+23 x—1 x+23 x-1
2x 3x +23—2x B 2x 3x+23—-2x
x+23

x—1 x —1 -x+23‘ x—1
2% x+23  2x(x +23) 2%

223 a—=1 {x+B)x=1) x=1

Il. PHEP CHIA CAC PHAN THUC PAI SO
1. Phan thic nghich dao

Ciing nhu phan 6, mdi phan thic véi tii thiic va mau thic 1a c4c da thic khdc da thic 0
déu c6 phan thic nghich dao sao cho tich cta hai phan thic bing 1.

1 i ¥ k- i
(45)
! 4



B T ST I - e :
Nhdn xét: Phan thic Fl dudc goi 1a phan thic nghich dao cua phan thic 3 vG1 A, B la

cac da thic khac da thic O.

Vidu 4 Tim phan thirc nghich dao cia méi phan thirc sau;

2
a)x +2I+3; b) | ; &) 3x—5.

x+1 y: +2
Giai

2
) Phifln e i o ol phdthde =T 25 T 2 13 widin thi —2 02

x +1 2 4+2x+3

1

> la phan thirc y* + 2.
y +2

b) Phan thiic nghich dao cua phan thic

1

¢) Phan thic nghich dao cua phan thic 3x — 5 la phan thuc —
x —

2. Phép chia phan thic
Néu quy tiic chia hai phén s0.

Tuong tu nhu quy tic chia hai phén s0, ta c6 quy tic chia hai phan thiic nhu sau:

Q Muon chia phéan thuc g cho phan thuc % khac 0, ta nhan g véi phan thuc
nghich dao cua %
A:C:A-D v&igkhécﬂ.
B D B C D
Vidu 5 ' Thuc hién phép tinh: 'Q
) B - y2 X+ Yy ‘fa Thue hién phep tinh:
a : : 2 :
6x2y 3xy a)x+y: E +x};
2a-b  2a-b y=x 3x° =3y
b) —: . 3
a*+ab+b* a’-b’ b) xx—i X =tV kK
Gidi |
a)xz—yz_x+y_x2—y2_3xy

6;{2_); 3)Cy 6x2y xX+Yy

_=y)x+y).3xy x-—y
6x%y(x + ) 2




2a-b 2a-b _ 2a-b a' -b
a2+ab+b2.a3—b3 adxrab+b* 2a-0b
_ (2a-b)(a —b)(ﬂ2 + ab + bz) :

(a* +ab +b*)2a - b)

b)

a— b.

Vidu 6. Mot ca nd di xu6i dong trén mot khic song tii A dén B dai 20 km roi lai di
ngucc dong tii B vé A. Biét tdc dd dong nude 1a 3 km/h. Goi x (km/h) 14 td¢ d@d cua ca no.
Viét phan thiic bi€u thi theo x:

a) Thoi gian ca nd di xudi dong tii A dén B;
b) Thoi gian ca nd di nguge dong tii B vé A;

¢) Ti s6 cuia thdi gian ca nd di xudi dong tif A dén B va thdi gian ca n6 di nguge dong tii B
A
Ve A.

Gidi
a) Do toc do ca nd di xudi dong 1a x + 3 (km/h) nén phan thiic bi€u thi thoi gian ca nd di
xudi dong tit A dén B la: = (g10).
X +3
b) Do tdc d6 ca nd di nguoc dong 12 x — 3 (km/h) nén phén thiic bi€u thi thdi gian ca n6 di
ngudc dong tit B vé A la: x203 (g10).

¢) Ti sO ctia thdi gian ca nd di xudi dong tif A dén B va thoi gian ca nd di nguoc dong
tir B vée A la:
20 20 A xX—3 X—3

x+3 x-3 x+3 20 x+3
Vay phén thtc biéu thi ti s6 thoi gian ca nd di xudi dong tii A dén B va thoi gian ca nd

di nguide dong tit B vE A Ta: X >
x+3
BAI TAP 4
1. Thuc hién phép tinh:
3x+6 2x-4 x* =36 x+5
a) : ; b) - ;
4x -8 x+2 2x+10 6-—x
-y  Sy+5 x+ 2y
Q) —— d) ————-Q2x - )
y+1 y +y+1 dx~—4dxy + y°

\
(47)
! 4



. Thuc hién phép tinh:

20x ] 15x° 9x*—y°  3x+y
a) — | - : b) ; :
3. .3 2 2 2
C)X_I_y :J‘:2 xy+y2; d)g - (x — 3).
y—X x"=2xy+Yy X
. Tinh mot cach hop li:
p X4 (45 2+5)
*+5 (x=7 x+7)

19x + 8 ‘2000—3:4_ 19x + & | 2x — 25
x+1975 x+1945 x+1975 x+1945

b)
. Chiing minh gid tri ctia mdi biéu thiic sau khong phu thudc vao gid tri ciia bién:

a) A= : + : x—l;
x—1 x+1 x

X 2x — X2y —xy°
b)B:[ ', {]‘ y-x"
xy—y - xy—x° (x—=y)

. Mot xi nghiép theo ké hoach can phai san xuit 120 tin hang trong mot sO ngay
quy dinh. Do cai tién ki thuét nén xi nghiép da hoan thanh ké hoach sém hon thoi gian
quy dinh 1 ngay va lam thém dugc 5 tan hang. Goi x 14 s6 ngay xi nghiép can lam theo
du dinh. Viét phan thdc bi€u thi theo x:

a) SO tan hang xi nghiép 1am trong 1 ngay theo du dinh;
b) SO tan hang xi nghiép lam trong 1 ngay theo thuc t&;
¢) Ti sO cua sO tan hang xi nghiép lam trong 1 ngay theo thuc t€ va so tAn hang xi nghiép

lam trong 1 ngay theo du dinh.

. Mot xe 0 tO chd hang di tif dia diém A dén dia diém B hét x gid. Sau khi tra hang tai
dia diém B, xe quay ngugc trd lai dia diém A nhung thoi gian xe chay vé dén A chi 1a
x — 1 gi6. Biét quang dudng AB dai 160 km, viét phan thiic biéu thi theo x:

a) Toc do xe 6 tO khi chay tii A dén B;
b) Toc do xe 6 t6 khi chay tii B vé A;

¢) Ti sO cha toc dd xe 6 to khi chay tit A dén B va toc do xe 6 tO khi chay tli B vé A.



BAI TAP CUOI CHUONG I

. Thuc hién phép tinh:
X y x* &4 X X
) 2> 2 ; b) > - — :
Xy +y X° 4 Xy e 4 X+ 2 2 —x
C)a2+ab_ a+b d) 2x+1 2x-1) 4x
b—a 24%_2p% 2x—-1 2x+1) 10x-5
. Cho biéu thuc:

=

4o
S

x +1 3 _x+3 4x* — 4
Ix=2 2.1 2x+2 '

a) Viét dieu kién xdc dinh ctia biéu thic A.

b) Chiing minh gid tri ctia biéu thiic A khong phu thudc vao gid tri ctia bién.

. Cho biéu thic:

5x + 2 5¢—2 ) x*-100

B=|— ¥ i .
x*—=10x x~ +10x x“ +4

a) Viét diéu kién x4c dinh cta biéu thiic B.

b) Riit gon B va tinh gia tri clia biéu thidc B tai x = 0, 1.

¢) Tim s& nguyén x dé biéu thiic B nhin gid tri nguyén.

. Hai ngudi thg cung son mot biic tuong. Néu chi son mot minh thi ngudi thi nhat
lam xong lau hon ngudi thd hai 12 2 gid. Goi x la s6 gid ma nguoi thir nhat mot minh
son xong buc tudng. Viét phan thic biéu thi tong sd phan clia buc tudng son duge ma
ngudi thii nhat son trong 3 gid va ngudi thii hai son trong 4 gid theo x.

. S tién hing nim A (triéu d6 la My) ma ngudi My chi cho viéc mua dd dn, d6 uéng khi

ra khoi nha va dan s6 P (triéu ngudi) hdng nim ctia My tif nim 2000 dén nim 2006 lan

lugt duoc tinh boi cong thiic sau:

—~B2A2, 381 + 358 299,0 v10<t<6; P=271t+2827v61 0<t<6.
- 0,067 + 1

Trong d6, £ 1a sO nim tinh t nim 2000, 7 = 0 tuong dng v6i ndm 2000.

(Nguon: U.S. Bureau of Economic Analysis and U.S. Census Bureau)

A=

Viét phan thic biéu thi (theo #) s6 tién binh quan hing nim ma mdi ngudi M§ da chi
cho viéc mua do dn, do6 uong khi ra khoi nha.



NGHIEM

Chudeé1
QUAN Li TAl CHINH CA NHAN

l. NOI DUNG CHINH CUA CHU PE

1. Gi6i thiéu vé ké hoach va quan li tai chinh ¢4 nhan

Tai chinh dnh huéng mot phan quan trong dén cudc song cia moi ngudi. Xa hdi ngay cang
phat trién doi hoéi mdi ngudi cang can dude 1am quen, dude trang bi tif sém nhiing kién
thidc tai chinh, dic biét hi€u dudc ban chit, vai trd va gid tri cia dong tién, tif d6 c6 thai do
ding din vdi tai chinh va tién té, biét trin trong tién va chi tiéu mot cdch hop Ii.

Tai chinh cd nhdan 132 mot thuit ngit dugce st dung dé chi cdc van dé vé tai chinh cia mot
c4 nhan, trong d6 ¢6 cdch thic st dung va quan Ii tién, ké hoach chi tiéu, tich luy, dau tu
tien phlt hgp véi hoan canh song cua cd nhén.

Quan Ii tai chinh ca nhan 12 mot thut ngtt dugc st dung dé chi cdc van dé vé quan I tai
chinh ctia mét ¢4 nhan trén ¢ sG ban ké hoach tai chinh c4 nhan da dwoc lap ra. Quan li
tai chinh c4 nhén gitip moi ngudi tranh duge viéc chi tiéu thi€u kiém sodt, khong c6 k&
hoach khién ngudi d6 ludn & trong tinh trang bi thiéu hut tai chinh hay khong c6 tich Iuy.
Vi thé, quan 1i tai chinh ca nhan ludn 1a mdt trong nhiing van dé quan trong ma bat ci ai
cling can biét dé dinh hudng that tot cho tuong lai cia minh.

C6 hai van de chinh trong quan Ii tai chinh ¢4 nhéin, d6 12 quan li thu nhap va quan Ii
chi tiéu.

Qudn I thu nhdp cd nhdn chl yéu la duy tri 6n dinh nguon thu nhip ctia ca nhin va tim
cach ting thém nguodn thu nhap doé.

Qudin li chi tiéu cd nhdn chl yéu 12 quan 1i viéc chi tiéu cta ban than (hoiic clia gia dinh)

va quan If viéc vay ng (vi du: vay ng cic to chic tin dung, mua tra gép, ...).




2. Noi dung chinh cua quan li tai chinh ca nhan
a) Chi tiéu cua cd nhdn (hodc cua gia dinh)

Vidu 1 K& hoach chi tiéu hdng thang ctia gia dinh chi Hanh duoc cho béi Bdng 1.

Khoan chi tiéu Ti 18 (%)
Cho hoc tip ctia céc con, dich vu y t€ va chidm séc stic khoé 16
Cho cédc nhu cau thiét yéu 50
Cho mua sim c4 nhan 14
Cho tiét kiém 20
Bdng 1

Hiay cho biét gia dinh chi Hanh d3 quan If chi tiéu hing thang theo cdc khoan muc chi
phi nao.

Gidi

Nhin vao Bdng I ta thay gia dinh chi Hanh da quan Ii chi tiéu hing thdng theo cdc khodn

muc chi phi sau:

— Cho hoc tip cua cdc con, dich vu y t&€ va chidm s6c stc khoé. Vi du: tién hoc cho cic
con, tien kham chiia bénh va chim séc stic khoé, ...

— Cho céc nhu cau thiét yéu. Vi du: thué nha, dién nudc, &n udng, ..

— Cho mua sim cd nhan. Vi du: mua dung cu sinh hoat cd nhan va gia dinh.

— Cho tiét kiém. Khoan tién tiét kiém d6 c6 thé gtii tiét kiém & ngan hang hoidc dau tu
sinh 161.

Nhén xét: DE quan i chi tiéu ctia ¢4 nhin hoic ctia gia dinh trong mot khoang thoi gian
nhat dinh (hing tuin hay hing thdng), ta ¢6 thé Jam nhu sau:

e Cin clr vao diéu kién thuc té ciia ca nhan (hodc cla gia dinh), 1ap danh sach cac khoan
muc chi tieu;

» Cin cd vao tong thu nhip cta cd nhan (hoidc cta gia dinh), phan phdi tién chi tiéu cho
moi khoan muc do.

b) Vay no va thanh toan khoadan vay ng

Trong thuc t€ cudc song, vay nd ngan hang hodc mua san pham theo hinh thic tra gép
My L .i"? . ﬁ# .ﬂi"l" o - e -~ o~
ngay cang pho bién doi vdi chi tiéu ca nhan.

e



Vidu 2 ' Gia dinh bac Chiu quyét dinh vay ng ngan hang dé mua nha tra gép. Hop dong
tin dung giuva dai dién ngan hang (bén cho vay) va gia dinh bac Chau (bén vay) néu rd
nhiing diéu khodn sau:

e TOng s6 tién ngan hang cho vay mot 1an 13 900 triéu dong.

» Thai han cho vay 1a 48 thang tinh tif ngay gia dinh bac Chau nhin dudc khoan tién vay
trén. Lai sudt cho vay 1a 9,75%/ndm va khong thay doi trong sudt thoi han hgp dong
(48 thang) va tinh 14i theo du ng ban dau.

Theo do:
e Lii tra hing thang 14 0,8125% cua s6 tien vay 900 triéu dong;

. A 2 ~ b * ~ 1 2 A e A . A
» SO tién tra ng goc hing thang 1a g Cuaso tién vay 900 triéu dong.

Hoi gia dinh bac Chau mdi thiang phai trd cho ngin hang tong cong bao nhiéu tién?
Gidi
S6 tién ma gia dinh biac Chau phai tra 1di moi thang la:

900 000 000 . 0,8125% =7 312 500 (dong).

S6 tien ma gia dinh bac Chau phai trd ng géc moi thing 1a:

| A
900 000 000 - 28 = 18 750 000 (d0ng).

Viy tong s tién ma gia dinh bac Chiu moéi thdng phéi trd cho ngan hang 1a:
7 312 500 + 18 750 000 = 26 062 500 (dong).
Nhén xét: Trude khi vay ng, ta phai can nhic ki ludng kha niing thanh todn khodn vay ng

dé, béi 18 viée thanh todn khodn vay ng c6 thé dan dén khong quan If dudc chi tiéu cla
cd nhan (hodc cua gia dinh) va gy thiéu hut tai chinh.

3. Y nghia cua quan li tai chinh ca nhin

Quan Ii tai chinh ¢4 nhin hdp If va hiéu qua s€ gidp cho moi ¢4 nhén:

* Quan Ii dugc tién hing ngay; tao dung dugc kha niing quan 1i tién ¢4 nhan trong mot tinh
huong thuc t&, bao gdm ca cdc tinh hudng chua bao gid trai nghiém;

e Thiét 1ap dugc cdch thic st dung tién, k& hoach chi tiéu va tiét kiém tién phi hop vdéi
hoan canh song ctia ¢4 nhan & hién tai va trong tuong lai;

* Pua ra va thuc hién dudc nhiing quyét dinh vé quan 1i tai chinh c4 nhan bing cach st
dung cac cong cu tai chinh.
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Il. GOl Y TO CHUC CAC HOAT DONG

Tién trinh t6 chic c4c hoat ddng bao gdm: phan chuin bi; phan thuc hién; phan tong két.

1. Phan chuan bi

. LI ] - B oA L
&;ﬂ ' 8 Gido vién thuc hién nhiém vu sau:

a) Gia st mot gia dinh ¢6 5 triéu dong dé chi tiéu trong vong mot tuan. Yéu cau moi

hoc sinh 14p k& hoach chi tiéu cho gia dinh d6 theo miu nhu & Bdng 2.
Khoan chi tiéu ?;';E 2;;*
Cho hoc tip ctia cdc con, dich vu y t€ va chim sdc stic khoé ? ?
Cho céc nhu cau thiét yéu ? ?
Cho mua sim c4 nhén ? 7
Cho tiét kiém ? ?

Bang 2
b) Yéu cau mdi hoc sinh tim hi€u, nghién ctiu mot s hinh thiic vay ng ngan hang (hoic
mua san pham theo hinh thic trd gép) ctia mot s6 ngan hang (hoic doanh nghiép) cu thé
qua trang web ctia nhiing to chic do.

2. Phan thuc hién

Chia 16p thanh cdc nhém, moi nhém ¢6 tii 3 dén 5 hoc sinh. Sau dé, thuc hién cédc hoat

dong sau day.

@ Tlng nhém trao doi, thdo luin dé xac dinh rd: M6i khodn muc chi tiéu cla gia

dinh & Hoat dong 1 nén chiém ti 1€ bao nhiéu phan trim 1a hop 1i?

a) Cin cti vao bang thong ké ciia moi thanh vién trong nhém va nhiing y kién thong nhat
sau khi thdo luin, moi nhém chon 14y mot bang thong ké hop 1i nhat.

b) Cén cti vao bang thong ké da duge chon, moi nhom hoc sinh tién hanh 14p bang thong
ké cédc khodn chi tiéu cia gia dinh trén trong vong mot tuan theo miu nhu & Bdng 3.

Klioan chi tiéu f’gﬁﬂi‘; Ti 1é (%) trfl%fg(i)ﬁ':lfi?jnl;f;
Cho hoc tap cua cac con, dich . " ”
vu y t€ va chim sdc stic khoé | | '
Cho cdc nhu cau thiét yéu ¥, ? /i
Cho mua sim c4 nhin ? ? ?
Cho tiét kiém ? ? 2
Bang 3

= -
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Mb6i nhém hoc sinh tién hanh 14p k€ hoach gia dinh vé vay ng ngin hang. Cu thé
nhu sau:
— Xéc dinh s6 tién vay ng va thdi gian vay;
— Xdc dinh ngan hang can vay.
Sau d6, bdo cdo két qua k& hoach gia dinh vé vay ng ngan hang ctia nhém theo mau sau:
. Tén ngdn hang:
2. Tong s6 tien ngdn hang cho vay mot lan.:
3. Thoi han cho vay (tinh tit ngay nhédn duoc khodn tiéen vay trén):
4. Ldi sudt cho vay (khéng thay doi trong sudt thoi han hop dong):
5. 86 tien phdi trd ldi moi thang:
6. SO tien phdi trd ng goc moi thdng:

7. Tong s6 tien moi thdng phdi trd cho ngdn hang:

3. Phan tong két

@ Lam viéc chung ca 16p dé thuc hién cic nhiém vu sau:

— Cdc nhém bdo cdo két qua cua nhém. Tu do, ca 16p g6p ¥y cho phuong 4n cia moi nhom.

— Tong két va rat kinh nghiém.

lll. DPANH GIA

Hinh thic danh gia: danh gia trong day hoc du an.

1. Panh gia hoat dong ca nhan

— MO0i ¢4 nhéan tu d4nh gid vao phiéu ¢4 nhan.

— Nhém ddnh gia tiing thanh vién trong nhém vao phiéu danh gid c4 nhan.
2. Panh gia hoat dong va san pham ctia nhém

— Nhém tu ddnh gid va cho diém vao phiéu danh gid hoat dong ctia nhém.

— Gido vién va cdc nhém ddnh gid, r0i cho diém phan trinh by cla tiing nhém vao phiéu
danh g1a hoat dong nhom.

.....



HAM SO VA DO THI

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhitng néi dung sau: ham sé; mat phang toa do;
do thi cia ham so; ham so bac nhat; do thi ctia ham sé bac nhat.

S1. HAM sO

Thanh long 1a mot loai ciy chiu han, khong kén dat, rat thich hop véi diéu kién khi hau va
thd nhudng cta tinh Binh Thuin. Gid bdn 1 kg thanh long loai I 1a 32 000 dong. V6i moi
lugng thanh long loai I dudc ban ra, ngudi ban sé thu dugc mot s6 tién tuong Ung.

(Nguon. https://shutterstock.com)
e
Moi lién quan giita hai dai luong sé kilobgam thanh long '

diroc ban ra va so tién nguoi bdn thu duoc thé hién khdi niém
ndo trong toan hoc?

l. DINH NGHIA

@ Chu vi y (cm) cua hinh vudng c¢6 d6 dai canh x (cm) dudc tinh theo cong thiic
y =4x. V6i moi gid tri cta x, xdc dinh dudce bao nhiéu gi4 tri tuong dng cta y?

Trong tinh hudng ¢ phan m& dau, hay cho biét:

a) SO tién ngudi ban thu duge khi lan luot ban 2 kg thanh long; 3 kg thanh long.

b) Goi y (dong) 14 s6 tién ngudi ban thu dude khi ban x (kg) thanh long. V6i moi gid tri
cua x, ta xac dinh dudc bao nhiéu gia tri tuong ting cua y?

-'r"::;-:. _E::-"‘vi
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Ta c6 dinh nghia:

Q Néu dai lugng y phu thudc vao dai luong x (x thay déi) sao cho véi méi gia tri clia x
ta luon xac dinh duoc chi mét gia tri tuong Ung cla y thi y duoc goi la ham soé cla
x Va x goi la bién sé.

Vi du 1/ Viét cong thic tinh thé tich V (cm®) ctia hinh 14p phuong c6 d6 dai canh 1 x (cm).
Hoi V ¢6 phai 1a ham s6 ctia x hay khong? Vi sao?

Gidi

o 3 Vi o -
Tacé: V=x (cm). 1 Cho hai vi dy vé ham s6.
Nhén thady moi gié tri cta x chi x4c dinh ding mot gid tri
cua V. Vay V1a ham s6 cua x.

Vidu 2 Dé xem du bdo nhiét do 7 (°C) tai mot so thoi
diém ¢ (h) trong ciing mot ngay, ching ta c6 thé truy v SR 30°
cap trang https://accuweather.com. Hinh [ 1a nhiét d0 T
du b4do 6 Thanh phd HO Chi Minh tai mot s6 thoi diém
trong ngay 15/3/2022. Khi biéu dién céc dii liéu Ién T 320
bang, ta c6 bang gia tri sau:

t (h) 10 11 12 13 14

2 g 33°

T (°C) 30 32 33 34 34

a) Nhiét do T c6 phéi 12 ham s6 cha thoi diém 7 hay 13 g 34°
khong? Vi sao?

b) Thoi diém ¢ ¢6 phai 134 ham s6 cua nhiét dd T hay . a
khong? Vi sao? 34

Gidi

(Nguon: https://accuweather.com)
a) Nhiét @0 7 12 ham s6 cta thoi diém ¢ vi moi gid tri Hinh 1
cua ¢ chi xac dinh ding mot gid tri cua 7.
b) Thai diém ¢ khong phai 1a ham s6 ctia nhiét do 7. Li do: Nhiét d6 T = 34 (°C) tuong tng
véi hai thoi diém khac nhau la =13 (h) vaz = 14 (h).

Vidu 3 ' Dai lugng y ¢6 phai 1a ham s cta dai lugng x hay khong néu bang gia tri tuong
ting cua chung dugc cho boi bang sau?

N
il 5
|I -
¢
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y 6 6 6 6 6
Gidi
Pai lugng y 12 him s6 cta dai lugng x vi mdi gid tri cla x chi x4c dinh ding mot gia tri
cua y.
Chiu y

e Khi x thay doi ma y ludn nhan mot gid tri thi y dugc goi 1a ham hang.
* Ham s0 c6 thé cho bing cong thic, bing bang.

e Khi y 1a ham s6 clia x, ta ¢6 thé viét y = fix), y = g(x), ...

Il. GIA TRI CUA HAM SO

Mot xe 0 t6 chay véi toc do 60 km/h trong thdi gian ¢ (h).

a) Viét ham s6 biéu thi quing dudng S(7) (km) ma 6 td di dugc trong thoi gian £ (h).
b) Tinh quang dudng S(7) (km) ma 0 to di dugc trong thoi gian 1 =2 (h); 1 =3 (h).

Q Cho ham s0 y = f(x) xac dinh tai x = a. Gia tri tuong Ung ctia ham so flx) khix=a
duaoc goi la gid tri cia ham s6 y = f(x) tai x = g, ki hiéu la f(a).

Vidu 4/ Cho ham s0 fix) = x + 5. Tinh fi— 2); R0). ?ﬁ S P m—
Gidi Ax)=—5x+ 3.
% 3 i
Taco: (—2)=(—2)+5=3;A0)=0+5=35. Tinh f(0); A= 1); f [5]

Vi du 5 Nha bac hoc Galileo Galilei (1564 — 1642) 1a ngudi dau tién phéat hién ra quan hé
gitta quing duong chuyén dong y (m) va thdi gian chuyén dong x (gidy) ctia mot vat roi tu do
dugc biéu dién gin ding bdi ham s6 y = 5x°. Tinh quing duong (gan ddng) ma vit dé
chuyén ddng dugc sau 2 gidy.

Gidi

Xét ham s6 y = flx) = 5x°.

Quing dudng (gan ding) ma vat d6 chuyén dong dudc sau 2 gidy 1a:
fi2)=5.2%=20 (m).



BAI TAP

1. Dai luong y c6 phai 1a ham s cia dai lugng x hay khong néu bang gid tri tuong ting clia
chiing duge cho bdi moi trudng hop sau:

a) X | 2 3 4 5 6
y -2 -2 -2 -2 -2 -2
b) X ] 2 3 4 | S
y -2 -3 —4 -5 -6 — 7

2. a) Cho ham s6 y = 2x + 10. Tim gi4 tri clia y twong ing v6i moi gia tri sau clia x:
]

x=—35x=0; x =—.

b) Cho ham s6 f(x) = — 2x* + 1. Tinh £ (- 1); A0); f (1); f(;)
3. Cho mdt thanh kim loai ddong chat c6 khoi lugng riéng 12 7,8 g/cm’.

a) Viét cong thic tinh khoi lugng m (g) theo thé tich V (cm?). Hoéi m ¢6 phai 1a him

sO ciia V hay khong? Vi sao?

b) Tinh khéi luong ciia thanh kim loai dé khi biét thé tich cia thanh kim loai do 13

V=1000cm’.

4. Dua sap la moét trong nhiing dac san

la, quy hi€ém va ¢ gid tri dinh dudng
cao, thudng dudc trong 6 Bén Tre hoidc
Tra Vinh. Gid ban moi qua diia sdp 12
200 000 dong.
a) Viét cong thiic biéu thi s6 tién
y (dong) ma ngudi mua phai trd khi
mua x qua dua sap. Hoi y c6 phai la
ham s0 ctia x hay khong? Vi sao?

b) Hay tinh s0 tién ma ngudi mua phai
tra khi mua 10 qua dtia sép.

(Nguon: https://shutterstock.com)
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5. Bdc Ninh gui tiét kiém 10 triéu dong & ngan hang véi ki han 12 thdng va khong it tien
trude ki han. Lai suat ngan hang quy dinh cho ki han 12 thang la 7%/nim.

a) Viét cong thiic biéu thi s tién 1ai y (dong) theo 14i suit 7%/ndm ma bac Ninh nhén
duoe khi hét ki han 12 thang. Héi y co phai la ham so cta r hay khong? Vi sao?

b) Tinh s6 tién 1ai ma bac Ninh nhan dugc khi hét ki han 12 thang, biét r = 5.,6.

. |cO THE EM CHUA BIET

D6i nét vé lich st ra doi khai niém ham sé
Khai niém so khai vé ham so da cé tu khoang 2 000 nam trudc
Céng nguyén khi nhiing nha toan hoc Babylon va Hy Lap c6
dai da su dung réng rai cac bang binh phuong, bang can béc
hai, bang lugng giac, ... dé giai quyét cac van dé toan hoc va
thuc tién. Nhung thai ki nay khai niém ham soé chi xuat hién nhu
mot “céng cu ngdm” dé nghién clu su phu thudc 1&n nhau gida
hai dai lugng. Mai dén thé ki XVII khai niém nay mdi dugc hinh
thanh ro rang va c6 hé théng trong toan hoc nhd cac cong trinh
clia Descartes (René Descartes, 1596 — 1650, ngudi Phap) va
Fermat (Pierre de Fermat, 1607 — 1665, ngudGi Phap). Bac biét,
Descartes da néu Ién ro rang khai niém vé su phu thuéc lan nhau
gitia hai dai lugng bién thién. Tuy nhién, cac thuat ngi “ham so6”,
“ohu thudc”, “bién thién” van chua xuat hién. TU “ham so” (tiéng
Latin la functié, tiéng Anh |a function) xuat hién 1an dau tién vao
thang 8/1673 trong cac ban thao cla Leibniz (Gottfried Wilhelm
Leibniz, 1646 — 1716, ngudi Duic). Khai niém ham s6 dudc hoan thién dan qua cac cong trinh
cia nhiéu nha toan hoc khac nhu: D’Alembert (Jean le Rond d’Alembert, 1717 — 1783, ngudi
Phap), Lagrange (Joseph Louis Lagrange, 1736 — 1813, ngudi Phap), ... Pac biét, dén nam
1755, nha toan hoc Euler (Leonhard Euler, 1707 — 1783, ngudi Thuy S1) da dua ra dinh nghia:

Leonhard Euler
(Nguon: https://commons.
wikimedia.org)

“Khi mét dai lugng phu thudc vao céc dai luong khac sao cho su thay doi clia cac dai lugng
thi hai kéo theo su thay doi cha dai luong thi nhéat dudc goi la ham sé clia cac dai lugng
thu hai”.

Vé ki hiéu ham s6, Bernoulli (Johann Bernoulli, 1667 — 1748, ngusi Thuy Si) da dung ki hiéu

¢x, G do ¢ la chii Hy Lap. Euler trong c6ng trinh cong bd vao nam 1740 la ngudi dau tién viét

f(x) dé ki hiéu ham s6 fcla bién s6 x, & d6 ki hiéu fbat dau chi cai dau tién trong tu functié
cla tiéng Latin, c6 nghia la phu thudc.

(Nguon: David M. Burton, The history of mathematics:

An introduction, Seventh edition, McGraw Hill)

f. 59 !



§2. MAT PHANG TOA PO. PO THI CUA HAM sO

O 16p 6, ta da biét ring mdi diém trén
ban do dia li dudc xdac dinh bdi mot
cip sO (toa do6 dia 1) 1a kinh do va
vi d0. Ching han, toa d6 dia li cula
ho Hoan Kiém & Tha d6 Ha Noi la:
(21°01'B; 105°51°D)).

P

Trong todn hoc, cdp s6
dé xdc dinh vi tri cuia
mot diém trén mdt phdng
duoc goi la gi?

. MI;\T PHANG TOA DO

f Im;:r Rita — Ho Hoan Kiém
(Nguon: https://shutterstock.com)

Hinh 2 132 mot dang phép chiéu ban do c6 cdc dlrdng kinh tuyén va vi tuyén déu 12
cac dlrdng thing, trong d6 kinh tuyén gbc va vi tuyén gdc dudge minh hoa bing hai dudng

thang mau d6. Ching dugc biu dién béi hai truc Ox, Oy trén mit phang & Hinh 3. Néu

nhan xét veé hai truc Ox, Oy.
Kinh tuyén géc
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Ta c6 dinh nghia:

cia moi truc. Khi do ta cé hé truc toa do Oxy.

Q Trén mat phang, ta vé hai truc sé Ox, Oy vudng géc véi nhau va cdt nhau tai géc O

Truc Ox, Oy goi la cac truc toa dé. Ox goi la truc hoanh, Oy goi la truc tung. O goi la

goc toa do.

Mat phang c6 hé truc toa do Oxy goi la mdt phdng toa dé Oxy.

Hai truc toa do chia mit phing thanh bon géc: géc
phan tu thd I, goc phan tu thd I, géc phan tu thi I11,
gdc phan tu thid IV theo thi tu ngudce chiéu quay cla
kim dong ho (Hinh 4).

Chii y: Cac don vi1 dd da1 trén hai truc toa do dudc chon
bang nhau (néu khong c6 luu y gi thém).

Vidy I ' Man hinh ra da cta dai kiém so4t khong Iuu
g0l nén hinh anh mdt mat phﬁng toa dO (Hinh 5). Ba
chim sdng trén man hinh ra da ndm & géc phan tu nio
clia miit phang toa do?

Giai
C4 ba chAm sdng trén man hinh ra da cta dai kiém soét

khong Ivu déu nim & géc phan tu thi II cia mit phang
toa do.

b) Hinh chiéu ctia diém M trén truc tung Oy 1a diém nao
trén truc s6 Oy?

Nhdn xét: Cip s6 (4 ; 3) goi 1a toa @ cua diém M trong
mit phing toa dd Oxy.

Goc tog do

(1I)

yA
<«— Truc tung

2+ |
(I)
1 + Truc hoanh

N Y

[t
Ul 1 g =

(1V)

Hinh 4

Hinh 5. Man hinh ra da

Il. TOA DO CUA MOT DIEM TRONG MAT PHANG TOA PO
Cho diém M trong miit phing toa do Oxy (Hink 6).

a) Hinh chiéu ctia diém M trén truc hoanh Ox la diém

nao trén truc sO6 Ox?

_v 1

4 L

. M4 ; 3)

3% B

| |

!
I i ,- % i

1% 1 2 3 4 =X

1+

Hinh 6



Ta c6 dinh nghia:

VA
- /Tung do
Q Cho diém M trong mat phang toa dé Oxy. ; M(a - b)
4 a9 . = = f S Eiseanl ®
Gia su hinh chiéu cua diém M |én truc hoanh Ox g \H”ﬁ”h b
la diém a trén truc sé Ox, hinh chiéu clia diém |
M 1én truc tung Oy la diém b trén truc s6 Oy
(Hinh 7). # _
Cap s6 (a ; b) goi la toa d6 cua diém M, a la O a X
hoanh dé va b la tung dé ctia diém M.
Piém M c6 toa d6 (a ; b) dugc ki hiéu la M(a; b). Hinh 7
Chii ¥: Trong miit phing toa d6 Oxy, mdi diém M xic
dinh mot cdp s6 (a ; b). Nguoc lai, moi cdp sO (a ; b) xéc
dinh mot diém M. vh ]
. ’% - S i
Vidu 2 Cho mit phing toa dd Oxy nhu Hinh 8. Xdc s ) |
dinh toa do cac diém D, E, F, G, O. ¥ s |
I ' T
Giai _E; —r— | -
et B 7 7
Toa d6 cic diém D, E, F, G, O 1an lugt 1a: D(1 ; — 2); i i o (L A
E(-2;1); F(O;-3); G(=3;0); 00 ; 0). L 1 | Ll e
Nhdn xét L1 | laldael
* Diém nam trén truc hoanh c6 tung d6 bang 0. =
Hinh §

* PDi€ém nam trén truc tung co hoanh dd bang 0.
A

VW ,,
Vidu 3 ' Trong mit phang toa d0 Oxy, hdy néu céich f‘ Trong mat phang toa do

xac dinh diem A3 ; — 2). OX} Eﬁy néu cach xac dinh
cac diem
Guar Al=1:2B(2 72y, C(230);

Qua diém 3 trén truc Ox, ta ké dudng thang vudng goc D :—2): E[l = E]
véi1 truc Ox. 2 4
Qua diém — 2 trén truc Oy, ta ké dudng thing vudng géc véi truc Oy.

Hai duding thang trén cit nhau tai diém A3 ; - 2).

. DO THI CUA HAM SO

GAJED Nhiét d6 du bdo thap nhét y (°C) & thanh phé Da Lat 1a mét ham s& theo thdi diém
x (h) trong ngay 14/4/2022. Ham sd nay dudc biéu thi dudi dang Bdng 1.

(62)




x (h) 9 12 | 15 | 18 | 21
yeo | 16 | 16 | 15 | 14 | 13

(Nguon: https://weather.com)

Bdng 1
Trong mit phang toa dd Oxy, biéu dién P
- . A ” ~ ~ - et ~ ‘ B
cac diém co toa do la cac cap so (x ; y) {g e T C
tuong tng & Bdng 1. 114 SRR (U N S~ S

Nhén xét: Tap hop nidm di€m A9 : 16); 0 T B
B(12 ;16); C(15;15); D(18 ; 14); E(21 ; 13)
nhu & Hinh 9 goi 1a do thi ciia ham s6 cho
bdi Bdng 1.

CAKED Xét ham 6 y = 2x. . . .

oAt : ’ o () . X
a) Tinh céc gid tri y , y,, y, tuong tng vdi o 12 15 18 2]
, e 3 Hinh 9
cacgnatnx.==1. x.=1, %, =—.
1 ) 375

b) Biéu dién trong miit phiang toa dd Oxy
cac diém
M. (x5 y,), M,(x,5y,), M (x,; y,).

Nhén xér: V6i moi gid tri ciia bién s x,
ta c6 thé x4c dinh dudc mot diém M(x ; y)
véi y = 2x trong miit phing toa dd Oxy.

Khi bién s6 x thay doi, diém M(x ; y) s& thay ] |
doi theo trong mit phing toa dd Oxy va tao Hinh 10
nén do thi ciia ham sé y = 2x (Hinh 10).

'-

Q Dé thi cia ham s6 y = f(x) la tap hop tat ca cic diém biéu dién cac cap gia tri
tuong Ung (x ; f(x)) trén mat phang toa do.

Vidu 4 Trong miit phing toa dd Oxy, cho dd thi cia hAm s6 y = x + 2 (Hinh 11).

a) Quan sat do thi cia hAm s6 va cho biét trong ba diém: A(0 ; 2), B(— 2 ; 0), C(2 ; 3),
diém nao thudc do thi cia ham s6, diém nao khong thudc do thi ciia ham s6.

-



b) Piém D(2 022 ; 2 023) ¢6 thudc do thi
cua ham s6 hay khong? Vi sao?

Gidi

a) Quan sat do thi cta ham s0 y = x + 2
(Hinh 11), ta thdy hai diém A0 ; 2),
B(- 2 ; 0) thudc do thi ctia ham s0,

diém C(2 ; 3) khong thudc do thi cta
ham so.

b) D6i v6i ham s6 y = x + 2, gid tri ctia y Hinh 11

tuong Ung véi gia tr1 x = 2 022 la ‘ = .
&8 8 ' ﬁ SO Iugng san pham ban dudgc y (nghin san

y=2022+2=2024 #2023 phim) 1a mot ham s6 theo thdi gian x (thang).
Ham s6 nay dudc biéu thi dudi dang Bdng 2.
Vi viy, dieém D(2 022 ; 2 023) khong S80I Ui b UL DL BN S M

thuoc do thi ctia ham sd. x (thang) I 2131415

y (nghin
san pham)

1 |3 156 |7

Bang 2
Trong mit phing toa dd Oxy, hai diém
A2 : 3), B(5 ; 6) ¢6 thudc do6 thi ctia ham so
do hay khong? Vi sao?

BAI TAP

1. Trong cdc phat biéu sau, phét biéu nao ding, phat biéu nao sai?
a) Dieém thudc truc hoanh ¢6 tung do bing 0.
b) Biém thudc truc hoanh c¢6 hoanh d6 bing 0.
¢) Piém thudc truc tung ¢6 tung do bing O.
d) Biém thudc truc tung c6 hoanh dd bing 0.

2. Diém M(a ; b) thudc goéc phan tu nao trong moi trudng hop sau?
a)a>0,b>0. b)a>0,b<0.
c)a<0,b>0. d)a<0,b<0.

3. Xdc dinh toa d6 diém A trong mdi trudng hop sau:
a) Hoanh do bing — 3 va tung d6 bing 5;

b) Hoanh do bﬁng — 2 va nim trén truc hoanh:

¢) Tung d6 biang — 4 va ndm trén truc tung.



4. Trong mit phang toa dd Oxy, néu cich o y A
xdc dinh diém A(- 3 ; - 5). |

5. Cho tam giac ABC nhu Hinh 12.
a) X4c dinh toa do cac diéem A, B, C.
b) Tam giac ABC c¢6 phai la tam giac

vuodng hay khong?
¢) Xdc dinh toa d6 diém D dé td gidc
ABCD la hinh chu nhat. iy 1
6. Nhap cum tif “chg Bén Thanh” trén trang = 2
hittps://google.convmaps, sau d6 nhdy N\ ol

Chg Bén Thanh

Naoi mua do luu niém

B St re e eduseeren

chudt phai vao dia diém d6 trén ban @6 | 5@
ta dugc thong tin vé kinh do, vi do nhu
Hinh 13. Hay viét toa do dia i clia chg o Ninh
Bén Thanh thudc Thanh phd H6 Chi Minh.

?

L%L'B:\ E]lfl‘j!'lg ditu déy

10.77211,106.69827

Puong di téi day

bay la gi?
. . . e . ~ ~ wo® .
7. Nhiét do du bao tai mot sO thoi diém Tir kigm I&n cn \
trong ngay 25/5/2022 ¢ Thanh pho In
Ho6 Chi Minh dude cho bdi Hinh 14. o Thém dia diém bj thié
. A ~ ? i . AP “a H\jﬂq A . A ’
a) Viét ham s6 dang bang bi€u thi nhiét Hia Them deanh nghicp ctiaban |
. ) e : 0 c40 sy ¢8 dif lié
dd du bdo y (°C) tai thoi diém x (h) & S
. P Do khoz ich
Thanh phd Hd Chi Minh. 8 e —

A X A . .« X inh 13
b) Trong mit phiing toa dd Oxy, bi€u dién Hinh 1

cac diém co toa dd 1a cdc cdp sO (x ; y)

tuong ting G bang da viét & ciu a.

¢) Trong mit phing toa dd Oxy, diém M(15 ; 24) c6 thudc dd thi ctia ham s6 cho bdi
bang trén hay khong? Vi sao?

13:00 14-00 15-00 16:00
33° ! 28°

AL JE .

(Nguén: https://weather.com)
Hinh 14



Ung dung cta toa do diém trén miit phing

1. Ung dung trong hang khéng !
Man hinh ra da trong Hinh 15 ggi nén hinh anh mét mat
phang toa do, trong dé diém Ola géc toa do va Ox, Oy 14 hai
truc toa do. May bay xuat hién trén man hinh ra da béi mot
chdm sang, ki hiéu l1a M. C&n cu vao toa do clia diém M
trong mat phang toa dd Oxy, tram kiém soat khong luu clia
san bay c6 thé xac dinh dugc vi tri cla may bay. Cling nhu
vay, dua trén su thay déi clia toa dé diém M, tram kiém
soat d6 co thé xac dinh dugc duding bay clia may bay.

2. GPS Hinh 15

Pé theo dbi va du doan dudng di clia mét con bao, ngay nay cac nha khoa hoc sl dung
hé théng Binh vi Toan cau (GPS). Trong hé théng GPS, kinh do g6c va vi dé goc xac dinh
mot hé truc toa dd trén mat phén_gj (ban d6 du bao), kinh do va vi dé clia mot dia diém trén
Trai Pat la toa do cla diém do trén ban dé du bao. Ché‘ﬁg‘ han, Hinh 16 mé ta du bao dudng
di cGia con bao so6 9 Rai sau 16 giG ngay 19/12/2021 & Viét Nam.

E 1008 . 105E 1906 : 1156 .1 . . 125

BAO KHAN CAP (BAO SO 9)-2122
Tin phat lac: 17 gig 00 phm:,. 19/12/2021
Ngay-gio Vi do Kinh d6 Cap gi6 Vmax Pmin | 258
19/12-16h 14.5°N 110.7°E cap: 13 148 km/h 955 mb
20/12-04h 16.3°N 110:4%E cdp: 12 130 km/h $65 mb
20/12-16h 18.3°N 111.7°E cdip: 11 111 km/h 975 mb
21/12-16h 20.1°M 115°€ cdp: 06 46 km/h 1000 mb

® Vimg c6 thé ¢6 gié mash km hon cip 6

& Viing bio, ATND, viing thip e6 the di qua
SO0 Vi tim bio, ATND, viing thip i qua

§ OO Vit bao, ATND, vissg thip hin tai, diy bio

(Nguon: Trung tam Dy bdo khi tuong thuy véin quoc gia)
Hinh 16



s3. HAM SO BAC NHAT y =ax + b (a = 0)

Mot doanh nghiép xuat khiu gao thu mua
thoc véi gid 7 triéu dong/tan. Do théc thu
mua dudc cé chat lugng cao nén doanh
nghiép da thudng thém cho nha san xuit
6 triéu dong. Goi y (triéu dong) 12 tong s
tién ma doanh nghiép da tra cho nha san
xuat dé mua x tin théc. Viét cong thiic
tinh y theo x.

Cdnh dong liia dang thu hoach Ham sé cho bﬁng cong thiic
(Nguon: https://shutterstock.con) tinh y theo x O trén ggi nén
khdi niém nao trong todn hoc?

l. HAM SO BAC NHAT

@ Trong bai todn & phan mé dau, cong thic tinh y theo x ¢6 phai 1a da thiic bic nhat
cua bién x hay khong? @

Do y="Tx+ 6 nén y la mot da thitc bdc nhdt cua bién x.
Ham 56y = Tx + 6 la ham s6 bdc nhat.

Q Ham sé bdc nhdt la ham so dugc cho bdi cong thuc y = ax + b, trong do a, b la cac
sO cho trudc va a khac 0.

Chii y: Khi b =0, ta ¢6 ham s0 y = ax.

Vidu 1 Trong cdc ham sO sau, ham s6 nao 1a  § .,
ham s6 bac nhit? Dai véi nhiing ham s6 bac nhat  # 1 Trong cic ham so sau, ham sd

d6, x4c dinh hé s6 a clia x, hé s6 tu do b. ndo la ham s6 bac nhat? D6i véi
e ' S nhiing ham s6 bac nhat do, xac
a)y=2x-3. b) y=x+4. dinh hé s6 a cua x, hé so tu do b.
c)y=0x—1. d) y=4x. Q) y=—3x+6. b)y=—x+4.
o 3
Giai , ; )y=—+2. dy=2.
a) Him s6 y = 2x — 3 12 ham s0 bAc nhat va c6 x

a=2,b=-=3




b) Him s0 y = x + 4 12 him s0 bic nhiat vacéa=1, b =4.
¢) Ham s6 y = Ox — 1 khong phai 1a ham s6 bac nhat.
d) Ham s6 y = 4x 12 him s6 bac nhat vic6a=4, b =0.

Vidu 2 Choham so y=3x+9. Tim gid tri cha y e
trong rng véi moi gia tri sau cua x: i 2 Cho ham 8 y = — 2x + 4. Tim
re—Aa=Gy=1 gid tri clia y tiong ting véi moi gid

tisaucunax:x=0;x=2:x=4.

Gidi
Thay 1an lugt x =— 3; x = 0; x = 1 vao cong thic y = 3x + 9 ta tinh dugc gid tri cha y trong
rng trong bang sau:

IIl. UNG DUNG

Vidu 3 Gidbén 1 kg vai thiéu loai I 12 35 000 dong.

a) Viét cong thic biéu thi so tién y (dong) thu dudc
khi bdn x kg vai thiéu loai I. Hoi y ¢6 phai 1a
ham s6 bic nhit ctia x hay khong?

b) Tinh s6 tién thu dugc khi ban 15 kg vai thiéu
loai I.

¢) Can bén bao nhiéu kilogam vai thicu loai I dé
thu dudc so tien 1 400 000 dong?

Giai

Vi thiéu
a) Cong thic biéu thi so tién y (dong) thu dugc khi (Nguon: https://shutterstock.com)
ban x kg vai thieu loai I 1a: y = 35 000x. Vay y 1a
ham sO bic nhat clia x.

b) So tién thu dugc khi ban 15 kg vai thiéu loai I 13: 35 000 . 15 = 525 000 (dong).
¢) SO kildgam véi thiéu loai I can ban dé€ thu dugc s6 tién 1 400 000 dong 1a:
1 400 000 : 35 000 = 40 (kg).

Vidu 4 DE doi tit @6 Fahrenheit (dd F) sang d6 Celsius (dd C), ngudi ta dung cong thiic
sau:

5
C =—(F -32).
9( )




a) C c¢6 phai 12 ham s bac nhit ctia F hay khong? Vi sao?
b) F ¢6 phai 1a ham s6 bic nhat ctia C hay khong? Vi sao?

¢) Hay tinh nhiét do theo dd F khi biét nhiét @6 theo do C 1a
100 °C.

Gidi

a) Ta co: C-—(F 32), tﬁc]aC—gF—%
Vay C 1a ham s6 bic nhat ctia F v6i hé so cta F'1a %, hé
sO tu do 1a --16—0
’ 9
b) Vi C=5(F—32) nén F=EC + 32.

a8

5

100

a

- o
= =
> 5 B

B
= =
g o

=]

Fa
(=3

T

8

O

A
=

Nhiét ké
(Nguon:https://shutterstock.com)

Vay F 12 ham s0 bic nhat ctia C véi hé s6 cua C la %—, hé s6 tu do 1a 32,

9

¢) Khi C=100(°C) thi F = . 100 + 32 =212 (°F). Vay nhiét do theo d F'la 212 °F.

Vidu5 O dudi mit bién, khi dd siu ting

thém 1 m thi 4p sudt nudc tdng thém xap xi
10 300 N/m? (Nguén: Theo Bai tdp Vat Ii 8,
NXB Gido duc Viét Nam, nam 2011).

a) Viét cong thiic biéu thi dp suit nude p (N/m?)
theo dd sdu x (m). Hoi p ¢6 phai 1a ham so
bic nhit ctia x hay khong?

b) M6t ngudi the lin ¢ d6 sau 40 m dudi muc
nude bién. Tinh 4p sult nudce tai vi tri clia ngudi
thg lan do.

¢) Mot ngudi thg lin chiu duge dp suat to1 da 1a
505 000 N/m?. Hbi ngudi thg 1in d6 chi ¢ thé
lan t6i dO sdu t6i da 1a bao nhiéu mét dé dam bao

Tho ldn
(Nguon: hitps://shutterstock.com)

| 73 Néu hién tai nu6c Anh la mua
dong thi London ¢ mui gid + 0,
Ha No6i 6 mii gid + 7. Gia st vao

an toan? thoi diém mba dong clia nudc
Giai Anh, g16 London la x (gi16), gi0
a) Cong thiic biéu thi dp suat nudc p (N/m?) theo Ha Noi la y (g10). Viet cong thuc

a0 siu x (m) 1a: p = 10 300x. Vay p laham sg  Dicu thi v theo x. Hot y ¢6 phai fa

bac nhat cua x.

ham s6 bac nhit cta x hay khong?

b) Ap suét nudc tai vi tri ctia ngudi thg Lin d6 1a: 10 300 . 40 = 412 000 (N/m®).

505 000

¢) V6i p = 505 000 (N/m?), ta ¢6: 505 000 = 10 300x. Do d6 x = ~ 49 (m).

10 300

Vay ngudi tho 14n @6 chi ¢é thé Lin t6i 0 siu to1 da 13 49 m dé dam bao an toan.

Jr;er_ﬁC{‘i‘q-'l
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BAI TAP

1. Trong cdc phat biéu sau, phat biéu nao diing, phat biéu nao sai?
a) Ham s6 bAc nhat ¢6 dang y = ax + b, trong d6 a, b 12 cic s6 cho trude.
b) Ham s6 bic nhit ¢6 dang y = ax + b, trong d6 a, b 12 céc s6 cho trude va a khéc 0.
¢) Ham s0 bic nhat ¢6 dang y = ax + b, trong d6 a, b 12 céc s6 cho trude va b khéc 0.

2. Xéc dinh cdc hé s6 cua x, hé s tu do trong moi ham s6 bic nhat sau:

a)y=6x+8; b)y=—x-35; c)y=§.

3. Cho ham s6 bic nhat f{x) = 3x + 2. Tinh f{1); f0); - 2); f(%); f(— %)

4. Hién tai, ban Nam di dé danh dugc 300 000 dong. Ban Nam dang c¢6 y dinh mua mot
chiéc xe dap tri gid 2 000 000 dong. Pé thuc hién dugc diéu trén, ban Nam da Ién
k& hoach mdi ngay tiét kiém 5 000 dong. Goi m (dong) 12 s6 tien ban Nam tiét kiém
dudc sau ¢ ngay theo k& hoach.

a) Viét cong thuc biéu thi m theo . Hoi m ¢6 phai 12 ham s6 bic nhat ctia ¢ hay khong?
b) Hdi sau bao nhiéu ngay ké tii ngay bit dau tiét kiém thi ban Nam c6 thé mua dudc
chiéc xe dap d6?

5. Mot ngudi dang st dung Internet, moi phit ton dung Iugng 1 MB. Gia st g6i cude
Internet cua nguoi do cho phép su dung dung lugng 4 GB.
a) Viét ham s6 f{x) biéu thi dung lugng tiéu ton (MB) theo thdi gian st dung Internet
x (giay).
b) Viét ham s0 g(x) bi€u thi dung lugng cho phép con lai (MB) sau khi st dung Internet
dugc x (giay).
¢) Sau khi st dung Internet 2 phut thi dung Iugng cho phép con lai 1a bao nhi€u Megabyte?
6. Ban Duong mang theo 100 000 dong va dap xe di nha sdch dé€ mua v6. Biét gid moi
quyén vé 12 7 000 dong, phi giii xe dap 1a 3 000 dong.
a) Viét cong thiic biéu thi tong sd tién y (dong) ban Duong can trd cho viéc giii xe dap
va mua x quyén vé. Hoi y ¢6 phai 1a him s6 bic nhat ctia x hay khong?
b) Tinh s6 tién ban Duong phai tra khi giii xe va mua 12 quyén vé.
¢) Viét cong thic biéu thi so tieén ¢ (dong) ban Duong con lai sau khi glii xe va mua x
quyén v4. Ham s6 cho bdi cong thic d6 ¢ phai 13 ham s6 bic nhat hay khong?

d) Véi so tien trén, ban Duong ¢6 thé mua 15 quyén v hay khong? Vi sao?

= B
.I. N ¥
i
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. r
.-. =
—



S4. PO THI CUA HAM SO BAC NHAT y = ax + b (a # 0)

O bai hoc trudc, ta dd hoc do thi ciia mot ham so trén miit phﬁng toa do. Trong bai hoc
ndy, ta s& tim hiéu mot trudng hop riéng trong dd thi ctia ham s6, d6 1a do thi ctia him s6
bac nhat.

‘}9

Dé thi ciia ham s6 bdc nhdt y = ax + b (a = 0) ¢o tinh chdt gi?

. DO THI CUA HAM SO BAC NHAT

@Xe"th?ﬂm 56 y=x=2,

a) Tim gia tri cua y tuong ting v4i gia trl cua x trong bang sau:

X 0 2 3

y=x—2 ? ? ?

b) Vé cic diém A(0 ; — 2), B(2 ; 0), C(3 ; 1) ctia @0 thi haim s y = x — 2 trong mit phiing
toa d6 Oxy. Dung thuéc thing dé kiém tra ba diém A, B, C ¢6 thing hang hay khong.

Nhan xét: Ngudi ta chiing té dugc ring dd thi ctia ham s6 y = x — 2 13 mot dudng thang.

Q D6 thi cia ham s6 y = ax + b (a # 0) la mét dudng thang.

Chii v: D6 thi cia hAm s8 y = ax + b (a = 0) con goi 1a dudng thing y = ax + b (a = 0).

Vidu 1/ Cho ham s6 y = 2x — 1.

a) Tim gia tri cua y tuong Ung vO1 gia tri cua x trong bang sau:

X 1 2

y=2x-1 ? i

b) V& cac diém A(1 ; 1), B(2 ; 3) thudc dd thi cia ham s6 y = 2x — 1 trong miit phing toa
do Oxy.

: _'_:i-:- _:Q'\'l
{71)
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¢) Dua vao hai diém A(1 ; 1) va B(2 ; 3), vé do thi cta
ham s6 y = 2x — 1 trong miit phiing toa dd Oxy.

Gidi

a) Ta co bang sau:

X 1 2

y:ZI—l 1 3

b) Cac diém A(1 ; 1), B(2 ; 3) thudc do thi cha ham so
y = 2x — 1 dugc vé nhu trong Hinh 17. j

¢) Vi @6 thi cha ham s6 y = 2x — 1 12 dudng thang di qua
hai diém A(1 ; 1), B(2 ; 3) nén do thi ctia ham s6 d6 \
12 dudng thing AB. Hinn 17

Vidu 2/ Cho ham s6 y = 3x — 4. Tim diém thudc do

A < i B W i X "‘-" = -
thi cua ham s6 ¢6 hoanh do bang 0. 1[ Cho ham s0 y = 4x + 3

Tim diém thudc do thi cha
Gidi ham s6 ¢6 hoanh d6 bing 0.
V6ix=0thiy=3.0-4=-4.

Vay diém c6 hoanh do bing 0 thudc do thi cia ham s6 y =3x -4 12 (0 ; — 4).

Nhén xét: Do thi cia hAim s6 y = ax + b (a # 0) 12 mot dudng thing cit truc tung tai diém
c6 tung do bing b.

Il. VE DO THI CUA HAM SO BAC NHAT

Ta da biét dd thi ctia ham s6 y = ax + b (a = 0) 12 mdt dudng thang. Do d6, dé vé do thi
clia ham sO y = ax + b, ta chi can xdc dinh dugdc hai diém phan biét bt ki thudc do thi roi
vé dudng thang di qua hai diém dé.

Trong thuc hanh, ta thudng x4c dinh hai diém dic biét thudc do thi cia ham s6 y = ax + b
(a # 0) trong hait truong hdp sau day.

a) Truong hop 1: Xét ham sé y = ax (a = 0)

V6ix=0thi y=0; véi x = | thi y = @ nén hai diém O(0 ; 0) va A(l ; a) thudc do thi

ham s0 y = ax (a # 0).

Q Pé vé dé thi cla ham sé y = ax (a # 0), ta c6 thé xac dinh diém A(1 ; a) rbi vé
dudng thang di qua hai diém O va A.

P o e



Vidu 3/ V& do thi ctia ham s6 y = — 2x.
Giai
Véix =1 thiy = -2, ta dugc diém A(1 ; — 2) thudc do
thi cia ham s6 y = — 2x.

Vay dd thi ctia ham s6 y = — 2x 14 dudng thang di qua

hai diém O(0 ; 0) va A(1 ; —2) (Hinh 18).

b) Truong hop 2: Xét ham sé y =ax + b (a # 0, b = 0)
e VGi x =0 thi y = b, ta dugc diém P(0 ; b) thudc truc
tung Oy.

. - b > [ b J
* V61 y =0 thi x=——, ta dugc diem Q| ——:0
thudc truc hoanh Ox. ¢ ¢

Do d6, do thi ciaham s6 y=ax+ b (a#0, b= 0) di qua

hai diém P(0 ; b) va Q(— E : O).
a

Q Pévédothictahamséy=ax+b(a#0,b#0),ta

c6 thé xac dinh hai diém P(0 ; b) va Q(— Ej; 0]
a
r6i vé dudng thang di qua hai diém do.

Hinh 18

Vidu 4,/ V& do thi cia ham s0 y = — 2x + 2.

Giai

Vé6i x =0 thi y = 2, ta dugc diém P(0 ; 2) thudc do thi

cua ham s6 y = — 2x + 2.

Vé6iy =0 thi x = 1, ta dudc diém Q(1 ; 0) thudc do thi LY
cia ham s6 y = — 2x + 2. |
Vay do thi ctia ham s6 y = — 2x + 2 1a dudng thang di
qua hai diém P(0 ; 2), Q(1 ; 0) (Hinh 19).

sau:
g y=3x;

lIl. HE SO GOC CUA BUGNG THANG y = ax + b (a # 0)
1. Goc tao boi duong thang y =ax + b (a # 0) va truc Ox
Quan sdt cdc dudng thing y=x+ 1 vy =—x — 1 (Hinh 20).

2 V& do thi cia moi ham so

b)y=2x+2.

! s
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o
=y

Hinh 20
a) Tung d0 cdc diém M, N 12 s6 duong hay s6 Am?
b) Tim gbc tao baéi hai tia Ax va AM & Hinh 20a.
¢) Tim goc tao boi hai tia Bx va BN 6 Hinh 20b.

Nhén xét: Trong mit phing toa dd Oxy, cho dudng thing y = ax + b (a # 0). Goi A 14 giao
diém ctia dudng thang y = ax + b va truc Ox, T 13 mot diém thudc dudng thing y = ax + b
va cO tung do duong.

Géc o tao bdi hai tia Ax va AT goi 1a géc tao bdi dudng thang y = ax + b va truc Ox (hoic
n6i dudng thang y = ax + b tao véi truc Ox mot goéc o) (Hinh 21).

.‘.I’J:' ‘

=y

()

Hinh 21

2. Hé so goc

GAJED Hinh 22a bidu din db thi clia cdc ham s& bac nhat: y = 0,5x + 2; y = 2x + 2.
Hinh 22b biéu dién do thi cta cdc ham s6 bic nhat: y= - 2x+ 2; y=— 0,5x + 2.

J;ﬁ-'”{“.‘.k |

{ I
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a) Quan sat Hinh 22a, so sanh cac goc a., p va so sanh cac gia tr1 tuong ing cua hé so
i - a ~ -~ ~ A ” - -
cua x trong cac ham sO bac nhat roi1 rat ra nhan xét.
b) Quan sat Hinh 22b, so sanh cic goc a’, B’ va so sanh cac gia tr1 twong trng cua hé so
clia x trong cdc ham s6 bac nhat roi rit ra nhan xét.

Cy

Hinh 22
Nhan xét
« Khi hé s6 a > 0 thi géc tao bdi dudng thing y = ax + b (a # 0) va truc Ox 1a géc nhon.
Hé s6 a cang 16n thi goc cang 16n.
» Khi hé s6 a < 0 thi géc tao béi dudng thang y = ax + b (a # 0) va truc Ox la goc tu.
Hé s6 a cang 1on thi goc cang lon.

Nhu vay, ¢6 nhiing méi lién hé gitia hé s6 a véi géc tao bsi dudng thing y = ax + b
(a # 0) va truc Ox. Ta c6 dinh nghia:

L~
Q Trén mat phang toa d6é Oxy, cho dudng thdng y = ax + b (a # 0). Hé s6 a goi la
hé s6 géc clia dudng thang y = ax + b (a #0).

Vidu 5 Tim hé s géc cta dudng thing Q
3 Tim hé s6 géc clia dudng
thang y =—Sx + 11,

y=06x+21.
Gidi

Hé s6 géc ctia dudng thing y = 6x + 21 12 6.

o S—



3. Ung dung ctia hé sé géc

a) Quan sat Hinh 23a, tim hé s6 géc ctia hai dudng thang y =x va y =x + | va néu vi tri
tuong doi ctia hai dudng thing do.

b) Quan sdt Hinh 23b, tim hé s géc cla hai dudng thing y =xvay=—x+ 1 vanéu vi
tri tuong d6i ctia hai dudng thang doé.

a) b)
Hinh 23
Pinh 1i sau cho ta cdch nhan biét vi tri tuong ddi ctia hai dudng thang trong miit phang

toa do Oxy:

™

Q Cho haidudngthdngd:y=ax+b(a # 0)vad:y=a’x+b’ (a’ # 0).
a) Néu d song song véid’ thia=a’, b # b’. Nguoc lai, néua=a’, b # b’ thi
d song song véid’.
b) Néudtrung vdid’ thia=a’,b=b’.Nguoclai,néua=a’,b=b’thidtrung véid'.
c) Néudvad’ catnhauthia # a’. Nguoc lai, néua # a’ thidvad’ cat nhau.

Vidu 6 Chi ra céc cip dudng thang cit nhau va cic
cip dudng thang song song trong ba dudng thing sau:
y=2x+1;y=2x+3;y=3x—- 1.

Gidi
* Hai dudng thing y = 2x + 1; y = 2x + 3 ¢6 hé s g6éc bing nhau va hé so tu do khic nhau
nén hai dudng thing d6 song song.

‘ﬂ Xét vi tri tuong doi cha
hai dudng thing y = — 5x va
y=—235x+2.

* Hai dudng thang y = 2x + 1; y = 3x — 1 ¢6 hé s6 géc khdc nhau nén hai dudng thing
d6 cit nhau.
* Hai dudng thang y = 2x + 3; y = 3x — 1 ¢6 hé s6 goc khac nhau nén hai dudng thang
d6 cit nhau.
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BAI TAP

1. Trong cédc phat biéu sau, phat biéu nao ding, phat biéu nao sai vé dudng thing d 1a
do thi chtaham s0 y = ax + b (a #0)?

2 ” . . . ~ A - b
a) Puong thiang d cit truc hoanh tai di€m c¢6 hoanh d6 bing — —.
a
. ; ol n " b
b) buong thing d cat truc tung ta1 di€m co tung do bang — —.
a

c¢) Pudng thiang d cit truc hoanh tai diém c6 hoanh dd bing b.

d) budng thiang d cit truc tung tai diém c6 tung d6 bing b.

2. Chi ra cdc ciip dudng thing cit nhau va cdc cip dudng thing song song trong cic
dudng thing sau: y=—2x+ 5, y=-2x; y=4x - 1.

~ . -r - ~ ~ 1 1 -~ -, -,
3. Vé do thi cua cac ham s6 y = 3x; y = 3x + 4; y=—§x; y=—5x+3 trén cung mot

miit phing toa do.

4. X4c dinh dudng thang y = ax + b (a # 0) c6 hé s6 géc biang — 1 va di qua diém M(1 ; 2).
Sau d6 vé dudng thing tim dudc trén mit phing toa do.

5. a) V& dudng thing y = 2x — 1 trong miit phang toa do.
b) Xéc dinh dudng thing y = ax + b (a # 0) di qua diém M(1 ; 3) va song song véi

dudng thing y = 2x — 1. Sau d6 vé dudng thang tim dudc trén mit phang toa do.

6. Mot phan dudng thing d,, d, & Hinh 24 lan lugt  (m/s) b | |||
biéu thi tdc do (don vi: m/s) chia vat thid nhat, vat thid
hai theo thdi gian 7 (s).

a) Néu nhan xét vé tung do giao diém clia hai dudng
thing d,, d,. Tit d6, néu nhan xét vé toc d6 ban dau
cua hai chuyén dong.

B P S VI U e

b) Trong hai dudng thfing d o dz’ duong thﬁng nao
c6 hé s6 géc 16n hon?

O
= ,..__.H_ = — —— S —— ] el
2 | (S N —_— ]
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¢) Tii gidy thi nhat tré di, vat nao c6 toc do 16n hon? Hinh 24
Vi sao?
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BAI TAP CUOI CHUONG I

Trong c4c phat bi€u sau, phat bi€u nao ding, phat bi€u nao sai vé hai dudng thing
dy=ax+ba#0)vad:y=a'x+ b’ (a’ #0)?

a) Néu hai duong thang d va d” song song véi nhauthia=a’,b=b’.

b) Néu hai dudng thing d va d’ song song véi nhauthia=a’,b=5b".

c) Néu hai duong thing d va d’ cat nhauthia #a’.

d) Néu hai dudng thang d va d’ cit nhau thi a # a’,
b#El,

Cho tam giac ABC nhu Hinh 25.

a) Xac dinh toa do cic diéem A, B, C.

b) Tam giac ABC c6 phai la tam gidc vudng can hay
khong?

¢) Goi D la diém dé tid gidc ABCD la hinh vudng.
X4c dinh toa do diém D. Hinh 25

. Cang lén cao khong khi cang lodng nén dp suit khi quyén cang giam. Chang han, cic

khu vuc ctia Thanh phé Ho6 Chi Minh déu cé dd cao sat muc nudc bién nén c6 4p suit
khi quyén 12 p = 760 mmHg (milimét thuy ngin); thanh pho Puebla (Mexico) ¢6 dd cao
h =2 200 m so v6i muc nuidc bién nén c6 dp suat khi quyén la p = 550,4 mmHg. Ngudi
ta uGc lugng dudce dp suat khi quyén p (mmHg) tuong tng véi dd cao i (m) so véi muc
nudc bién 12 mot ham s6 bic nhat ¢6 dang p = ah + b (a # 0).

a) Xac dinh ham s6 bac nhat do.
b) Cao nguyén LAm Pong c6 dd cao 650 m so véi muc nude bién thi 4p suit khi quyén
Ia bao nhiéu milimét thuy ngan (lam tron két qua dén hang phan mudi)?

I

Chohaihﬁmsﬁ'yz—zx +3; y=2x-2.
a) V& dd thi cta hai him s6 d6 trén cing mot miit phang toa do.

A . . Al 2 - . > l s
b) Goi A, B lan ludt 1a giao diém cua hai dudng thang y = — E.x +3; y=2x -2 véi

truc hoanh va C 1a giao diém cua hai dudng thiing d6. Tinh dién tich cta tam gidc ABC
(don vi do trén cac truc toa do 1a centimét).

e ":-u.
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S.

a) Biét rdng v6i x = 3 thi ham s6 y = 2x + b ¢6 gid tri 1a 11. Tim b va vé& dd thi cia ham
sO vdi gid tri b viia tim dudc.

b) Biét ring do thi cia hAm sO6 y = ax + 6 di qua difm A (- 2 ; 2). Tim a va vé do thi
ctia ham s0 véi gid tri a vita tim dugc.

Tim ham s6 bic nhat y = ax + b (a # 0) trong moi trudng hop sau:

a) DO thi cta ham s d6 di qua diém M(1 ; 3) va ¢6 hé s0 goc bang — 2;

b) Do thi ctia ham s& d6 di qua diém N(— 1 ; 4) va song song véi dudng thing
y=— 33— 1.

. Dé st dung dich vu truyén

w r Ui - y A Chi phi (triéu dong)
hinh cap, nguor dung phai ! g

tra mot khoan phi ban dau

bad
i i
| |

va phi thué bao hing thang.
M6t phan duong thing d

3

& Hinh 26 bidu thi tdng chi ‘ l Thing
p g A i I J I I 1 3 : I ; i I ' L
phi (don vi: triéu dong) dé st gl 1 2 3 4 5 6 7 8 9 1011 12 x

dung dich vu truyén hinh cép
theo thoi gian st dung cua S
mot gia dinh (don vi: thang).
a) Tim ham s6 bac nhat sao cho d@d thi ctia ham s6 14 dudng thang d.
b) Giao diém ctia dudng thang d véi truc tung trong tinh huéng niy c6 y nghia gi?
¢) Tinh tOong chi phi ma gia dinh d6 phai tra khi st dung dich vu truyén hinh cdp véi
thoi gian 12 thang.

y (tin) 4
70 |
60

50
40 1

) i B
b) Trong Hinh 27, tia At 12 mot phan dudng thing ol

y=ax + b. Tim a, b. Tu d6, hdy cho biét trong kho con
lai bao nhiéu tAn xi ming sau 15 ngay.

Mot kho chiia 60 tin xi ming, moi ngay déu xuat di
m (tan) v6i 0 < m < 60. Goi y (tan) 12 khoi lugng xi miing
con lai trong kho sau x ngay xuat hang.

a) Chiing to rang y 12 ham s6 bAc nhét cia bién x, tic 1a
y=ax+b(a#0).

L o

—_———
O 10 20 30 x(ngay)

Hinh 27
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HINH HOC TRUC QUAN

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhiing néi dung sau: hinh chép tam giac déu; hinh
chép tu giac déu.

s1. HINH CHOP TAM GIAC PEU

Trong thuc tién, ta thudng gdp nhiing vat thé c¢6 dang nhu & Hinh 1.

a) Khung g0 b) Rubik ¢) Bo nam cham d) Chop inox trén dinh nii
xép hinh Fansipan (Viét Nam)
(Nguon: https://shutterstock.com)
Hinh 1

Nhitng hinh khéi co dang nhut & Hinh 1 thuong dugc goi la hinh gi?

-z
W

e
T - -
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l. HINH CHOP TAM GIAC PEU

@ Thuic hién cac hoat dong sau:

a) V& trén gidy (hay bia mong)
4 hinh tam giac voi cac canh va
vi tri nhu 6 Hinh 2;

b) Cit rdi theo dudng vién (mau do),
ctia hinh viia vé (phan t6 mau)
va gip lai dé dugc hinh chop
tam gidc deu nhu 6 Hinh 3; o 2 Hinh 3




¢) Quan sat hinh chop tam gidc déu & Hink 3 va néu so6 mit, so canh cua hinh chop
tam giac déu do.

Nhdn xér: Hinh chop tam gidc déu ¢6 4 mit, 6 canh.

Quan sit hinh chép tam gidc déu & Hinh 4 va

doc tén cdc mit, cac canh, dinh cua hinh chép tam gidc
déu do.

Nhén xét: O Hinh 4, ta c6:

e Hinh chop tam gidc déu S.ABC;

e Miit ddy ABC 1a mot tam gidc déu;

* Cac mat bén SAB, SBC, SCA la nhung tam giac can
tai S;

* Céc canh ddy AB, BC, CA bing nhau;

 Cac canh bén SA, SB, SC bﬁng nhau;

* § goi la dinh ctia hinh chop tam gidc déu S.ABC.

B
Hinh 4

Il. DIEN TiCH XUNG QUANH CUA HiNH CHOP TAM GIAC PEU

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Tong dién tich clia cac tam gidc (miit bén) SAB, SBC,
SCA goi 1a dién tich xung quanh cta hinh chép tam gidc déu S.ABC.

Goi SM, SN, SP lan lugt 1a dudng cao cia cdc tam gidc
SAB, SBC, SCA (Hinh 5). Mdi doan thing SM, SN, SP
déu dugc goi 12 trung doan cta hinh chép tam gide déu
S.ABC.

Q Dién tich xung quanh ctia hinh chép tam gidc déu
bang nua tich cta chu vi day véi dé dai trung doan.

Hinh 5

*,

Tic la:

1 . 4 A i
S = " C.d, trong d6 Sm la dién tich xung quanh, C la chu vi day, d la d dai trung

Xq
doan ctia hinh chép tam gidc déu.
8y

Poc ban m&i nhat trén hoc10.vn Ban mau



Vidu 1. Cho mot hinh chép tam gidc déu c6 do dai jho mot hinh chép tam gis

canh ddy bing 5 cm va d6 dai trung doan bang 8 cm. Tinh déu c6 do dai canh ddy bing
dién tich xung quanh cua hinh chép tam gidc déu dé. 8 cm va d6 dai trung doan
o bing 10 cm. Tinh dién tich
Glai xung quanh cua hinh choép
Dién tich xung quanh ctia hinh chép tam gidce déu do a: tam gidc déu do.
s., =%-(5 3).8.=60 (can®),

IIl. THE TiCH CUA HINH CHOP TAM GIAC PEU

Xét vat thé c¢6 dang hinh chép tam gidc déu S.ABC nhu 6 Hinh 6. Tha diy doi tit dinh S cta
hinh chép d6 sao cho qua doi cham miit ddy cta hinh chop tai di€ém O.

Ta goi do dai doan thiing SO 1a chiéu cao ctia hinh chép tam gidc déu S.ABC.

¥ A 3
Chiéeu cao cua
hinh chop

Hinh 6

Ta c6 thé tinh dudgc thé tich cta hinh chép tam gide déu
khi biét dién tich ddy va chiéu cao.
- =
Q Thé tich cta hinh chép tam giac déu bang mot
phan ba tich cta dién tich day véi chiéu cao.

Tuc la:
1 .
Vo= 5 - S . h,trong do V la thé tich, S 12 dién tich day,
- A 7 ~ - . A . B
h la chi€u cao cua hinh chop tam giac deu (Hinh 7). Hinh 7

I
(22)
L9 e &



Vidu 2 Mot khoi rubik ¢6 dang hinh chép tam gide déu
véi dién tich ddy khoang 22,45 cm” va chiéu cao khoang
5,88 ¢cm (Hinh 8). Tinh thé tich ctia khoi rubik do.

Gidi
ADE k?m rabH O (Nguon: https://shutterstock.com)
V ~ . 22,45 .5,88 = 44,002 (cm?). Hinh 8

BAI TAP

1. Trong nhiing miéng bia & cdc hinh 9a, 9b, 9¢, miéng bia nio ¢ thé gap lai (theo cic
nét diit) dé dudc hinh chép tam gide déu?

a) b) c)
Hinh 9

2. Cho hinh chép tam gidc déu P.ORS ¢6 @0 dai canh d4y bing 4 cm va do dai trung doan
bang 10 cm. Tinh dién tich xung quanh cta hinh chép tam gidc déu do.

o

. Cho mdt hinh chép tam gidc déu c6 dién tich ddy 1a 15 cm? va chiéu cao 12 8 cm. Tinh
thé tich ctia hinh chép tam gidc déu do.

4. Mot kho chita ¢6 dang hinh chép tam gidc déu véi
dd dai canh day khoang 12 m va do dai trung doan
khoang 8 m (Hinh 10). Ngudi ta mudn son phu
bén ngoai ca ba mat xung quanh cua kho chua
do va khong son pht phan 1am ctia ¢6 dién tich
la 5 m”. Biét riing ct mbi mét vudng son can tra
30 000 dong. Can phai tra bao nhiéu tién dé hoan
thanh viéc son phu d6? Hinh 10




§2. HINH CHOP TU GIAC PEU

Trong thuc tién ta thudng gip nhiing vat thé c¢6 dang nhu & Hinh 11.

a) Kim tu thap Ai Cap b) Kim tit thdap kinh Louvre c) Hop dung banh it

(Nguon: https://shutterstock.com)
Hinh 11

Nhiing hinh khoi coé dang nhu ¢ Hinh 11 duoc goi la hinh gi?

. HINH CHOP TU GIAC PEU
@ Thuc hién c4c hoat dong sau:

a) V€ trén gidy (hay bia mong)
I hinh vudng va 4 hinh tam giac
vG1 cac canh va vi tri nhu G

Hinh 12; T
b) Cit rdi theo dudng vién (mau do) v

cta hinh viia vé (phan t6 mau) va
gip lai d€ duoc hinh chdp tit gidc
deu nhu & Hinh 13;

T - Hinh 12 Hinh 13
¢) Quan sat hinh chop ti giac deéu o

Hinh 13 va néu s6 mdt, sO canh cta hinh chép ti gidc déu do.

Nhan xét: Hinh chép ti gidc déu c6 5 miit, 8 canh.

@ Quan s4t hinh chép td gide déu 6 Hinh 14 va doc tén cac mit, cac canh, dinh cia
hinh chop tir giac déu do.




Nhén xét: O Hinh 14, ta c6:

» Hinh chop tir giac déu S.ABCD;

« Mit diy ABCD la mot hinh vuong;

» Cac mat bén SAB, SBC, SCD, SDA 1a nhung tam giac
can tai S;

» Cac canh day AB, BC, CD, DA bing nhau;

e Cac canh bén SA, SB, SC, SD bing nhau;

* S goi 12 dinh cta hinh chop td gide déu S.ABCD.

Il. DIEN TiCH XUNG QUANH CUA HINH CHOP TU GIAC PEU

Cho hinh chép tif gidc déu S.ABCD. Tong dién tich cla
cac tam giac (mat bén) SAB, SBC, SCD, SDA goi la
dién tich xung quanh ctia hinh chép td gide déu S.ABCD.

Goi SM, SN, SP, SO 1an ligt 1a dudng cao ctia cdc tam
gidc SAB, SBC, SCD, SDA (Hinh 15). Mdi doan thang
SM, SN, SP, SO déu dugc goi 1a trung doan cua hinh .
chop tid gidc déu S.ABCD. Hinh 15

Q Dién tich xung quanh ctia hinh chép tu gidc déu bang ntra tich ctia chu vi day véi
dé dai trung doan.

Tuc la:
l - \ L "
S = 5 C .d, trong do Slq la dién tich xung quanh, C la chu vi day, d la d§ dai trung

Xq

doan cua hinh chép td gidc déu.
-

Vidu 1. Cho mot hinh chép td gidc deu c¢6 do dai canh ‘ﬁhn mot hinh chép i gidc
ddy bing 6 cm va do dai trung doan bang 7 cm. Tinh déu c6 d9 dai canh ddy bing
10 cm va do dai trung doan
bing 15 cm. Tinh dién tich
Gl xung quanh cua hinh choép ti

giac deu do.

dién tich xung quanh ctia hinh chép td gidc déu do.

Dién tich xung quanh cta hinh chép tid gidc déu do 1a:

1

i _ 2
S‘“"_Z (6.4).7 =84 (cm").



. THE TiCH CUA HINH CHOP TU GIAC PEU

Xét vat thé c6 dang hinh chép ti gide déu S.ABCD nhu & Hinh 16. Tha day doi tif dinh S
ctia hinh chép d6 sao cho qua doi cham mit ddy ctia hinh chép tai diém O.

Ta goi d6 dai doan thang SO 1a chiéu cao ctia hinh chép td gide déu S.ABCD.

" @
Chiéu cao cua
hinh chop

Hinh 16

Ta ¢6 thé tinh dugc thé tich ctia hinh chép tif gidce déu
khi biét dién tich ddy va chiéu cao.
_ .

Q Thé tich cta hinh chép t giac déu bang mét
phan ba tich ctia dién tich day véi chiéu cao.

Tuc la:

I” =—. S . h, trong d6 V 1a thé tich, S 13 dién tich d4y.

DD |

h 1a chiéu cao cta hinh chop ti gidc deu (Hinh 17).

Vidu 2 Mot hop qua luu niém c¢é dang hinh chép
td gidc déu vé6i do dai canh ddy 12 8 cm va chifu cao la
9 cm (Hinh 18). Tinh thé tich ctia hdp qua luu niém dé.
Gidi
Thé tich ctia hop qua luu niém do 1a:

V:%-82.9:192 (cm?).

(Nguon: https://shutterstock.com)
Hinh 18



BAI TAP

1. Trong nhiing miéng bia & cédc hinh 19a, 19b, 19c, 19d, 19e, miéng bia nao c6 thé gap

lai (theo cdc nét dirt) dé duoc hinh chdp tif gide déu?

. S 2

e e e e = s L e S b e —

d) e)
Hinh 19

2. Cho hinh chép tid gidc déu SABCD c¢6 @6 dai canh day bing 7 cm va do dai trung doan
bang 10 cm. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép td gidc deu do.

3. Cho mot hinh chép tid gide déu ¢6 d6 dai canh ddy 1a 15 cm va chiéu cao 1a 8 cm. Tinh
thé tich ctia hinh chép ti gide déu do.

4. MOt mdi che giéng trdi ¢6 dang hinh chép
td gidc déu v6i do dai canh ddy khoang
2,2 m va d0 dai trung doan khoang 2,8 m St ST Semea -
(Hinh 20). Cin phdi tré bao nhiéu tién € 3= o 0 SR T

; " e ‘k-ﬁ'ﬂ
— ' W ——
s o W ‘*-.
LA .

"“-5-

1am mdi che gi&ng trdi d6? Bift ring gid . a0 g o
dé 1am moi mét vudng mdi che dugc tinh e e .

1a 1 800 000 ddng (bao gom tién vat liéu - EESS ¢
va tién cong). (Nguon: https://shutterstock.com)

Hinh 20




BAI TAP CUOI CHUGNG IV

1. Quan sat cac Hinh 4. Hinh 14 va tim so6 thich hop cho [ ? | trong bang sau:

Hinh chop tam gidc déu Hinh chép té gidgc déu

b

S6 mat

S6 canh

SO mait bén

S6 mit day

S6 canh bén

] | =) | [ea) | o] (o] | o)

S6 canh day

2. Trong nhiing miéng bia & cic hinh 27a, 21b, 21c, 21d, miéng bia nao co thé gip (theo
céc nét diit) va dan lai dé dudc hinh chép tam gidc déu? Hinh chép tid gidc déu?

Hinh 21



3. Cho mot hinh chép tam gidc déu c6 do dai canh ddy 1a 20 cm va do dai trung doan 1a
30 cm. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép tam gi4c déu do.

4. Cho mot hinh chép td gide déu c6 @6 dai canh ddy 12 10 cm va @6 dai trung doan 1a
13 em. Tinh dién tich xung quanh cta hinh chép ti gidc déu do.

5. Hinh 22 mo td mot vat thé c6 dang hinh chép ti gidc déu dudc tao ra sau khi cit bd mot
phan tit mot khic gd ¢6 dang hinh 14p phuong véi canh 13 30 cm. Tinh thé tich ctia phan
khic g5 di bi ciit bd.

0em T 3m
Hinh 22 Hinh 23

6. Hinh 23 md tA mot éu trai gdm hai phan: phan dudi ¢6 dang hinh 1ap phuong véi canh
12 3 m; phan trén ¢6 dang hinh chép td gide déu véi chiéu cao 1a 1,8 m. Tinh thé tich
cta léu trai do.

Kim tu thap

Kim tu thép la cac céng trinh ¢ dai cé dang
hinh chop ti giac déu bang da & Ai Céap
(Hinh 24). Hau hét cac kim tu thap déng vai
tro la lang mo cho cac Pharaon va hoang hau
trong hai thsi ki C6 vuong quéc va Trung
vuong quéc. Dén nay c6 khoang 138 kim
tu thap da dugc kham pha & Ai Cap. Nhiing
kim tu thap Ai Cap néi tiéng nhat nam &
Giza, ngoai 6 Cairo. Trong dé, Djoser la kim
tu thap lau doi nhat, dugc xay dung khoang

nam 2630 - 2611 trudc Cong nguyén; Khufu [ - ‘“‘:'**"‘*’*"'-*”’ﬁ*‘*‘*m ?’* “"” *“’*
ki quan thé gidi cé dai duy nhéat con dén (Nguﬂﬂ-‘ kﬂPS-'//Shmfﬂmﬂck-f:ﬂm)
ngay nay. Hinh 24
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Chude 2
THUC HANH TAO DUNG HOLOGRAM

l. NOI DUNG CHINH CUA CHU PE
1. Giéi thiéu ve mo hinh Hologram

Hologram (hay Holography trong tiéng Anh) 12 mOt san pham cta ki thuét ghi lai hinh 4nh
vat thé trong khong gian 3 chiéu (3D) 1én mo6i trudng khong gian 2 chiéu (2D) va tii moi
trudng 2D ndy c6 thé phit lai hinh anh 3D clia vét thé d6.

Tu “Holography” ¢6 nguodn goc tif hai tif “holos™ va “graph” trong tiéng Hy Lap, trong d6
“holos” ¢6 y nghia la toan bo (hay toan cuc) con “graph” c¢6 nghia 1a su ghi lai.

Ta c6 thé hiéu Hologram 13 viéc b tri vi trf clia cdc chi tiét trong mot bic anh phing (2D)
dé khi ¢6 4nh sdng chiéu vio mot cach thich hop, biic 4nh s& noi 1én nhu mot anh 3 chiéu
(3D) ¢6 chiéu sau. Uu di€ém ndi bat ctia Hologram 12 ta ¢6 thé nhin dugc hinh dnh phan
chiéu ctia mot vat thé d moi goc do, cam gidc nhu vat thé dang thuc su hién hitu mic du ta
khong thé cham, cam, nim dudc no.

Ta c6 thé thay rd diéu d6 qua quan sat mot so hinh anh & Hinh 1.

/ﬁz‘-‘" 4

{.{""-; Al

(Anh: Pham S5 Nam)

Hinh 1

2. M6t mo hinh 3 chiéu mé ta nguyén li hoat dong ctia hologram

Gia st ta c6 mot hinh chép tid gide déu S.ABCD lam bdng vt liéu trong sudt (nhu thuy
tinh, nhua trong suét, ...) sao cho SO = O, trong d6 O 1a tAm ctia mat ddy ABCD va I la
trung diém cta canh ddy AB. Trén cdc canh bén SA, SB, SC, SD, ta lan ligt 14y cdc diém

D,



M, N, P, O sao cho SM = SN =SP = SQ. Cit di ph:?in hinh chop S.MNPQ (Hinh 2a) va lat
ngudc phan con lai ctia hinh chép dé duge vat thé ki hiéu 13 (H). Mdi mit ABNM, BCPN,
CDQOP, DAMQ cta vat thé (H) 12 mot hinh thang cin (Hinh 2b).

Hinh 2

Ta @4t man hinh tinh thé 16ng LCD (Liquid Crystal Display) cta dién thoai di dong hoic
mdy tinh bang phia dudi vat thé (H) dé.

Khi hinh 4nh (2D) xuat hién trén man hinh LCD, 4nh s4ng tif man hinh LCD chiéu t6i vat
thé (H) va bi vat thé (H) phan xa lai theo mot géc ding bing géc ma tia sdng di téi (nguyén
Ii phan xa anh sang). Ngoai bi phan xa, 4nh sdng con bi “bé gay” di vao trong vat thé (H)
va tao nén anh do0. Mit cla ching ta thuc chat “nhin thdy” anh 40 @6 (hién tugng khic xa
anh sang) (Hinh 3).

Vat liéu trong suot nhu nhiia trong suot, thuy tinh, ...

Mt neuoi
quan sdt Anh do

Anh sdng tit man hinh LCD

Hinh 3

Hinh anh xuét hién trén man hinh LCD Ia hinh 4nh (2D), nhung anh 40 ma mit ta cam
nhan dugc lai la hinh anh (3D). Day chinh la nguyén li tao ra Hologram dua trén vat thé
3 chiéu.

3. Ung dung mé hinh Hologram trong day hoc

Van dung mo hinh Hologram vao day hoc hinh hoc s€ gitp hoc sinh: ti€p cin dude kién
thiic vé cac hinh hinh hoc mot cich “tu nhién” hon; hiéu rd hon vé ban chat cta cédc hinh

f i
\91/}
i A
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hinh hoc; tao ¢6 hoi dé hoc sinh phét trién ki ning quan sdt, nhin biét céc tinh chat hinh
hoc; tao hung thu trong hoc tap mon Toan.

Chf’mg han, ta ¢6 thé thay hinh anh sau diy vé hinh hop chii nhat (Hinh 4a), hinh 1ap
phuong (Hinh 4b), hinh lang tru ding tam giac (Hinh 4c¢).

a) Hinh anh hinh hop chit nhat b) Hinh anh hinh ldp phiong

¢) Hinh anh ldng tru ditng tam giac
Hinh 4

Il. GOI Y TO CHUC CAC HOAT DONG HOC TAP

@ Tao dung mo hinh Hologram.

a) Phan chudn bi

— Gido vién chia I6p thanh cdc nhém hoc sinh (mdi nhém khodng 4 — 6 hoc sinh) va cii
nhém trudng ciia moi nhom.

— MOoi nhém hoc sinh chuén bi bia nhua hoic tAm mica trong sudt, kéo, thudc ké, gidy A4,
bang keo trong hodc keo dan.

b) Phan thuc hién

Budc 1. V& mot hinh thang cin trén t0 gidy A4 véi ddy 16n 6 cm, ddy nho 1 ecm, dudng cao
3,5 cm (néu st dung dién thoai) hoic ddy 16n 18 ¢cm, ddy nho 3 cm, dudng cao
10,5 cm (néu sti dung may tinh bang) rdi dung kéo cit hinh thang cin do



Butde 2. Dt hinh thang cin vita cit ra 1én miéng bia nhua (hoic tAm mica) rdi cit ra bon
hinh thang can trong suot

Bude 3. Dung bing keo trong (hoic keo dan) @€ dan cac canh bén cia cac hinh thang cén
v61 nhau tao ra vat thé ¢6 hinh dang tuong tu vat thé (H) trong Hinh 2b.

@ 9 Thic hanh st dung Hologram

Bitde 1. St dung dién thoai di dong hodc mdy tinh bang dé tim kieém cac video trinh
chiéu Hologram trén Internet

Bude 2. Pat cong cu trinh chiéu da hoan thanh trén man hinh dién thoai di dong hoic
mdy tinh bang, tit deén, bat video va quan sdt hinh 4nh.

Téng két

a) Nhiém vu 1: Cac nhom bdo cdo két qua (m6 hinh Hologram da tao dung dugc, cac
video trinh chiéu Hologram, hinh anh quan sat dudc trong thuc té).

b) Nhiém vu 2: Dua trén b4o cdo cia moi nhom, ca 16p g6p ¥y cho hoat @dng cia moi nhom.

¢) Nhiém vu 3: Tong két va rit kinh nghiém.

lil. DANH GIA

Hinh thic danh gia: danh gia trong day hoc du an.

1. Panh gia hoat dong ca nhan

— MOi ca nhén ty ddnh gid vao phiéu cd nhan.

— Nhém dédnh gi4 tiing thanh vién trong nhém vao phiéu ddnh gid ¢4 nhén.
2. Panh gia hoat dong va san pham cia nhém

— Nhém tu d@4nh gid lai hoat ddng cua nhém va cho diém vao phiéu dinh gid hoat dong
cua nhom.

— Gido vién va cdc nhém danh gid, roi cho di€ém phan trinh bay cta tling nhém vao phiéu
danh gid hoat dong nhom.
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DINH Ul PYTHAGORE. TU GIAC

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhiing noi dung sau: dinh |i Pythagore; tu giéc;
tinh chat va dau hiéu nhan biét tu giac dac biét (hinh thang can, hinh binh hanh,
hinh ch{r nhat, hinh thoi, hinh vuéng).

§1. DINH Li PYTHAGORE

Quan sat Hinh 1, ban Pan khang dinh rdng: Dién tich cia hinh
vuong 16n nhat bing tong dién tich ctia hai hinh vudng con lai.

' Ban Dan da dya vao kién thitc nao
" dé dua ra khang dinh trén?

——
——— —y
B

Hinh 1
l. DINH LI PYTHAGORE

@ Thuc hién cac hoat dong sau:

a) V& va cat gidy dé c6 4 hinh tam gidc vudng nhu nhau véi @6 dai canh huyén 13 a, do dai
hai canh goc vuong la b va c, trong do a, b, ¢ co cung don vi do dai1 (Hinh 2).

A ¢ b A e M b B
b
c*R c
- D ’ -
Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

b) V& hinh vudéng ABCD ¢6 canh la b + ¢ nhu Hinh 3. Dit 4 hinh tam gidc vudng da cit &
ciu a lén hinh vudong ABCD viia vé, phan chua bi che di 1a hinh vuong MNPQ voi do
dai canh la a (Hinh 4).



¢) Go1 S : la dién tich cua hinh vuéng ABCD. Goi S2 la téng dién tich cia hinh vuong MNPQ
va dién tich cua 4 tam giac vuong AQM, BMN, CNP, DPQ. So sanh § ; va SZ'

d) Dua vao két qua & cau ¢, du dodn mdi lién hé gita a’vab® + .

Ta ¢6 dinh li Pythagore sau: B

Q Trong moét tam giac vudéng, binh phuong cua
canh huyén bang téng cac binh phuong cla hai
canh géc vuénag.

el

Ching han, véi tam gidc ABC vuodng tai A (Hinh 5), ta ¢6 A b C
BC? = AB*+ AC? hay a* = b* + ¢* (v6ia = BC, b = AC, Hinh 5
¢ =AB).

Vidu 1 Cho tam gidc ABC vudng taiA co AB=5cm
va AC = 12 cm. Tinh do dai1 canh BC.
Gidai ‘Q |
5 o o ‘f1 Tinh d6 dai dudng chéo
Do tam giac ABC vuOng tai A nén theo dinh li Pythagore, chia hinh vuong c6 d6 dai

ta co: BC?> = AB>+ AC>. canh la a.
Suy ra BC* = 5%+ 12° =25 + 144 = 169.
Do d6 BC = 4169 = 13 (cm).

Il. PINH Li PYTHAGORE PAO

@3 4 Thuc hién cédc hoat ddng sau:

a) V€ mot tam giac ABC co AB =3 cm, AC =4 cm va
BC =5 cm;

b) Tinh va so sanh dién tich cua hinh vudéng c6 canh BC

véi tong dién tich ctia hai hinh vu6ng lan lugt c6 canh

AB va AC (Hinh 6);

¢) Kiém tra xem goc A ctia tam gidgc ABC co phai la goc

Hinh 6
vuong hay khong.

Ta thwra nhan dinh li Pythagore dao sau:

Q Néu mot tam gidc c6 binh phuong clia mét canh bang téng céc binh phuong cla
hai canh con lai thi tam giac dé la tam giac vuéng.




Chang han, vé6i tam gidc ABC (Hinh 7), néu B
BC*=AB*>+ AC* hay a* = b* + ¢

(vOi a = BC, b = AC, ¢ = AB) thi tam giac ABC vudng a
;
tai A.

Vidu 2 Cho tam gidc DEG ¢c6 DE=7 cm, DG =24 cm 3 : 5,
va EG =25 cm. Tam gidc DEG c6 phai la tam giac vuong . |
hay khong? Q
Giai ﬁ Tam gidc c6 ba canh la
Xét tam gidc DEG, ta c6; EG* = 25% = 625 (cm?) 20 cm, 21 cm, 29 cm ¢6 phai

5 3 Sm— —
VADE2+DG2 =72 +24% =49 + 576 = 625 (cm?). LR iR Yudng ity shOng:

Suy ra EG*=DE*+ DG*>.
Do d6 tam giac DEG vuong tai D (theo dinh 1i Pythagore dao).

Vidu 3 ' Hinh 8 md t4 mot canh budém c6 dang tam gidc vudng, dudc bude vao cot
budm thiang ding, v6i do dai hai canh géc vudng 1a 12 m va 5 m. Tinh chu vi va dién

tich ctia cdnh budm do. 'I"”‘-\
Gidi \
Goi x (m) 1a do dai canh huyén clia cdnh budm (x > 0). E, \
Theo dinh li Pythagore, ta c6: x> = 12% + 5%, ] \
\

Suy ra .1:=\[122+52 =4/169 =13 (m). ' \

b A L\
Chu vi ctia canh budm dé 1a: 12 + 5 + 13 = 30 (m). ——— % N
Dién tich cua canh budém do la: 2 =30 (m?). TR

Hinh &

BAI TAP

1. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Tinh d0 dai canh con lai trong moi triéng hop sau:
a)AB=8cm, BC=17 cm;
b)AB=20cm, AC =21 cm;
c)AB=AC=6cm.

2. Tam gidc ¢6 do dai ba canh trong moi tridng hgp sau c6 phai la tam giac vudng
hay khong?

a) 12 cm, 35 cm, 37 cm. b) 10 cm, 7 cm, 8 cm. ¢)ll cm,6cm, 7 cm.

A i
I
r %
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3. Cho tam gidc vudng cin c6 dd dai canh géc vudng bing
1 dm. Tinh d6 dai canh huyén cta tam giac do.

4. Cho mot tam gidc déu canh a.

a) Tinh do dai dudng cao cua tam giac do theo a.

b) Tinh dién tich cua tam giac do theo a.

5. Hinh 9 mo6 ta mot thanh g6 dai 2,6 m dua vao mot bic
tudng thing ddng. Chan thanh gb cidch mép tudng mot
khoang 1a 1 m. Khodng céch tif diém thanh g6 cham vao
tudng dén miit dat 1a bao nhiéu mét?

6. Hinh 10 md td mit cit ding chia mot san khau ngoai troi
c6 mdi che. Chiéu cao ciia khung phia truéc khoang 7 m,

chiéu cao cta khung phia sau 1a 6 m, hai khung cich nhau

mot khoang 13 5 m. Chiéu dai ciia méi che sin khdu déla = < =~ >
bao nhiéu mét (1am tron két qua dén hang phan trim)? Hinh 10
=2 2 ~
___|cO THE EM CHUA BIET S

1. Ngudn goc tén goi Pinh Ii Pythagore

Theo lich st, du méi lién hé gilia téng binh phuong cé4c canh clia
tam giac vuong da dugc biét kha lau nhung dinh Ii van dugc dat
theo tén cla ngudi dau tién chiing minh dugc no, 1a nha toan hoc
Hy Lap Pythagore (tiéng Hy Lap la Pythagoras). C6 rat nhiéu cach
dé chiing minh dinh Ii Pythagore, bao gém ca chiing minh bang
hinh hoc lan dai s6, ma mot sé cach dudc biét dén ti hang nghin
nam trudc.

R e i o gt
" i o L A s
e o -"':f_r..-' "

Pythagore

; ; (570 —495 truoe Cong nguyén)
2. Cach tao ra goc vuong cua nguci Ai Cap co dai (Nguon: https://shutterstock.com)

Ngusi Ai Cap c6 dai tao ra géc vudng
bang cach dung mot chiéc day tao
thanh cac nut dé cé6 12 doan béng
nhau. Theo dé sé cé ba ngudi, moi
ngusi gili chat nut cla soi day dé tao
thanh hinh tam giac c6 dé dai cac canh
lan luct 1a 3, 4 va 5 khoang. Khi dé, goc
tao bdi hai doan day cé 3 khoang va
4 khoang sé la goéc vuéng (Hinh 11).

(Nguon: https:/fwowstem.org) Hinh 11

.....



§2. TU GIAC

Hinh anh thua rudng nhin tti trén cao
hay hinh anh canh dieu (Hinh 12)
201 nén nhting hinh td giic.

Tw gidc la hinh co nhiing
tinh chdt gi?

a) Thita ruong b) Cdnh diéu
(Nguon: https://shutterstock.con)
Hinh 12
. TU GIAC B
A

1. Nhan biét ti giac

Quan sét tid gidc ABCD & Hinh 13 va doc tén céc
canh, cac dudng chéo, cac dinh, cac goc cua tii giac do. D C
O Hinh 13, ta ¢6: - Hinh 13

» T\ gidc ABCD: l

. AR BC CD. DA Trong ti gidac ABCD:
ac canh: AB, BC, CD, DA; * Hai canh ké nhau (ching

* Cac cip canh déi: AB va CD, BC va DA; han: AB, BC) khong ciing
e Cic dudng chéo: AC, BD: thugc mot dudng thang;
L * Khong c6 ba dinh nao
* Cac dinh: ‘E, Cifi o thng hang:
e Cac goc: DAB, ABC, BCD, CDA; * C6 thé doc tén géc theo
covr ok gk MR o et Gayew i e tén dinh, ch‘fing han, goc
Cac cap goc do1: DAB va BCD, ABC va CDA. ABC con goi 1d géc B
Nhin xdt va goc do con goi la goc

trong cua tu giac.
Tu giac c6 4 canh, 2 dudng chéo, 4 dinh va 4 goc.

[
A/
L]
= i
o

2. Nhan biét tit giac 10i
GBI Quan sit cic hinh 4a, 14b
va néu nhan xét vé vi tri cia moi
td gidc so v6i dudng thang chia
mot canh bat ki cua t gidc do.

&)

a) !:r)l
Hinh 14



Q Tir gidic 16 |a t& gidc ludn nam vé mot phia clia dudng thang chita mét canh bat ki
cua tu giac do.

Chang han, t gidc ABCD & Hinh 14a 1a ti gidc 10, con td gidc MNPQ & Hinh 14b khong
phai 1a ti gidc 101.
Vidu 1 Quan st Hinh 15, ti gidc ndo 12 td gide 101? Poc tén céc canh, cdc dinh, cdc g6c
cua tif gidc 161 do.
A C

Hinh 15

Gidi
Trong hai td gidc & Hinh 15, chi ¢6 td gidc GHIK ludn nim vé mot phia ctia dudng thang
chita mot canh bat ki cla td gide d6 nén td gide GHIK 12 td gide 10i.
Tt grtac GHIK ¢06 cac canh la: GH, HI, IK, KG:; cac dinh la: G, H, I, K, cac goc la: G, H,
I, K.

QOuy ude: T nay vé sau, khi néi vé ti gidc ma khong chi thich gi thém thi ta hiéu d6 1a
td gidc 10i.

. TONG CAC GOC CUA MOT TU GIAC

Quan sit t gidc ABCD & Hinh 16, dudng chéo

AC chia n6 thanh hai tam giac ABC va ACD.

a) Goi T, va T, lan lugt 1a tong cdc géc clia tam gidc ABC
va tam gidc ACD. Tong Lo+ 1, bing bao nhiéu do?

b) Goi T 12 tong cdc géc cla td gidc ABCD. So sanh T
voL L + 1, Hinh 16

Ta c6 dinh i B

o o A

Q Téng cac gbc clia mot tu giac bang 360°.

Ching han, véi td gidc ABCD (Hinh 17), ta c6: ; -
o~ s amw s )
A+ B+ C+ D =360°. Hinh 17



Vidu 2 Ta gidc MNPQ c6 s6 do cla M N P Q i‘
lan luot 1a x, 2x, 3x va 4x. Tinh s6 do moi gbc cua i gidc

MNPO.
Gidi

Trong t gidc MNPOQ, tacé M+ N + P +Q = 360°.
Do d6: x + 2x + 3x + 4x = 360° hay 10x = 360°. Suy
ra.x = 36",

Viy td gide MNPQ ¢6: M = x = 36% N = 2x = 72°;

o

P = 3x=108% O =4x= 144",

Tim x trong Hinh 18.

BAI TAP 4

1. Trong cac td gidc 6 hinh 19a, 19b, 19c, 19d, 19e, 19g, ti giac nao khong phai la ti giac

161? Vi sao?
b)

c)
d) e) 2)
Hinh 19

a)

2. a) T giac ABCD ¢6 A + C = 180° thi B + D bing bao nhiéu do?
b) Co hay khong mot ti giac co 2 goc tu va 2 goc vuodng?
¢) C6 hay khong mot tid gide ¢6 ca 4 goc déu 1a géc nhon?
3. Mot chiée tau thuy c6 mit cit doc phan ndi trén mit nudc cla than tau duge mod ta &

Hinh 20. Tinh chu vi mit cit doc phan noi trén miit nude cta thin tau @6 (1am tron két
qua dén hang phan mudi ctia mét).

i —

Tl . >

24 m | 16.2 m
Hinh 20

P~
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§3. HINH THANG CAN

O 16p 6, phan Hinh hoc tric quan, ching ta da dudc
[am quen véi hinh thang cin va nhiing vat thé cé
dang hinh thang cin, chang han, khung ctia s6 c6
dang hinh thang can (Hinh 21).

o

Hinh thang cdn co nhiing

tinh chdt gi? Co nhitng ddu hiéu

ndo dé nhan biét mot hinh thang la
hinh thang can?

Khung cita s
(Nguon: https://shutterstock.com)

Hinh 21

l. DINH NGHIA

GAJEW Cho biét hai canh AB va CD cia tit gidc ABCD
Hinh 22 ¢6 song song vGi nhau hay khong.

Ta c6 dinh nghia:

Q Hinh thang la t giac cé hai canh ddi song song.

Hai géc C va D cing k& véi ddy CD ciiahinhthang | 4 [ | B |
ABCD & Hinh 23. Cho biét hai géc C va D ¢6 bing nhau | / (I \

hay khong. / | \
Ta ¢6 dinh nghia: |/ | | “

Q Hinh thang can la hinh thang c6 hai goc ké moét day Hinh 23
bdng nhau.

Chéng han, & Hinh 23, hinh thang ABCD 1a hinh thang can vi C = D.
Chii y: N&u ABCD 14 hinh thang can (AB// CD)thi A =B vaC = D.
Vidu 1 Quan sat Hinh 24 va cho biét hinh thang nao la hinh thang can. Vi sao?

AT T BT T T T T GI I T HI T M I TTITRNRITTITTIR
|
\|

105° .msﬂ\ |
? o .

D| | 10
Hinh 24 7~
o1’



Giai
Trong bon hinh thang & Hinh 24, chi ¢6 hinh thang GHIK 13 hinh thang cin vi hinh thang
GHIK ¢6 G va H ciung ké véi day GH va G = H (vi ciing bing 105°).

Il. TINH CHAT

GZJED Cho hinh thang can ABCD ¢6 AB // CD, AB < CD, E
E 14 giao diém ctia AD va BC (Hinh 25).

a) So sanh cac cdp goc: EDC vi EEED EAB vi EBA.
b) So sdnh cdc ciip doan thing: EA va EB; ED va EC.

Tu do, hay so sanh AD va BC. A B
¢) Hai tam gidc ADC va BCD c6 bing nhau hay khong?

Tu do, hay so sainh AC va BD.

Ta co6 dinh li: Hinh 25

Q Trong mét hinh thang can:
a) Hai canh bén bang nhau;
b) Hai dudng chéo bang nhau. P B

Vidu 2 ' Cho hinh thang can ABCD c6 AB// CD,AB < CD.
Goi H, K 1an luot 12 hinh chiu cta A, B trén dudng thing
CD (Hinh 26). Chiing minh DH = CK. o -

Gidi Hinh 26

Xét hal tam giac vudong ADH va BCK, ta co:

AD = BC; ADH = BCK (vi ABCD la hinh thang cén). QU
C; CK (vi ABCD la hinh thang can) f‘ Cho hinh thang cén

Suy ra AADH = ABCK (canh huyén - géc nhon). ABCD ¢6 AB // CD. Chiing
Do @6 DH = CK (hai canh tuong dng). minh ADB = BCA.
lIl. DAU HIEU NHAN BIET A B

Quan st hinh thang ABCD (AB // CD, AB < CD)
c¢6 hai dudng chéo AC va BD bing nhau. Ké BE song
song vo1 AC (E thudc duong thﬁng CD) (Hinh 27).

D C E
a) Hai tam gidc ABC va ECB c¢6 bing nhau hay khong? Hinh 27

o 9
.:'r': 4=
| i
=
i
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b) So sdnh cac cdp goc: BED v Bﬁ ACD va BED .
¢) Hai tam gidc ACD va BDC c6 biing nhau hay khong? Tit d6, hiy so sinh ADC va BCD .
d) ABCD c0 phai la hinh thang can hay khong?

Ta c¢6 dau hiéu nhan biét:

- |
Q Hinh thang co6 hai dudng chéo bang nhau la hinh thang can.

Vidu 3 Cho ti gidc ABCD ¢6 AB < CD, hai dudng ‘ .
chéo AC va BD bang nhau, BAC = ACD (Hinh 28).

hinh chii nhit véi chiéu dai

p R e " . [a 120 cm va chiéu rong la

Chiing minh ti gidc ABCD la hinh thang can. 80 cm. Ngudi ta md rong

A B 0 clia s6 d6 bing cich ting

do dai canh duéi veé hai bén,

moi bén 20 cm (mod td &

Hinh 29). Sau khi md rOng

thi 6 ctia s6 d6 c6 dang hinh

D C gi? Tinh dién tich cua 6 cua
Hink 28 sO d6 sau khi mé rong.

Gidi

Do BAC = ACD va BAC,ACD nim & vi trf so le
trong nén AB // CD.

Suy ra td giac ABCD la hinh thang.

Vi hinh thang ABCD 6 AC = BD nén ABCD la hinh ~ 20°™ S —iham
Li

thang can.

BAI TAP

1. Cho hinh thang cAn ABCD ¢6 AB // CD, AB < CD.
Goi M, N lan lugt la trung diém cia AB, CD va T'la
2130 diém cta AC va BD (Hinh 30).

Chffllg minh: Hinh 30

)

a) TAD =TBC, TDA = TCB; U

Pudng thang di qua trung
b) TA=TB, TD =TC; diém hai ddy ctia mot hinh
thang can 12 tryc doi xing

¢) MN la duone trung truc cua ca hai doan thin
) E a ™ | 5 cua hinh thang do.

AB va CD.



2. Ngudi ta ghép ba hinh tam gidc déu c¢6 do dai canh A a B C
la a v6i vi tri nhu Hinh 31. | L
a) Chiing minh ba diém A, B, C thang hang.

b) Chiing minh ti gidc ACDE la hinh thang can.
¢) Tinh dién tich cua ti giac ACDE theo a. Hinh 31

; ; | |
3. Cho hinh chii nhat ABCD. Trén canh AB lay hai di€ém M, N sao cho AM = NB < EAB'

Chiing minh tf giac MNCD la hinh thang can.

4. Cho tam giac ABC can tai A ¢6 hai dudng phan giac BE va CK. Chung minh t0 giac
BKEC la hinh thang can.

5. Hinh 33a 1a mit cit ding phin chda nudc cuia
mdt con muong (Hinh 32) khi day nudc co dang
hinh thang can. Nguoi ta mo ta lai bang hinh hoc
mit cat dirng cia con muwong do6 & Hinh 33b véi
BD // AE (B thudc AC), H 1a hinh chiéu ciaa D trén
dudng thing AC.

(Nguon: https://shutterstock.com)
Hinh 32
Nuidc

Hinh 33

a) Ching minh c4c tam gidc BCD, BDE, ABE la cac tam giac déu.
b) Tinh d6 dai cua DH, AC.

¢) Tinh dién tich mét cit ding phan chda nudc clia con muong d6 khi day nude.

ats
......
-



S4. HINH BINH HANH

Trong thiét ké tay vin cau thang (Hinh 34), ngudi ta
thudng dé céc cip thanh sudn song song véi nhau,

Thanh suon L B o
cac cap thanh try song song vi1 nhau, tao nén cac

hinh binh hanh.

Thanh tru

Hinh binh hanh co nhiing

. tinh chdt gi? Co nhitng

. ddu hiéu nao dé nhan biét mot
I}? ? " - . » " Ls LY
tit gidac la hinh binh hanh?

l. DINH NGHIA

Cho biét cdc ciip canh d6i AB va CD, AD va BC cita
ti giac ABCD 6 Hinh 35 ¢6 song song vG1 nhau hay khong.

Ta c6 dinh nghia: DE | . |C
'Q - ) Hinh 35
Hinh binh hanh la ta giac ¢6 hai cap canh doi
song song.
Vidu 1. G Hinh 36, t gidc nao 12 hinh binh hanh? Vi sao? M /Q I N
Giai /
e O Hinh 36a, ta c6 E =Q va ﬁl, é} O Vi tri dfjng Vi ) 1 Pl
nén MN // PQ. Q[

2 5 —_ _— ‘ _— _ q . ; 5 . = ﬂ)
Ta lai c0 Q,=F va Q,, P ¢ vi tri dong vi nén

MQ /| NP.
Do d6, td gidc MNPQ 1a hinh binh hanh.

« O Hinh 36b, AB va CD cit nhau tai O nén AB va CD
khong song song vG1 nhau. Do do, ti giac ABDC khong
phai 1a hinh binh hanh.

b)
Hinh 36



II. TINH CHAT

64 Cho hinh binh hanh ABCD (Hinh 37).

a) Hai tam gidc ABD va CDB c¢6 bing nhau hay khong?
Tit d6, hdy so sdnh céc cdp doan thing: AB va CD;
DA va BC. D ¢

b) So sénh céc cip goc: DAB va BCD:; ABC vi CDA. Hinh 37

¢) Hai tam gidc OAB va OCD c¢6 bang nhau hay khong? Tii d6, hay so sénh cic cdp doan

thing: OA va OC; OB va OD.

O

Ta ¢6 dinh li:
o —
Q Trong mét hinh binh hanh:
a) Cac canh déi bang nhau;
b) Cac goéc doéi bang nhau;
c) Hai dudng chéo cat nhau tai trung diém clia méi dudnag.

Vidu 2/ Cho hai hinh binh hanh ABCD va BECD,

. . B E
AC cat BD ta1 O (Hinh 38). Chiing minh:
|
a) AB = BE; b) OB = —-CE.
) ) OB = >
Gidi D -
Do ABCD la hinh binh hanh nén Hinh 38

AB=CD, OB =0D = %BD.

Do BECD la hinh binh hanh nén BE = CD, BD = CE. i‘ | —
fl 'Cho hinh binh hanh ABCD
a) Tu AB = CD va BE = CD, suy ra AB = BE (vi cung c6 A = 80° AB = 4 cm,

bing CD). BC = 5 cm. Tinh s6 do mdi
1 1 g6c va do dai cac canh con lai
b) Tu OB = EBD vaBD = CE, suyra OB = ECE. cta hinh binh hanh ABCD.

lll. DAU HIEU NHAN BIET

A——F
a) Cho ti giac ABCD c¢6 AB = CD, BC = DA (Hinh 39).
e Hai tam gidc ABC va CDA c6 bing nhau hay khong?

Tu do, hdy so sanh cac cap goc: BAC va DCA; ACB D i C

va CAD . Hinh 39



* ABCD co6 phai 1a hinh binh hanh hay khong?
b) Cho ti gidc ABCD c6 hai duong chéo AC va BD ciit
nhau tai trung diém O ctia moi dudng (Hinh 40).

e Hai tam giac ABO va va CDO co béng nhau hay khong?
Tu do, hay so sanh BAC va DCA . Tuong tu, so sanh

ACB va CAD
« ABCD co6 phai 1a hinh binh hanh hay khong?

Ta ¢6 nhitng dau hiéu nhén biét:

-

A B

D C
Hinh 40

Q * T& gidc c6 hai cap canh d6i bang nhau la hinh binh hanh.

* Tt gidc c6 hai dudng chéo cat nhau tai trung diém ctia moi dudng la hinh binh hanh.

Vidu 3 Cho ti gidc ABCD c6 hai canh d61i AB va CD
song song va bing nhau, hai dudng chéo AC va BD cit
nhau tai O. Chiing minh:

a) AOAB = AOCD:;

b) Tt gidc ABCD la hinh binh hanh.
Gidi. (Hinh 41)

a) Xé€t hai tam glac OAB va OCD, ta co:

OAB = OCD (so le trong);
AB = CD (gia thiét);

ﬁ = ODC (so le trong).
Suy ra AOAB = AOCD (g.c.g).
b) Do AOAB = AOCD nén OA = OC, OB = OD (cac cap
canh tuong dng).
Suy ra td@ giac ABCD co6 har duong chéo AC va BD

cit nhau tai trung diém ctia méi dudng. Do d6, ti gidc
ABCD la hinh binh hanh.

BAI TAP

1. Cho ti gidc ABCD ¢6 DAB = BCD, ABC =CDA.
K¢ tia Ax 1a tia d6i ctia tia AB. Chiing minh:

‘ﬁ Cho ti gidc ABCD co6
hair duong cheo AC va BD
cit nhau tai O thoid man
OA = OC va OAD = OCB.
Chiing minh td giac ABCD la

hinh binh hanh.
A B
-
O
D " C
Hinh 41

T gidc c¢6 hai canh doi
song song va biang nhau 12
hinh binh hanh.

i
T gi4e c6 hai cidp gbc doi
bing nhau 13 hinh binh hinh.

(107)



a) ABC + DAB = 180°;
b) xAD = ABC: AD // BC:
¢) Tt gidc ABCD 1a hinh binh hanh.

. Cho tam gidc ABC c¢6 hai duong trung tuyén BM va CN cit nhau tai G. Goi P va Q lan
lugt 1a trung diém cta GB va GC. Chiing minh td gidc POMN la hinh binh hanh.

. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABMN (Hinh 42). D , N
Ching minh:
a) szj MN; - g B
b) BCD + BMN = DAN . i M

. D& do khodng cdch gitta hai vi tri A, B & hai phia cia
mot toa nha ma khong thé truc tiép do dudc, ngudi
ta lam nhu sau: Chon cac vi tri O, C, D sao cho O
khong thudce dudng thang AB; khoang ciach CD 1a do
duoc; O 1a trung diém cta cad AC va BD (Hinh 43).
Ngudi ta do dudgc CD = 100 m va khiang dinh
AB =100 m. Em hay giai thich vi sao AB = 100 m. Hinh 43

. Ban Hoa vé& tam gidc ABC lén to gidy sau do cit
mot phan tam giac & phia goc C (Hinh 44). Ban Hoa A

do ban Hung: Khong vé lai tam gidc ABC, lam thé
nao tinh duge do dai cdc doan thing AC, BC va s6
do goc ACB?

Ban Hung da lam nhu sau:
Hinh 44

— Qua diém A ké dudng thang d song song véi BC,
qua diém B ké dudng thing d’ song song véi AC;

— Goi E la giao diém ciua d va d’;

— Po @6 dai cdc doan thing AE, BE va do goc AEB.
Tu do, tinh dugc do dai cac doan thﬁng AC,BCva sO
do goc ACB (Hinh 45).

Em hay giai thich ciach lam ctia ban Hung. Hinh 45

'
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§5. HINH CHU NHAT

Man hinh phing cta chiée ti vi 6 Hinh 46 c6 dang
hinh chit nhat.

29

Hinh chit nhdt c6 nhiing tinh chdt gi?
C6 nhitng dau hiéu nao dé nhan biét
mot hinh binh hanh la hinh chit nhat?

Hinh 46
l. DINH NGHIA
GAIEW Cho biét s& do mi géc cita tit gide ABCD & Hinh 47. A [ B
Ta c6 dinh nghia: PEEEERENE
Q Hinh chi nhdt la ta gidc c6 bon géc vuong. D == £ |

Hinh 47

Vidu 1= O Hinh 48, t gidc nao 12 hinh chit nhat? Vi sao?

M N G H
e’ i P 102°
2 [] -3
0 P K I
a) b)
Hinh 48
Gidi

+ & Hinh 48a,tac6 M =N = P = Q = 90°. Suy ra td gidc MNPQ 1a hinh chit nhat.
o O Hinh 48b,do H = 102°nén H khong 1a géc vudng. Suy ra td gidc GHIK khong phai
3 hinh chil nhét.

Nhan xét: T giac ¢6 ba géc vudng 1a hinh chu nhit.

Il. TINH CHAT

5D 2

a) Moi hinh chii nhét ¢6 phai 12 mot hinh thang cin hay khong?
b) Mdi hinh chif nhat ¢6 phai 12 mot hinh binh hanh hay khong?




Nhdn xét: Hinh chii nhét c6 tat ca cdc tinh chat ctia hinh binh hanh va hinh thang can.

Ta c6 dinh li:
Q Trong moét hinh chr nhat:

a) Hai canh doi song song va bang nhau;

b) Hai dudng chéo bang nhau va cat nhau tai trung diém ctia méi dudng.

Vidu 2 ' Cho hinh chii nhat ABCD va hinh binh hanh ABEC (Hinh 49). Chiing minh
BD = BE.

A B %
| fl Cho hinh chit nhat ABCD
c6 hair duong chéo AC va
BD cat nhau tai O. Goi M,
n a - N lan lugt 1a hinh chi€u cua
Hind 49 O trén }%B, BC. Chiing minh
T MN = —AC.
Gidi 2
Ta c6: ABCD la hinh chit nhat nén AC = BD:;
ABEC la hinh binh hanh nén BE = AC.
Suy ra BD = BE (vi cing bing AC).
lll. DAU HIEU NHAN BIET
a) Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 A = 90°. ABCD ¢6
phai la hinh chii nhat hay khong?
b) Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 hai duding chéo AC va - E
BD bﬁng nhau (Hinh 50).
e Hai tam gidc ABC va DCB ¢6 bang nhau hay khong?
Tu do, hay so sanh ABC va DCB. - .
* ABCD c6 phai la hinh chtt nhat hay khong? Hinh 50

Ta ¢6 nhiing dau hiéu nhan biét:

Q * Hinh binh hanh cé mét géc vudéng la hinh chir nhat.
e Hinh binh hanh ¢6 hai dudng chéo bang nhau la hinh ch{r nhat.

e T
F !

HI =l
il 15
II .
¥
i
L e



Vidu 3 Cho tam gidc ABC c6 duong trung tuyen AM

thoaman AM = %BC . Trén tiaddi chia tia MA 14y diém D
M
sao cho MD = MA (Hinh 51). Chiing minh:
a) T gidc ABDC la hinh chit nhat; D c
Hinh 51
b) Tam giac ABC vudng tai A. ‘Q

Gidi 42 Cho hinh binh hanh
ABCD ¢6 har duong cheo
a) Vi ti gidc ABDC c6 hai duong chéo AD, BC citnhau ~ AC va BD cat nhau tai O thoa

tai trung diém M ctia mdi dudng nén ABDC la hinh ~ man OAB = ODC. Ching
bk s minh ABCD la hinh chir nhat.

I l
Do AM = EBC va AM = EAD (vi M 14 trung diém cta AD) nén BC = AD.

Hinh binh hanh ABDC ¢6 hai dudng chéo BC, AD bing nhau nén ABDC 14 hinh chit nhét.
b) Do ABDC la hinh chir nhat nén BAC =90°. Suy ra tam giac ABC vuodng tai A.

Nhan xét: Néu mot tam gide ¢6 dudng trung tuyén ting véi mot canh bing niia canh Ay thi
tam giac do la tam giac vuong.

BAI TAP

1. Cho hinh thang can ABCD c6 AB // CD, A = 9¢°. ~ Hinhthang cdn comot goc

5ng 12 hinh chii nhat.
Ching minh ABCD 14 hinh chit nhat. vuong fa hinh chtl nha

2. Cho tam gidic ABC vudng tai A ¢6 M la trung diém |’

cua canh BC. Trén tia doi cta tia MA 14y diém D 'fmng tam gidc vudng,
sao cho MD = MA. Ching minh ti giac ABDC la dudng trung tuyén ung
1 vGi canh huyén bang niia

hinh chit nhat va AM = —BC. A
;. canh huyen.

3. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 diém E nim trén canh A
CD saocho AEB =78° EBC =39°.Tinhsddocia [
BEC va EAB. Khu viton

4. Mot khu vudn ¢6 dang i giac ABCD véi cac goc
A, B, D la goc vuoéng, AB = 400 m, AD = 300 m.
Ngudi ta da 1am mot cdi hd nude ¢6 dang hinh tron, D H nude
khi d6 vi tri C khong con nidm trong khu vudn niia
(Hinh 52). Tinh khoang cach tii vi tri C dén moi vi
tri A, B, D.

' Roy

Hinh 52
(111)



5. Ban Linh ¢6 mdt manh gidly dang hinh tron. Ban Linh d6 ban Binh: Lam thé nao c6 thé
chon ra 4 vi tri trén dudng tron d6 dé ching 12 4 dinh ctia mot hinh chit nhat?

Ban Binh da lam nhu sau:

Bude 1. Gap manh gidy sao cho hai ntfa hinh tron triing
khit nhau. Nét gap thang tao thanh dudng kinh cta hinh
tron. Ta ddnh diu hai dau mit cta dudng kinh do 1a hai
di€ém A, C.

Bude 2. Sau d6 lai gip tuong td manh gidy d6 nhung

theo dudng kinh mdi va ddnh d4u hai dau mit cua
duong kinh méi 12 hai diém B, D. Khi d6 td gidc
ABCD la hinh chit nhat (Hinh 53).

Hinh 53

Em hay giai thich cach lam cua ban Binh.

~ |cO THE EM CHUA BIET

Ti 1€ khung hinh

Ti 1& khung hinh (con dudc goi la ti I& hinh &nh) thé hién ti Ié cta chiéu rong va chiéu cao (theo
cung don vi do) ctia mét khung hinh ¢é dang hinh chii nhat.

Chang han, ta cé thé hiéu khung hinh ti vi cé ti 1& 16 : 9 1a khung hinh ti vi c6 dang hinh chii
nhat véi chiéu rong 1a 16 don vi va chiéu cao 1a 9 don vi.

Ngay nay, cac thiét bi nhu man hinh may tinh, man hinh ti vi, ... thudng su dung hai ti I1é khung
hinhla4:3va 16 :9 (Hinh 54).

16
- g = - >
& &
3 9
\j \j
Ti lé khung hinh 4 : 3 Ti lé khung hinh 16 : 9
Hinh 54

Ti 1é khung hinh 4 : 3 dugc s dung phé bién trén cac man hinh may tinh, phu hop lam viéc
van phong hodc dung cho truyén hinh tiéu chuan, may quay phim.

Ti & khung hinh 16 : 9 la ti 1&é chuan quéc t& hién nay phé bién nhét trén cac thiét bi cong nghé
nhu man hinh dién thoai, ti vi, man hinh LED, ... Dac diém ndi bat cGa khung hinh i 1&é 16 : 9
la cho phép hinh anh/video dudc hién thi sAc nét, tron ven man hinh.



§6. HINH THOI

Hoa ti€t trén vdi & Hinh 55 goi nén hinh anh cua
hinh thoa.

Hinh thoi ¢6 nhitng tinh chdt gi?
C6 nhitng ddu hiéu nao dé nhan biét
mot hinh binh hanh la hinh thoi?

(Nguon: https://shutterstock.com)
Hinh 55

l. DINH NGHIA

@ So sanh dd dai cdc canh cua tid giac ABCD & //\ Wis

Hinh 56.

Ta c6 dinh nghia:

|~ ===

Hinh thoi la t& giac c6 bén canh bang nhau.

Vidu 1. O Hinh 57, tG gidc ndo 12 hinh thoi? Vi sao?
M
2.5/
Q 2.5 ¢cm
Gidi

O Hinh 57a, ta ¢c6 MN = NP = PQ = OM (vi ciing bing 2,5 cm) nén td gidc MNPQ la
hinh thoi.
e O Hinh 57b, ta c6 GH # KG (vi 2,5 cm # 2 cm) nén td gidc GHIK khong phai 12 hinh thoi.

2.5 cm

N
G
/ cm 2 cm
P

a) b)
Hinh 57

2.5¢cm

A
Il. TINH CHAT
GAJA Cho hinh thoi ABCD ¢6 hai dudng chéo AC va P x B
BD cit nhau tai O (Hinh 58).
a) Hinh tho1 ABCD co phai la hinh binh hanh hay khong? C
Hinh 58 "



b) Hai dudng chéo AC va BD ¢6 vudng goc vii nhau hay khong?

¢) Hai tam gidgc ABC va ADC c6 biang nhau hay khong? Tia AC c6 phai Ia tia phan gidc
cua goc DAB hay khong?

Nhan xét: Do hinh thoi 1a hinh binh hanh nén hinh thoi c6 tat ca cac tinh chat ciia hinh

binh hanh.

Ta ¢ dinh li:

Q Trong mét hinh thoi:

a) Cac canh ddi song song;

b) Cac géc doi bang nhau;

¢) Hai dudng chéo vudng goc véi nhau va cat nhau tai trung diém ctia moi duong;
d) Hai dudng chéo la cac dudng phan gidc ctia cac goéc & dinh.

Vidu 2 Cho hinh thoi ABCD ¢6 hai dudng chéo AC )
va BD cit nhau tai O, AC =3 cm, BD = 4 cm (Hinh 59).
Tinh do dai ctia OA, OB, AB.
ry D B
Giai
Do ABCD 12 hinh thoi nén O la trung diém ctia hai dudng
chéo AC, BD. -
| 1
Suy ra: OA = EAC 5 =15 (cm); Hinh 59
1 |
OB=-BD=—-4=2 (cm)

2 % | %
Ta co AC L BD (v1 ABCD la hinh tho1) nén tam giac 1 1 Cho hinh thoi ABCD c6

OAB vuong tai O. Ap dung dinh Ii Pythagore, ta c6: ABC = 120°. Chiing minh
AB? = OA? + OB°. tam gidc ABD i tam gidc déu.

Do d6 AB* = (1,5)* + 2° = 6,25 hay AB = 2,5 (cm).

ll. DAU HIEU NHAN BIET

a) Cho hinh binh hinh ABCD c¢6 hai canh ké AB va BC A
biang nhau. ABCD c¢6 phai 1a hinh thoi hay khong?

b) Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 hai duong chéo AC va

BD vubng géc véi nhau (Hinh 60). o 0 €
e Pudng thang AC c¢6 phai 12 dudng trung truc cla

doan thing BD hay khong? C
* ABCD ¢06 phai la hinh thoi hay khong? Hinh 60



Ta ¢6 nhiing d4u hiéu nhén biét:

- —

Q * Hinh binh hanh c¢6 hai canh ké bang nhau la hinh thoi.
* Hinh binh hanh c6 hai dudng chéo vuéng goc vaéi nhau la hinh thoi.

Vidu 3 Cho tam gidc ABC vuodng tai A. Cic di€ém M,
N lan lugt thudc tia doi ctia tia AB, AC sao cho AM = AB,
AN = AC. Ching minh tG giac BCMN la hinh thoi.

Gidi. (Hinh 61)

TG gidc BCMN c6 A 1a trung diém cta ca hai dudng
chéo BM va CN nén BCMN la hinh binh hanh.

Do tam giac ABC vudng tai A nén BA7 = 90° hay
BM 1 CN.

Hinh binh hanh BCMN c¢6 hai duong chéo BM va CN
vuong goc vo1 nhau nén BCMN la hinh thoi.

BAI TAP

1. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tia AC la tia phan giac
cua goc DAB. Chung minh ABCD la hinh thoi.

2. Cho hinh tho1t ABCD c¢6 hai duong chéo AC va BD
ciit nhau tai O. Chiing minh:

AC? + BD? = 4(0A” + OB%) = 4AB°.

3. Cho hinh thoi ABCD ¢6 CDB = 40°. Tinh s8 do m&i
gdc cua hinh thoi ABCD.

4. Hinh 62 md ta mot 6 lii mit cdo ¢6 dang hinh thoi
vOi dO dai cua hai dudng chéo la 45 mm va 90 mm.
Do dai canh cta 6 luéi mit cdo dé 1a bao nhiéu
milimét (1am tron két qua dén hang don vi)?

5. Mot vién gach trang tri ¢c6 dang hinh thoi vo1 do dai
canh 12 40 cm va s6 do mdt goc 1a 60° (Hinh 63).
Dién tich cua vién gach d6 la bao nhi€u centimét
vuong (1am tron két qua dén hang phan trim)?

N
Hinh 61

A2 Cho tam giac ABC can

tai A c6 M 1a trung diém BC.

Trén tia doi cua tia MA liy

diém N sao cho MN = MA.

Ching minh ti giac ABNC la
inh thoi.

|II
|
l |

Ly

Hinh binh hanh c6 mot
duong chéo la duong
phan gidc cua moét goc la
hinh thoi.

90 mm
Hinh 62

e i
S



§7. HINH VUONG

Mot s6 hoa tiét va hoa vin trén thd cAm (Hinh 64) c6
dang hinh vuong.
72

Hinh vuéng co nhiing tinh chat gi?
Cé nhitng ddau hiéu nao dé nhan biét
mot hinh chit nhat la hinh vuong?

o
X
| B
| »
1
M
N
e
R

(Nguon: hitps://shutterstock.com)
Hinh 64

l. DINH NGHIA

Cho biét cdc gbc va cic canh cua tif gidc ABCD A B
& Hinh 65 ¢6 dic diém gi. —

Ta ¢6 dinh nghia:
Q Hinh vudng la tu giac cé bén géc vudng va bon D] | T |C
canh bang nhau. b 65
Vidu 1/ O Hinh 66, ti gidc nao 1 hinh vudéng? Vi sao?
A 3cm B g e
; . M 32cm N G Jiem H
3 cm Jem 390y 32cm 3cm 3cm
~ L = [
D 3 cm C 0 3.2 cm P K 3,2cm /
a) b) ¢)
Hinh 66
Gidi

+ & Hinh 66a,tacé A= B=C=D =90° vi AB = BC = CD = DA (vi cing biing 3 cm)
nén td giac ABCD la hinh vudng.

» O Hinh 66b, ta c6 M , N , P, é khong 1a géc vudng nén ti gidc MNPQ khong phai
[a hinh vuong.

o O Hinh 66¢, tacé GH = HI (vi 3,2 cm # 3 cm) nén td gidc GHIK khong phai 12 hinh vudng.

*ﬁ"fi%“?
b -



II. TINH CHAT

)2
a) Moi hinh vuong c6 phai 1a mot hinh chit nhat hay khong?
b) Mo6i hinh vudng ¢6 phai 12 mot hinh thoi hay khong?

Nhén xét: Hinh vudng c¢6 tt ¢a cdc tinh chét cia hinh chit nhét va hinh thoi.

Ta co dinh i sau:

L~

Trong mét hinh vuéng:

a) Cac canh déi song song;

b) Hai dudng chéo bang nhau, vuéng géc véi nhau va cat nhau tai trung diém ctia
moi duong;

¢) Hai dudng chéo la cac dudng phén giac cua cac géc & dinh.

Vidu 2 Cho hinh vuéng ABCD ¢6 hai dudng chéo AC
va BD cit nhau tai O. Chiing minh cdc tam gidc OAB,
OBC, OCD, ODA la nhung tam gidc vuong can.

Giai. (Hinh 67) O
Do ABCD la hinh vuéngnén AC = BD,AC 1. BD,AC va

BD cit nhau tai trung diém O ctia mdi dudng. D C

Hinh 67
Suy ra cac tam gidic OAB, OBC, OCD, ODA la nhiing inh 6
tam gidc vudng tai O va OA = OB = OC = OD.

-

k.
. ., o ‘fl Cho hinh vubéng ABCD.
Do do6 cac tam giac OAB, OBC, OCD, ODA la nhing Tinh £8 36 ¢46 £6¢ CAB, DAC.

tam giac vuong can.

Vidu 3 Mit cia mét ban ¢d vua ¢6 dang hinh vuong
v61 dO dai canh 1a 40 cm (Hinh 68). D6 dai duong chéo
cua mit ban co vua do la bao nhiéu centimét (lam tron
két qua dén hang phan muoi)?

Gidi

Goi do dai duong chéo cua mét ban ¢ vua do 1a x (cm)
vG1 x > 0.

Ap dung dinh 1i Pythagore, ta c6: x* = 40 + 40° = 3 200. Hinh 68
Max>0nén x = \/3 200 ~ 56,6 (cm).
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lll. DAU HIEU NHAN BIET

a) Cho hinh chii nhat ABCD ¢6 hai canh ké AB va BC A B

biing nhau. ABCD c6 phéi 13 hinh vuéng hay khong?
b) Cho hinh chu nhat ABCD ¢6 hai dudng chéo AC va

BD vubdng g6c v61 nhau (Hinh 69). 0

* Pudng thang AC c6 phai 12 dudng trung truc cla

doan thang BD hay khong? D C
Hinh 69

* ABCD c6 phai la hinh vuong hay khong?
¢) Cho hinh chu nhat ABCD ¢6 AC la tia phan giac cua goc DAB.
* Tam gidc ABC c6 phai la tam giac vudng can hay khong?

* ABCD c6 phai la hinh vuong hay khong?

Ta c6 nhiing dau hiéu nhan biét:

W= =——
Q  Hinh chif nhat c6 hai canh ké bang nhau la hinh vuéng.
* Hinh chr nhat ¢6 hai dudng chéo vuéng goc vdi nhau la hinh vuéng.

e Hinh chr nhat c6 moét dudng chéo la dudng phan giac ctia mét goéc la hinh vuéng.

Vidu 4 ' Cho duong tron taim O. Gia st AC va BD ?fz Ch 55 ABC vud
- ' " t
la hai duong kinh cua duong tron sao cho AC 1 BD ohn t; Afflr%g@ll?ccanh ng{:i%

(Hinh 70). Ching minh td giac ABCD la hinh vuong. cdc diém D, E sao cho
BD=DE =FC.,

Qua D va E ké dudng thing

vuong goc véi BC, chung cat

AB va AC lan luot tai H va G.

- Chiing minh t@ giac DEGH

A 12 hinh vubng.

B

D
Hinh 70

Gidi
Vi tii gidc ABCD c¢6 hai duding chéo AC va BD cit nhau tai trung diém O ctia mbi dudng
nén ABCD la hinh binh hanh.



Hinh binh hanh ABCD ¢6 AC = BD nén ABCD la hinh chtr nhat.

Hinh chu nhat ABCD c6 hai duong chéo vudng goc vor nhau nén ABCD 1a hinh vuong.

BAI TAP 4

Hinh thoi ¢6 hai dudng chéo

. Cho hinh thoi ABCD ©6 AC = BD. Chéng minh |y o 2 panh vnéng.

ABCD la hinh vuong.

2. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A = 90°. Chiing minh ABCD Hinh thoi c6 mot géc vudng
la hinh vuéng. la hinh vudng.

3. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 duong phan giac
AD. Goi H, K lan lugt 12 hinh chiéu cta D trén AB,
AC. Chiing minh td gidc AHDK la hinh vuong.

4. Cho hai méanh gidy, moi manh ¢6 dang hinh vudng véi d6 dai canh 1a 1 dm. Hay trinh
bay cdch cit ghép hai manh gidly d6 dé dugc mot hinh vudng c6 d6 dai canh 12 \E dm.

5. Ban Thao ¢6 mdt manh gidy ¢4 dang hinh tron. Ban Thao dé ban Minh: Khong dung
thude thang va compa, 1am thé nao cé thé xac dinh tAm cta hinh tron va chon ra 4 vi tri
trén dudng tron do dé ching 1a 4 dinh cia mot hinh vudng?

Ban Minh da lam nhu sau:

Budc 1. GAp manh gidy sao cho hai ntia hinh tron triing khit nhau. Nét gap thing tao
thanh dudng kinh ctia hinh tron. Ta dinh d4u hai dau mut cia dudng kinh do 1a hai
diem A, C.

Bude 2. Tiép tuc gAp manh gidy (c6 dang nta hinh

tron) & Budc 1 sao cho hai niia méi ctia ntia hinh tron A 1B
do lai trung khit nhau. Trai miéng bia vé dang hinh -
tron ban dau, ta dugc nét gip mdi 1a mot dudng kinh g
khéc ctia hinh tron. T
Bitoc 3. Ta @dnh diu giao di€ém cta hai dudng kinh 12 D L d -

O va hai dau mut ctia dudng kinh méi 12 hai diém B,

D. Khi d6 O la tam cua hinh tron va ti giac ABCD la Hinh 71
hinh vudng (Hinh 71).

Em hay giai thich cach lam cua ban Minh.
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BAI TAP CUOI CHUONG V

F o e S

. Cho t gidgc ABCD c6 A =60°, B =70°, C =80°. Khidé, D biing
A. 130°. B. 140°. C. 150°. D. 160°.

. Cho hinh thang cAn ABCD ¢6 AB // CD, A =80° Khidé, C bing
A. 80°. B. 90°. C. 100°. D. 110°.

. Cho hinh binh hanh MNPQ c6 cac goc khac 90°, MP cit NQ tai I. Khi d6
A.IM = IN. B.IM =1IP. C.IM=1Q. D. IM = MP.

. Cho hinh chii nhat MNPQ. Poan thing MP bing doan thang nao sau day?
A. NO. B. MN. C. NP. D. OM.

. Hinh 72 m6 t4 mot ciy cao 4 m. Biét ring khi troi
ning, cidy do béng trén mit dat, di€ém xa nhat cia
bong cay cdch goc cdy mot khoang 12 3 m. Tinh
khodng cédch tli diém xa nhat clia béng ciy dén dinh
cua cay.

. Man hinh mot chiéc ti vi ¢6 dang hinh chit nhit véi
kich thudc man hinh t1 vi dudc tinh bﬁng do dai
duong chéo cua man hinh (don vi: inch, trong do
1 inch ~ 2,54 ¢m). Ngud1 ta dua ra cong thidc tinh
khoang cdch an toan khi xem ti vi dé gitip khach
hang chon dugc chiéc ti vi phit hgp véi cin phong
cua minh nhu sau:

Hinh 72

Khodng cich tdi thiéu = 5,08 . d (cm);
Khodng cach toi da= 7,62 . d (cm).
Trong do, d la kich thu6c man hinh ti vi tinh theo inch.

V6i mot chiéc ti vi ¢6 chiéu dai man hinh 1a 74,7 cm; chiéu rong man hinh la 32 cm:;

a) Kich thuéc man hinh cta chiéc ti vi d6 1a bao nhiéu inch (I1am tron két qua dén hang
don vi1)?

b) Khoang céch toi thiéu va khoing céch 61 da dé xem chiéc ti vi d6 12 bao nhiéu mét
(lam tron két quéa dén hang phan mudi)?



7. Cho td gidec ABCD c¢6 DAB = BCD, ABD =CDB . Chlng minh td gidc ABCD la
hinh binh hanh.

8. Cho hinh chii nhat ABCD ¢6 M, N, P, O lan luct 1a trung di€ém cta cic canh AB, BC,
CD, DA. Chiing minh td giac MNPQ 1a hinh thot.

9. Cho tam gidc ABC vudng can tai C. Trén cdc canh AC, BC lan lugt 1dy céc diém
D, G sao cho AD = CG < AC. T diém D ké DE vudng géc véi AC (E thudc AB).
Ching minh tt giac CDEG la hinh chu nhat.

10. Cho hinh vuéng ABCD. Trén cic canh AB, BC, CD, DA lan lict 14y céc diém M, N,
P, Q sao cho AM = BN = CP = DQ < AB. Chiing minh td giac MNPQ 1a hinh vuong.

11. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M la diém nim giita A va B, N 1a diém niam giita C va
D sao cho AM = CN. Goi [ la giao diem cua MN va AC. Ching minh:
a) AIAM = AICN;
b) Tt gidac AMCN la hinh binh hanh:
c¢) Ba diém B, I, D thing hang.

12. Cho hinh thoi ABCD va hinh binh hanh BCMD. Goi O la giao diém ctiia AC va BD.

Chiing minh:
a) OD = %CM va tam giac ACM la tam giac vuong;

b) Ba diém A, D, M thiing hang;
¢) Tam giac DCM la tam giac can.

13. Cho hinh vuéng ABCD ¢6 M, N lan lugt 1a trung diém cta céc canh BC, CD. Goi O la
giao diem cua AM va BN. Chung minh:
a) AABM = ABCN;
b) B% = m :
c) AM 1 BN.

121



THUAT NGU GIAI THICH TRANG

da thitc nhiéu bién
(da thiic)

o e e e e i T o e o o e e Tt e o e i e e i) o o e et o T o e o o o e o e et i e e i o ] e e e o o e o e e e e e

don thifc nhiéu bién  : biéu thdc dai s6 chi gdm mot 6, hodc mot bién, hofic mot tich
(don thic) E glﬁa cac sO va cac blen

. mot tong clia nhiing don thic 8

don thlIC Chl gﬂm nch cua mt;:t sO Vﬁl cac blen ma moi blen da ;
don thuc thu gon . duge ning 1én lu¥ thita véi s6 mi nguyén duong va chi duoc viét 6

. mot lan

hai don thiic e f e i e . -
A - hai don thiic ¢6 hé s6 khac 0 va c6 cling phan bién ¢ 0

dong dang : E

ham s& dudc cho bdi cong thiic y = ax + b, trong d6 a, b 1a cdc s6
- cho truée va a khac 0

. P = lahdng ding thic néu gia tri cha biéu thic P ludn bang gid
hing ding thic . tri clia biéu thiic Q tai mdi gid tri cho trudc cia cdcbiénmatacé : 18
. thé tinh dugc gi4 tri clia ca hai biéu thic P va Q =

...............................................................................................................................................................................................

ham so bac nhat

hé s& g6c he Sﬂﬂﬂ cua duong thang y = ax + b (a = 0) trong mat phang 75
- toa do Oxy

hinh binh hanh td gidc co6 hai cép canh doi song song 105

hinh chép tam gide  hinh chdp c6 ddy la tam gidc deu, cdc mit bén 1a nhiing tam gidc 20

deu can bang nhau |

hinh chop t giac hmh Ch{}p co day la hmh vuong, cac mit ben la nhﬁng tam giac 84

d@u can bﬁng nhau :

hmh chﬁ’ nhat t& glac co bDI’l gﬂc vucmg 109

hmh thang can hmh thang cO hm gﬂc ke IIlD[ ﬁay bang nhau 101

hinh thoi td gide ¢6 bon canh bang nhau 113

hinh vudng td gide ¢6 bon gbéc vudng va bén canh bing nhau 116

phan tich da thuc s S A G

tha o ki (3 . bién do1 da thuc do thanh mot tich cua nhung da thc 2 4
”~ # e A" : . = A - # F * - - - :

phan thic dai so - mot biéu thic c6 dang —, trong do, P, QO la nhting da thic va

(phan thiic) E ¢ . 2

pran vt '~ Q khic da thic 0
tif gidic 10i .t gidc ludn ndm vé mdt phia cua dudng thiang chita mot canh . g9

- batki ctia t gidc d6

iz
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Sach dwoc trinh bay hap dan, khoi goi sy td mo, kich thich
hirng thu, tao dwng niém tin trong hoc tdp mén Toan & hoc sinh.

Sach la san pham tam huyét cla tap thé tac gia - nhirng
nha gidao, nha khoa hoc giau kinh nghiém trong giao duc
phé thong.
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