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MOTSOYEUTO
THONG KE VA XAC SUAT

Trong chuong nay, chiung ta sé tim hiéu nhitng ndéi dung sau: thu thip va
phan loai dir liéu; mé ta va biéu dién di liéu trén cac bang, biéu d6; phan tich va x li
d{r liéu; xac suat, xac suat thuc nghiém cta bién c6 ngau nhién trong mét sé tro choi
don gidan; mai lién hé gira xac suat thuc nghiém clia mét bién co véi xac suat clia bién ¢
do6 khi s6 lan thuc nghiém rat [6n.

§1. THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU

O 16p 6 va 16p 7, ching ta dd 1am quen véi tién trinh thong ké, trong d6 ¢6 thu thap va
phén loa1 du liéu.

Lam thé nao d€ thu thap va phan loai dit lieu?
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l. THU THAP DU LIEU

Cac ban hoc sinh 16p 8A mudn thu thap théng tin vé s6 lwong huy chuong dat
duoc cua Poan thé thao Viet Nam tai SEA Games 30. Theo em, cac ban lop 8A co theé
thu thap nhitng thong tin do bang cach nao?

@ C6 nhiéu cach dé thu thap ditliéu, chang han: quan sat, lap phiéu diéu tra (phiéu hoi),
tién hanh phong van, ... hoac thu thap ti nhiing nguon c¢é san nhu sach, bao, trang
web, cac phuong tién thong tin dai chung, ...

Chang han: Trong Hoat dong 1, cac ban hoc sinh 16p 8A co thé thu thap thong tin vé so
lwong huy chuong dat duge cua Doan thé thao Viét Nam tai SEA Games 30 tir trang web
hitps://vietnamnet.vn, két qua thu duoc nhu sau:

— Cac loai huy chwong la: huy chwong Vang, huy chwong Bac, huy chwong Pong;
— 86 lwong huy churong moi loai dé lan luot 1a: 98, 85, 105.

Vidu 1 Lép trudéng 16p 8C mubdn thu thap thong tin vé cac mén thé thao duoc wa thich
ciia cac ban trong 16p. Theo em, ban 16p tredng c6 thé thu thap nhirng thong tin do bang

cach nao?




Giai

Ban 16p trudng 1ép 8C c6 thé thu thap nhitng thong tin dé bang cach lap phiéu héi theo
mau sau (Bang 1):

Mbn thé thao Ua thich . ?/1 MGt cira hang bin kem muédn

Bong da tim hic¢u vé cic loai kem yéu thich

| cua 40 khach hang trong sang

: | Chu nhat. Theo em, cira hang co

Bong ro | thé thu thap nhimg thong tin do
| bang cach nao?

Cau long

Bang 1

~ . 2 - i ~
Il. PHAN LOAI VA TO CHUC DU LIEU

Ban Ngén thu thap théng tin tir Nién gidm Théng ké 2020 (NXB Théng ké, 2021)
vé sO lwong cac tinh/thanh pho thude cac vung kinh t&€ — x3 hoi ctia nudc ta nim 2020
nhu sau:

— Sau vang kinh t€ — xa hoi 1a: Pong bing song Hong, Trung du va mién nii phia Béc,
Bic Trung B va Duyén hai mién Trung, TAy Neuyén, Pong Nam B0, Pong bing song
Cuu Long;

— S6 luong cdc tinh/thanh phd thudc cdc vung kinh t€ — xa hoi d6 lan lugt 1a: 11, 14, 14, 5,
6, 13.

Hay phan loai cdc dit 1liéu d6 dua trén tiéu chi: di liéu 1a s6 liéu; dit 1iéu khong phai 1a
so liéu.

Trong cac dit liéu thon g ké thu thap duoc:

— CO nhiing dix l1icu thémg ké 1a sO (Sé‘a l1€u), nhitng dt li€u nay con go1 la dir liéu dinh hrong:
— Co nhimg dit liéu thong ké khong phai 1a so, nhig dit liéu nay con goi la dir liéu dinh tinh.
Do dit liéu thu thap drgce thuwong rat da dang va phong pht nén dé thuan tién trong mo ta,
biéu dién va xir li dit liéu ta co thé phan chia, sip xép cac dir liéu do thanh nhitng loai dit
[1éu theo nhitng tieu chi cho trudce.

Q Viéc sap xép thong tin theo nhiing tiéu chi nhat dinh goi la phdn loai dir liéu.

Dua trén tiéu chi dinh tinh va dinh luong, ta ¢6 thé phan loa1 cac dit liéu thanh hai loai:

— Dit liéu dinh lvong duoc biéu dién bang so thuc;

— Dit liéu dinh tinh duoc biéu dién bang tir, chit cai, ki hiéu, ...

Pé thuén tién trong t6 chirc dit liéu thu thap duoc, ta co thé phan nhém mdi loai dit liéu do
thanh cac nhom theo nhitng tiéu chi cho trudc.
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Vidu 2 Dé ning cao hiéu qua kinh doanh, mot siéu thi tién hanh héi nhiing mit hang ma
50 khach hang du dinh mua khi vio siéu thi. Két qua thu dude nhu sau: gao, mi in lién,
thit, ¢4, rau cU, tring, hoa qud, stfa tudi, quan 4o, nudc khodng, nudc giai khat, nudce sinh t0,
xa phong, kem d4nh ring, bot gidt, xoong noi, bdt dia, bit viét, vé hoc sinh, cip sich.

a) Co bao nhiéu mat hang dugc khach hang du dinh mua?

b) Hay sip xép cdc mit hang d6 theo nhiing nhém sau:

Nhom 1: Mt hang thuc phim; Nhoém 2: Mit hang do udng:
Nhém 3: Mit hang do dung trong gia dinh;  Nhom 4: Mit hang viin phong pham.
Gidi "Q

JZ Pe tim hieu ve cac dong vat

a) Co 20 mat hang dugc khach hang du dinh mua. , ; ! il i
cO xuong song trén Trai Dat, ban

b) Ta phan nhém 20 mit hang d6 nhu sau: Loan di swu tam tir lidu vé nhimg
Nhém 1: gao, mi in lién, thit, cd, rau cu, tring, dong vat sau: ca 16 dc)ng ca chep,
hoa qua: ca thu, éch, nhat, coc, ran h6 mang,

than lin, ca sau, ga DPong Tao,
Nhom 2: sua tudi, nudc khoang, nude giai khat,  chim b cau, chim ung, trau, méo,

nudc sinh to; su tir. Em hay giap ban Loan phan

Nhom 3: xa phong, kem ddnh ridng, bot gidt, 1’{1}'5-’1“ ?ﬁc d@ﬂg vat fif) theo ﬂ{lfrf}g
xoong ndi, bat dia, quan 4o; ticu chi Sat. Cﬂ; Llfﬂlfg cu; Bo sat:
: W , o Chim; Pong vat co vu.

Nhom 4: bt viét, vo hoc sinh, cidp sach.

Nhan xet: Viec phan loai dit liéu théng ké phu thudc vao nhitng tiu chi dua ra, hay no
cach khac, phu thudc vao muc dich phan loar.

lll. TINH HOP Li CUA DU LIEU

Sau khi thu thap, phan loai va to chirc dit liéu, ta can xem xét tinh hop li ctia nhitng dit liéu
thfmg ke do, dac biét chi ra duoc nhitng dit liéu khong hop 1i.

Tim diém khong hop li trong nhitng dit lieu cho duon day.

a) .:)anh sach email cua cac ban trong do1 van nghé 16p 8C nhu sau (Bang 2):
STT Ten Email
1 Nguyén Vin Duong vanduong08(@gmail.com
2 Chu Thi Thu Hing thuhang chu.vn
3 Pham Thi1 Mai1 Huong mathuongpt(@yahoo.com
4 Ngé Puc Tién Ductienngo2008(@gmail.com
Bing 2

b) K ét qua S bai kiém tra mon Toan cia ban Diing lan lwot la: 8: —6:7:5: 9.



Nhén xét: Dé danh gia tinh hop li cua di liéu, ta can dua ra cac tiéu chi danh gia, chang
han nhu dir liéu phar:

— Pung dinh dang;

— Nim trong pham vi1 du kién:

— Phai co tinh dai dién d6i v6i van dé can thong ké.

Trong Hoat dong 3, ta co:

— Dir iéu thuhang chu.vn la khong hop li vi dir iéu do khong dung vor dinh dang cua email,

— Dit liéu — 6 khong hop li vi két qua cua mot bai kiém tra phai la so6 khong am.

Vidu 3 ' Dé chuan bi cho nim hoc mdi, mot cong ty may thiét ké mau dong phuc cho
hoc sinh cia mét treong trung hoe co s. Cong ty dd hoi v kién cia 50 hoc sinh 16p 6 vé
mau dong phuc da thiét ké va nhan duoc két qua la c640 hoc sinh thich mau dong phuc doé.
T do, cong ty dua ra két luan rang c¢6 80% so6 hoc sinh ciia trrong thich mau dong phuc
d6. Theo em. cdng ty may dwa ra két ludn nhu thé thi ¢6 hop li khong? Vi sao?

Giai
Két luan ma coéng ty may néu ra la khéng hop li vi doi twong héi v kién chi 1a nhitng hoc

sinh I6p 6 khong dam bao tinh dai dién cho toan bd hoc sinh cta treong trung hoc co so
(& cac khoi 16p 6, 7, 8, 9).

Ban Chau vé& biéu d6 hinh quat tron
nhu & Hinh 1 dé biéu dién ti 1€ cac loai sach
trong thu vién: Khoa hoc (KH); Ki thuat va
Cong nghé (KT — CN); Van hoc va Ngh¢ thuat L e e
(VH — NT); Sach khac. Héi nhitng s6 liéu ma 3%
ban Chau néu ra trong biéu do hinh quat tron & O |

Hinh 1 da chinh xac chua? Vi sao? S
Hinh 1

Q Pé danh gia tinh hop li ctia dit liéu, ta cé thé dua vao mai lién hé toan hoc don giadn
gilfa cac so liéu.

Ching han, dé dam bao tinh hop li, dit liéu can phai dap ing ding cac tiéu chi toan hoc
don gian nhu:
— Tong tat ca cac so6 liéu thanh phan phai bing s6 liéu cia toan thé:

-S4 lrong cua b phan phai nho hon $O lrong cua toan thé.

Vidu 4/ Mot truong trung hoc co sé cho hoc sinh khoi 16p 8 ding ki tham gia hoat
dong ngoai khoa. Bang 3 thong ké so lwong hoc sinh ding ki tham gia hoat déng ngoai
khoa cia tig 16p. SO liéu nao trong Bang 3 1a khoéng hop 1i? Vi sao?
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Loo | sish | Sohecsinhdingkithamgia | L#3) Mot cira hang c6 16 nhan vién
p 1§80 h at dn n s kh ﬁ ~, - - — - 5 ~

g SRS NEUal R0 (mo1 nhan vién chi lam mét ca).
QA 40 35 Quan li :::fra hang théng ké nhu sau:

- 13 39 Ca 1: gom 6 nhdn vien,

Ca 2: gom 6 nhan vién;

8C 40 35 Ca 3: gom 5 nhén vién.
8D 39 36 Hoéi nhitng s6 liéu ma quan li
Bing 3 ctra hang néu ra da chinh xac chua?

Gidi Vi sao?

Ta thay: Siso cua 1ép 8B chi la 38 (hoc sinh), nhung s6 hoc sinh ciia 16p do ding ki tham
g1a hoat dong ngoai khoa lai 1a 39 (hoc sinh). Vi thé, trong hai s6 liéu 38 va 39 cua lop
8B co it nhat mot so liéu la khong hop li.

BAI TAP 4

1. Sau khi tim hiéu vé cdc dai duong trén Trdi Dat, ban Thanh thu dugdc nhiing di liéu
thong ké sau:
— BoOn dai duong chinh 1a: Thdi Binh Duong; An D0 Duong; Pai Tay Duong;
Biic Bing Duong.
— Dién tich (don vi: triéu km?) ctia bon dai duong d6 1an lugt 1a: 178,7; 76,2; 91,6; 14,8.
(Nguon: Lich sit va Dia li 6, NXB Dai hoc su pham, 2022)
Hay phan loai cac du liéu do dua trén tiéu chi dinh tinh va dinh luong.

2. Pé hoc tot moén Neir vin 16p 8, ban Dung doc nhitng vin ban vin hoc sau: Dé Men
phiéu heu ki (To Hoai), Pdt ritng phirong Nam (Poan Giol), Hai van ddm diéi déy bién
(J. Veme), Hoang tur be (Sant- Exupéry); Moi trau (H6 Xuén Hu*cmg) Qua Deo Ngang
(Ba Huyén Thanh Quan); Ncmg moi (Lu’u Trong L), Duong vé que me (Doan Van Cu);
T rong long me (Nguyén Hong). Pong Thdap Muwoi mita meée noi (Vin Cong Hung):
Déi tén cho xd (trich Bénh si cua Luu Quang Vi), Ong Giudc-danh mdc 1é phuc
(trich Truong gia hoc lam sang cua Moliere).

Hay phan nhom nhitng van ban van hoc néu trén theo nhitng ti€u chi sau (Bang 4):

Truyén ' Tén van ban van hoc, tac gia (liét ké cu the)
Tho | Tén vin ban vin hoc, tic gia (liét ké cu thd)
Ki | ‘Ténvinbinvinhos, tic gid (liétks ey thé)
Kich Tén vin ban vin hoc, tic gia (liét ké cu thé)

| Béng 4



3. Dé chuan bi dua ra thi truong mau xe 0 t6 moi, mot hang san xuAt xe 6 16 tién hanh
thim do mau son ma ngudi mua yéu thich. Hang san xuat xe d6 di hoi y kién ciia 100
ngudi mua xe & do tudi tir 20 dén 30 va nhan duoc két qua la: 45 nguoi thich mau
den, 20 nguoi thich mau trang, 35 nguoi thich mau do. T do, hang san xuat xe dua
ra thong bao sau: 45% s6 ngudi mua chon xe mau den, 20% s6 ngudi mua chon xe
mau tring. Theo em, hdng san xuat xe dua ra két luan nhu trong théng bao trén thi c6
hop li khong? Vi sao?

4. Mot cong ty kinh doanh vat liéu xay dung co bon kho hang, méi kho hang co 50 tan hang
Ké toan cia cong ty lap biéu do cot kép & Hinh 2 biéu dién s6 lwong vat liéu di xuat ban
va 0 luong vat lieu con ton lai trong moi kho sau tuan 1€ kinh doanh dau tién.

S luong 4

vat lieu ® Xuat ban

h.-‘

(tan) ® Ton lai
40 |

Kho 1 Kho 2 Kho 3 Kho4d4 Kho
Hinh 2

Ké toan da ghi nham s6 liéu cia mot kho trong biéu do cot kép o Hinh 2. Theo em,
ké toan da ghi nham so liéu cua kho nao?

5. Bang 5 thong ké so luong hoc sinh tirng 16p & khoi 16p 8 cia mot truong trung hoc
co s& du thi hét Hoc ki I mén Toan.

Lép Si 50 So hoc sinh dw thi
SA 40 40
8B 41 40
8C 40 41
8D 39 39
Bdng 5

S6 liéu nao trong Bang 5 1a khong hop 1i? Vi sao?
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s2. MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU
TREN CAC BANG, BIEU PO

O 16p 6 va 16p 7, ching ta dd 1am quen vdéi viéc md ta va biéu dién dif liéu vao bang, biéu
do thich hop & dang: bang thong ké; biéu do tranh; biéu do dang cdt/cot kép; bicu do doan
thang; biéu d6 hinh quat tron.

Cdc dang bdng, biéu do trén mé td
va biéu dién dit liéu nhu thé nao?

. BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC BANG VA BIEU PO THONG KE
1. M6t s6 dang biéu do thong ké

Hiy cho biét ta c6 thé st dung nhiing dang bidu dd thdng ké nao dé mé ta va bicu
dién di liéu.

Vidu 1 Biéu do cot & Hinh 3 biéu dién kim S&tién A
o C 4 . , ti do la My
ngach xuit khau dién thoai va linh kién cta . 638 |
Viét Nam trong cdc nim 2017, 2018, 2019, s Lasay B8 Pl X
2020. O day, kim ngach xuét khiu mot loai 40 -
hang ho4 1a s6 tién thu dugc khi xuat khiu 30 1
loai hang hoa do. 20 ¢
Néu ciach xdc dinh kim ngach xuit khiu ol |
i T o 1l i 0 >
dién thoai va linh kién cua Viét Nam trong 2017 2018 2019 2020 Ndm
nim 2020. (Nguon: Bdo cdo ciia Bo Cong thuong
tit nam 2017 dén ndam 2020)

(Giai Hinh 3

Nhin vao ¢ot biéu thi kim ngach xuat khau dién thoai va linh kién cta Viét Nam trong
nam 2020, ta thay trén dinh cot d6 ghi s6 50 va don vi tinh ghi trén truc thing dimg la
ti do la M¥. Vay kim ngach xuat khau dién thoai va linh kién ctia Viét Nam trong nam
2020 1a 50 ti do la M¥.

Vidu 2 Biéu do cot kép & Hinh 4 biéu dién tong san pham trong nude (GDP) theo gia
hieén hanh cua Viét Nam va Singapore trong cac nam 2016, 2017, 2018, 2019.

Néu cach xac dinh tong san pham trong nude (GDP) cia Viét Nam va Singapore trong
nam 2019.
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: 4 fﬂﬁ&;* m Viét Nam m Singapore
(ti do la My

400 1 . 373,2 372,1
318.7 341.9

300 ¢
200 -
100 ¢
0 >
2016 2017 2018 2019 Ndm
(Nguon: Nién giam thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)

Hinh 4
Gidi .

— Nhin vao c6t (mau xanh) biéu thi GDP cia Viét Nam ¥ 1 Trong Vi du 2, néu céach

trong ndm 2019, ta thay trén dinh c6t do ghi s6 261.9 xdc dinh tong san I?hém trong

va don vi tinh ghi trén truc thing dimg 1 ti d6 la M. g‘;’“ﬂ (GDPI)A - 3’11*?;”&1“ va
. gy iy ) : : ingapore lan lugt trong cac

Vay GDP cua Viét Nam trong nam 2019 1a 2619 ti nim 2016, 2017. 2018,

do la My.

— Nhin vao ¢dt (mau cam) biéu thi GDP cua Singapore trong nim 2019, ta thay trén dinh
cot do ghi s6 372,1 va don vi tinh ghi trén truc thing ding la ti d6 la M. Vay GDP cua
Singapore trong nam 2019 1a 372,1 ti do la My.

Vidu 3 Biéu d6 doan thang trong Hinh 5 A Nhiét do (°C)
E gl T YTy 351 |
bicu dien nhiet do tat mot so tho1 diem trong o

ngay 23/4/2022 & Hué.

Xac dinh nhiét d6 ¢ Hué lac 9 h. v

Dé biét nhiét do & Hué lic 9 h, ta lam nhu sau: & I _
— Tw diém “9” trén truc nim ngang, dong 6 9 12 15 18 21 Thoidiém (h)
theo chiéu thang dirng téi dau mut cua doan Hinh 5

thang thudc drong gap khuc;

— Di tiép theo chiéu ngang vé bén trai cho dén khi gip truc thing ding;
— Poc s chi trén truc thing ding.

Ta co: Nhiét do ¢ Hué lic 9 h1a 32 °C.

(10)
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Vidu 4 Biéu do hinh quat tron o /1 inh 6 biéu dién két qua thong ké (tinh theo i s6 phéan
trim) dién tich ctia chau A, chau Au, chau Phi, chau M¥, chau Dai Duong, chdu Nam Cuc
SO VOI1 tong dién tich cua ca sau chau luc do.

F ol F Hqui.ﬂw-mm :
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------------ Ranh gidi cac chau luc
& . - .
Lutge db cdc chau luc va dai duong (Nguon: htps:/fvi.wikipedia.org)
Hinh 6
Hoi chau A chiém bao nhiéu phﬁn tram téng dién tich cua ca sau chau luc do?

(riai
Ti s6 phﬁn trim cta dién tich chau A so véi téng dién tich cua ca sau chau luc la 30%.
2. Lua chon va biéu dién di¥ liéu vao bang, biéu do thich hop

@ Mot cong ty taxi tuyén lai xe cho ba ca lam

, S6 ldi xe
ViEC trm{g ngay: ca 1 tr O h 00 dén 7 h 00; ca 2 tu 351
7h00dén 17 h00; ca3tir 17 h 00 dén 24 h 00. Két 30+
qua tuyén chon lai xe clia cong ty nhu sau: 5 nguoi 3(5}.,,
cho ca 1; 31 nguoit cho ca 2; 14 nguwot cho ca 3. 154
a) Hay lwa chon biéu d6 thich hop dé biéu dién dit 12 1
l1€u trén. 0

b) Hay hoan thién biéu d6 & Hinh 7 dé nhan duoc
biéu d6 cot biéu dién két qua tuyén chon trén.

Nhan xet
— Pé biéu dién dir liéu thong ké, ta can lwa chon bang, biéu do thich hop.

— Dé co thé hoan thién duoc biéu do thong ké (hodc bang thong ké) da lwa chon, ta can
biéu dién duoc dir liéu vao biéu do (hodc bang) do. Mudn vy, ta can biét cach xac dinh

moi yéu t6 ctia bicu do (hoic bang) thong ké do.



Vidu 5 S6 higng hoc sinh & hai 16p 8A va
8B ding ki tham gia: cau lac bd (CLB) béng
dd lan lugt 12 26 va 22 (hoc sinh); CLB bong
ro 1an luct 12 14 va 18 (hoc sinh).

a) Hay lua chon biéu do thich hop dé biéu
dién dir liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu do & Hinh 8 dé nhan
dugc biéu do cot kép bicu dién s6 luong
hoc sinh ¢ hai I6p 8A va 8B ddng ki tham
g1a hai1 CLB trén.

Gidi

a) Ta lwa chon biéu do cot kép dé biéu dién
dir licu trén.

b) Sau khi hoan thién bieu do & Hinh 8.
ta nhan duoc biéu do cot kép & Hinh 9
bieu dién so lvong hoc sinh ¢ hai 16p 8A
va 8B ding ki tham gia CLLB boéng da va
CLB boéng rd.

S6 hoc sinh ,

il Lljp SA
ol mLép 8B
25 +
20 + 18
15 + 14
10 +
5 4

0

>
Bongda Bongro Cdu lac b

Hinh 9
Vidu 6 Nguoi phu trach mot cau lac bo
théng ké so lrong thanh vién co6 mat tai
cau lac bo tir thir Hai dén tha Sau lan luot
nhu sau: 15: 20; 20; 15: 12 (nguon).

a) Hay lra chon biéu do thich hop dé biéu
dién dit liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu d6 & Hinh 10 dé
nhan dwoc biéu do doan thing biéu dién
s6 thanh vién c6 mat ta1 cau lac bo trong
nhitng ngay da néu.

S6 hoc sinh ,

304
25 |

20 +
15+
10 1

Hinh &

2 Théng ké s6 san pham

-
Cau lac bo

ban duoc

trong cac thang 1, 2, 3 cua mot cira hang
lan luot 1a: 50; 40; 48 (don vi: san pham).

Hay hoan thién Bdng 6 dé nhan
thong ké biéu dién dir lidu trén.

dugc bang

Thang 1 | 2 | 3

SO san pham

(don v1: san phﬁm)

ban duoc ? ? ?

Bang 6

ASH thanh vién

25 +

~
- :
10 + :
s 1 Ngay
E} . trong tudn
Hinh 10
AS# théinks vien
1 20 20
20 + “: :
i If'; 12
10 + |
51 Ngay
0 ‘ ! i '. | Irong mﬁi
Thd Thi Thd Thd Tha
Hai Ba Tu Nam Sau
Hinh 11



Gidi
a) Ta lwa chon biéu do doan thﬁng dé biéu dién dir liéu trén.
b) Sau khi hoan thién biéu do & Hinh 10, tanhan duoc biéu db doan thang & Hink 11 biéu dién

s6 thanh vién c6 mit tai cau lac bd trong nhitng ngay di néu.

Vidu 7 Mot doi san xuat binh xét thi dua cho mai thanh
vién theo bén mirc: Tét, Kha, Trung binh, Chua dat. Sau khi
binh xét, ti 1 xép loai thi dua theo bon mure: Tot, Kha,
Trung binh, Chua dat lan lwot la 30%; 40%; 20%; 10%.
a) Hay lwa chon biéu do thich hop dé biéu dién dit liéu trén.
b) Hay hoan thién biéu do & Hinh 12 dé nhan duoc biéu do

hinh quat tron biéu dién cac dir liéu thong ké trén. Biét
rang hinh tron biéu dién dit liéu & Hinh 12 da duoc chia |
san thanh cac hinh quat, mé1 hinh quat tng véi 10%. Hinh 12

Gidi Chua dat
a) Talua chon biéu do hinh quat tron dé biéu dién dit liéu trén.

b) Do ti 1€ xép loai Tot 1a 30% nén ta to cung mau cho ba
hinh quat chia sin lién nhau dé biéu dién ti 16 Xép loai Tot.
Ta cling lam tuong tu d6i véi cac ti 16 Xép loa1 con lai.
Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 13 biéu dién cac dit liéu
thong ké da cho.

IIl. BIEU DIEN MOT TAP DU LIEU THEO NHUNG
CACH KHAC NHAU

Hinh 13

@ S6 xi ming ban dugc clia mot ctia hang kinh doanh
vat liéu x4y dung trong céc thang 1, 2, 3, 4 1an lugt 1a: 200,5;
183.,6; 215,5; 2219 (don vi: tan). 250 |

a) Lap bang s liéu thdng ké so tan xi mﬁng bén dugc cta cua 200 1
hang d6 trong cdc thang 1, 2, 3, 4 theo mau sau: 150

Théng 1 2 3 4 | 1007

S& thn 44 ban y 2 ’ 2 |
0

>
2 3 4 Thdng
Hinh 14

b) Hay hoan thién biéu d6 6 Hinh 14 @€ nhan dugdc bi€u dd
cOt biu dién sO tan xi ming ban dugc cua clia hang do
trong cac thang trén.




Nhan xét: Doi véi mét tap dir liéu, ta co thé:

— Biéu dién tap dit liéu do theo nhitng cach khac nhau vao bang, biéu do thich hop:

— Chuyén tap dit liéu do tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.

Vidu 8 Th{’f’ing ké sb lwot khach du lich quéc té dén Viét Nam trong cac nam 1990,
1995, 2000, 2005, 2010, 2015, 2019 khoang la: 250; 1 351; 2 140; 3 478; 5 050; 7 944,
18 009 (don vi: nghin lwot khach) (Nguon:https://vietnamtourism.gov.vn).

a) Lap bang thong ké s0 ludt khach du lich quoc t&€ dén Viét Nam trong cdc ndm trén theo

mAu sau:
Nam 1990 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2015 | 2019
S6 lrot khach (nghin luot) ? ? ? ? ? ?
. A
b) Hay hoan thién biéu d6 & Hinh 15 20 000 - ?fﬁﬁﬂ jﬁg“h
dé nhan dwoc biéu do cot biéu dién 17 500
cac dit liéu thong ké so lwot khach 15 000
du lich quoc té dén Viét Nam trong 12 500
cac nam trén. 10 000
7 500 +
Gidi 5000 + - 9
a) Bdng 7 thdng ké & lugt khach du 2500 l
. e » e . O
lich quoc t€ dén Viét Nam trong 1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Nam
CaAc nam trén:; EHinh 15
Nam 1990 1995 | 2000 2005 | 2010 | 2015 | 2019
S6 lwgt khach (nghin lugt) | 250 | 1351|2140 [3478 | 5050 | 7 944 |18 009
Bang 7
e e we e i A S luort khdch
b) Bi€u do cot 6 Hinh 16 bi€u dien 20000 1 o 1461 18 000
sO lugt khach du lich quoc t&€ @én 1750 ¢
Viét Nam trong cac nam trén: 15000 1
12 500 1+
10 000 +
7944
7500
2500 1351 2140
g L2 = nl I

1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Ndam
Hinh 16



Vidu9 / Nhu da néu trong V7 du 2, tong san
pham trong nudc (GDP) theo gia hién hanh
cua Viet Nam trong cac nam 2016, 2017, 2018,
2019 lan luot la: 205,3; 223.7; 245.2; 261.9

(don vi: ti do la M¥).
a) Lap bang so liéu thong ké GDP cia Viét Nam

trong cac ndm trén theo mau sau:

Nim 2016 | 2017 | 2018 | 2019
GDP , , ; ,
(ti do la M¥)

b) Hay hoan thién biéu d6 & Hinh 17 dé nhan
dugc biéu do6 doan thiang biéu dién GDP cua
Viét Nam trong cac nam trén.

Giai

a) Ta co bang s6 liéu thong ké GDP ciia Viét Nam
trong cac ndm da néu la:

Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019

GDP

(ti d6 la M¥)
b) Sau khi hoan thién biéu do & Hinh 17, ta nhan
duoc biéu d6 doan thang & Hinh 18 biéu dién
GDP cua Viet Nam trong cac nam trén.

205,3 | 223,7 | 245,2 | 261,9

Vidu 10/ Biéu do cot kép & Hinh 19 biéu | 5 -

dién tong san pham trong nwdc cua linh vuc
Nong, 1am nghiép va thuy san; Cong nghiép
va xay dung, trong cac nam 2017, 2018, 2019.
Lap bang s6 liéu tong san pham trong nude cia
hai linh vuc trén trong cac nam 2017, 2018,
2019 theo mau sau (don vi: nghin ti dong):

Linh vuc Nam 2017 2018 2019
Nong, lam nghi€p ) )
va thuy san ' ‘
Cong nghiép va 5 "
xay dung ' ‘

A

GDP
(ti dola MY)
300 +
250 +
200 +
150 +
100 +
50 | : :
g —i i ; i i
Nam
Hinh 17
Gpp |
(ti dola My)
300 -
250 -
200 -
150 +
100 +
50 1
0 i i ; : >
2016 2017 2018 2019 Ndim
Hinh 18
A So tién
(nghin ti dong)
[ 400 + 1 3530
12424
- 11414
1 000 +
800 +
600 T482.4
400 +
200 +
0

2017 2018 2019 Nam

B Nong, lam nghi¢p va thuy san
B Cong nghiép va xay dung
(Nguon: Nién gidm Thong ké 2020,
NXB Théng ké, 2021)

Hinh 19 _
®



Gidi
Bang s6 liéu thong ké tong san pham trong nudce cua hai linh vue trén trong cac nim 2017,
2018, 2019 nhu sau (don vi: nghin ti déng):

Nong, lam nghiép va thuy san 482 .4 500.6 510.6
Cong nghi€p va xay dung 1 141.4 12424 1.353.0

Vidu 11 Biéu d6 coét & Hinh 20 biéu dién ti 1¢ phﬁn tram san phém ban duoc cua mot
doanh nghiép trong bon quy cua nim 2021. Hay hoan thién biéu do & Hinh 21 dé nhan
dwoc biéu do hinh quat tron biéu dién cac dit liéu thong ké trén. Biét ring hinh tron biéu
dién dit liéu & Hinh 21 da duoc chia sin thanh cac hinh quat, moi hinh quat tmg v 10%.

171¢
phan tram
40% }
30% ] 30% 30%

20%  20%

20% 1
10% 1

0%

Quyl QuyIl Quy Il QuyIV Quy
Hinh 20 Hinh 21
Gidi
Do ti 18 phan trim san pham ban dugc trong Quy I 1a 30% nén ta té cting mau cho ba hinh
quat chia sin lién nhau dé biéu dién ti l¢ do. Ta cling lam twong tu doi voi cac i 16 phéin
trdm san pham ban dwoc trong cac quy con lai. Biéu do hinh quat tron & Hink 22 biéu dién

cac dir liéu théng ke da cho.




1. S6 luot khach dén mét cira hang kinh doanh tir thir Hai dén Chu nhét ciia mot tuan
trong thang lan luot la: 161,243,270, 210, 185, 421, 615.

a) Lap bang thong ké so lvot khach dén cira hang trong nhitng ngay doé theo mau sau:

Ngay trong tuan

Tho Hai

Thir Ba

ThaeTw

Thir Nam

Thir Sau

The Bay

Chii nhat

S6 lwot khach

?

?

?

?

?

?

s

b) Hiy hoan thién biéu dd & Hinh 23 dé nhan dugc bidu dd cot bidu dién 6 luct khéch
dén ctia hang trong nhiing ngay do.

S luot khdch A

600

500 -
400 -
300 -
200 -
100 -

0

= B

Ngay trong tuan

>

Thi Hai Thii Ba Thd Tu Thit Nam Thi Sau Thid Bay Chu nhét

Hinh 23

2. Bang 8 néu thuc trang va du bao vé sO nguol cao tuoi cia Viét Nam dén nim 2069:

Hay hoan thién biéu do
G Hinh 24 dé nhan dugc
bicu do cot biu dién
thuc trang va du bdo vé
sO ngudi cao tudi cla

Viét Nam dén nim 2069:

.ﬂ"'l b B ..H.-?l
SO NZUOT cAdo TUOL

2009

(triéu nguot)

2019

2029 2038
Hinh 24

2049

Nam 2009 2019 2029 2038 2049 2069
SH nguo1 cao tudi (triéu nguot) | 7,45 | 11,41 | 17,28 | 22,29 | 28,61 | 31,69
(Nguon: Tong cuc Thong ké)
Bang 8

2069 Ndm




3. Ban t6 chitc cua giai thi dau thé thao ban vé theo bon mitc A, B. C. D. Ti 1é phan chia
cac vé & bon mic A, B, C, D lan luot 1a 35%, 45%, 15%, 5%.
a) Lap bang thong keé ti 1é phan chia vé & bon mic trén
theo mau sau:

Mirc vé A B C D

Ti 18 vé (%) 9 ? ? 9

b) Hay hoan thién biéu do & Hinh 25 dé nhan duoc biéu
do hinh quat tron biéu dién cac dit liéu thong ké trén.
Biét ring & Hinh 25 hinh tron di duoc chia sin thanh
cac hinh quat, méi hinh quat tng véi 5%. Hinh 25

4. Biéu do6 doan thang & Hinh 26 biéu dién so lwong ti vi va ta lanh ban duoc trong
thang 1, thang 2, thang 3, thang 4 ctia mdt ctra hang kinh doanh. Hay hoan thién biéu do &
Hinh 27 dé nhan duoc biéu do cot kép biéu dién cac dit liéu tron g biéu do doan théng
& Hinh 26.

A

Srﬂ;r.{ﬁzg . ., Sﬁjhfgfg A mTivi
(chiéc) ——Tivi —— Tulanh (chiéc) ® Tulanh

25- 25 1 '
20 - -—aggmrmeneees 20 T

st - 51

st 1 5

oL i i > 0

I 2 3 4  Thdng | 2 3 4  Thang
Hinh 26 Hinh 27

5. Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 28 biéu dién ti 18 cac loai
mau vat trong bao tang sinh vat cuia mot truong dai hoc vé
nhirng 16p dong vat c6 xwong song: Ca; Ludng cu; Bo sat;
Chim: Pong vat co vu.

Lap bang thong ké ti 1& cac loai mau vat do trong bao tang
sinh vat theo mau sau:

Léop dong vat . | Dong vat , Bt
OPEONE YA | Ca |Ludmg cw|Bosit |Chim | S 8 m Ca = Ludng cu
cO Xuong song £t e mBosit  mChim
T | ®m Dong vat cé vu
Tilé mau vat (%) | ? ? ? ? 2
Hinh 28




$3. PHAN TICH VA XU Li DU LIEU
THU PUGC G DANG BANG, BIEU PO

O 16p 6 va 16p 7, ching ta dd 1am quen véi viéc phan tich va x 1f dit liéu thu duge & dang
bang hoic biéu do.

Phan tich va xut li dit liéu thu duoc o dang bdng
hodc biéu do dé lam gi?

l. PHAT HIEN VAN DE‘: DUA TREN PHAN TiCH VA XU Li DU LIEU THU BUGC
G DANG BANG, BIEU PO

Trong muc nay, ching ta tiép tuc tim hi€u cach phat hién van dé (hodc quy luit don gian)
dua trén phan tich va xi If s6 liéu thu dudc & dang bang, bicu dod thong ké nhiam riit ra
nhiing két lu4n hitu ich.

Bdng 9 cho biét tién 1i ctia mot ctia hang trong Quy I ndm 2022:

Thang Thing 1 Thang 2 Thing 3
Tién lai (triéu dong) 10 30 15
Bang 9

a) Tinh tong tién l4i cia ctra hang trong cac thang cia Quy [ nam 2022.

b) Tién 14i trong thang 2 gap bao nhiéu lan tién 1ai trong mdi thang con lai ctia Quy 1?2

B

Q Pé phat hién van dé (hoac quy luat don gidn) dua trén phan tich va xr i sé liéu thu
duagc, ta can:
— Nhén biét duoc méi lién hé todn hoc don gian gilta cac s6 liéu da dugc biéu dién;
- Thuc hién dugc tinh toan va suy luan toan hoc.

Vidu 1 Danh gia két qua hoc tap trong Hoc ki I ciia hoc sinh 16p 8A & mot truong
trung hoc co s duoc théng ké trong Bang 10:

Mikc Tot Kha Dat Chua dat

S6 hoc sinh 16 11 10 3
Bdng 10

¢ -,_-.____. ......



a) Lp 8A co tat ca bao nhiéu hoc sinh?

b) Trong budi so két cudi Hoc ki 1. 2140 vien chu nhiem lt;frp 8A thong bao: Ti 1€ hoc sinh
dat két qua hoc tap Hoc ki I duoc danh gia & mac To6t va Kha so von ca 16p la trén
67%. Thong bao do cua giao vién chu nhiém co6 dung khong?

Gidi

a) SO hoc sinh cua 16p 8A la: 1/ 1 Xep loai thi dua ctia mét to

san xuat la:
16 + 11 + 10 +3 = 40 (hoc sinh). ’ XuAt Khong
; , " Xep loai ¢ Dat ‘
b) SO hoc sinh dat két qua hoc tap Hoc ki I duwoc danh sac dat
gia ¢ muc 1ot va Kha cua lop 8A la: nhﬁrsliién . - 1
16 + 11 = 27 (hoc sinh).

T6 trwong thong bao: Ti &

nhan vién xép loai & murc

Xuat sic so véi ca to la trén

27100 o _ 675% > 67%. 30%. Théng bio do cua td
40 trrong co dang khong?

So v6i ca lop 8A., ti 1é hoc sinh dat két qua hoc tap
Hoc ki I duoc danh gia & muce To6t va Kha 1a:

Vay thong bao do cua giao vién chu nhiém la dung.

Vidu 2 ' Chénh léch gitta nhiét dd cao nhét va nhiét do thﬁp nhat trong ngay dugc goi la
bién do nhiét cta ngay do. Bién do nhiét trung binh thdng 1a s6 trung binh cOng ctia bién
do nhiét cac ngay trong thang do.

Biéu d6 doan thang & Hinh 29 biéu dién bién dd nhiét trung binh thing ctia Pdng bing

song Cuu Long.
A Bién do nhiét

trung binh (°C)
10 1 9,2
N 3;} - ; 9’.0 8.2 TR
5 4
4 4
7 .
N I I O O I I O .

1 2 3 4 §5§ 6 7 8 9% 1 11 12 Thane
(Nguon: Lé Huy Bd, Luong Vin Viét va Nguyén Xudn Hoan, Khé han, xam nhdp mdn 6 Pong bang
song Cutu Long — Co s& I ludn va thiee tién, NXB PHQG TP. Ho Chi Minh, 2017)

Hinh 29
a) Bién do nhiét trung binh cua thiang nao 1a cao nhat? Thap nhat?
b) Hay nhin xét vé su thay doi bién do nhiét trung binh thing trong c4c khoing thdi gian:
thang 1 — thang 3; thang 3 — thang 10: thang 10 — thang 11; thang 11 — thang 12.
(20)



Giai
a) Tl biéu dd doan thang & Hinh 29, ta thiy bién d6 nhiét trung binh cta thing 3 12 cao
nhat va bién d6 nhiét trung binh cta thang 10 12 thip nhat.
b) Ta co cac nhan xét sau:
— Bién dd nhiét trung binh thang ting trong cac khoang thsi gian: thang 1 — thang 3;
thang 10 — thang 11.
— Bién dd nhiét trung binh thang giam trong cac khoang thoi gian: thang 3 — thang 10;
thang 11 — thang 12.

Chii y: Theo doi bién dd nhiét trung binh thing cua mdt khu vuc trong khoang thdi gian du
dai thi ta c6 thé nhan biét dugc nhiing nét dic trung khi hiu cta khu vuc do.

Vidu 3 Biéu do hinh quat tron 6 Hinh 30 biéu dién két
qua thong ké (tinh theo ti s6 phan trim) k& hoach chi tiéu
hang thang cua gia dinh bac Hanh.

a) Khoan chi tiéu nao cta gia dinh bac Hanh 1a 16n nhat?

b) SO tién chi tiéu hang thdng cta gia dinh bac Hanh
danh cho @n udng gap bao nhiéu lan so tién danh cho
tiét kiém?

¢) Tinh s0 tién gia dinh bdc Hanh tiét kiém hang thdng
theo k& hoach, biét tong thu nhdp hang thing cua gia
dinh b4c Hanh 1a 25 triéu dong.

Hinh 30

Gidi
a) Khoan chi tiéu hang thang danh cho dn udng cua gia dinh bac Hanh 12 16n nhit.

b) Do 35 : 20 = 1,75 nén so tién chi tiéu hang thang cta gia dinh bdc Hanh danh cho in
udng g¢ip 1,75 lan so tién danh cho tiét kiém.

¢) SO tien gia dinh bac Hanh tiét kiém hang thang theo k& hoach 1a: 25 . 20% = 5 (triéu dong).

Il. GIAI QUYET NHUNG VAN PE PON GIAN DUA TREN PHAN TiCH VA
XU Li DU LIEU THU DPUCC G DANG BANG, BIEU PO

Sau khi phét hién van dé (hodc quy luat don gian) dya trén phan tich va xi 1 s6 liéu thu
duigc, ta can giai quyét nhiing van dé d6 nhdm rit ra nhiing két luan hitu ich.

)



@3 ) Dé chuan bi dua ra thi truong mau san ph'ém ma1, mOt hang san xuat do ndi that
tién hanh thim do mau son ma ngwoi mua yéu thich. Hang san xuat dé da hoi v kién cua
100 ngwoi mua hang va nhan duoc két qua la: 65 ngudi thich mau nau, 20 nguoi thich
mau cam, 15 nguoi thich mau xanh. Theo em, hing d6 nén san xuat nhiéu hon mau san
pham v&i mau son nao?

g Dé giai quyét van dé da dugc phat hién (dua trén phan tich va xt li sé liéu thu
dugc), ta can thuc hién nhing tinh toan va suy luan trén co s& maéi lién hé toan
hoc gilra cac sé6 liéu do.

Vidu 4 Biéu do cot 6 Hinh 31 biéu dién san lwong san xuat than & tinh Quang Ninh
trong cac ndm 2017, 2018, 2019, 2020. Cin cir vao bicu do d6, mét bai bao da néu ra
nhan dinh: “Téng san luong san xuat than & tinh Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018,
2019, 2020 da dat xap xi 164 triéu tan va so voi ndm 2017, san lwong san xuat than & tinh
Quang Ninh trong nim 2020 di ting 1én xap xi 34%”. Em hdy cho biét nhan dinh cia

bai bao co chinh xac khong? Sdn hugng 5

Gidi -

Tong san lwong san xuat than & tinh - 42.9 5
40 + 35.5 38.0

Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018,
2019, 2020 la:

35,5 +38.0 +42.9 + 47,5 ~ 164 (triéu tan).

O tinh Quang Ninh, ti s6 phan trim cua san 0

2017 2018 2019 2020 Nam

lvong san xuét than trong ndm 2020 va san e
(Nguon: Bdo cdo cua Bo Cong thuong tit

lrong san xuat than trong nam 2017 la: néim 2017 dén nam 2020)
47,5 .100 % ~ 134%. Hinh 31
39.75 Sﬁ'dﬁ{ giay a = Citahang |
Vay nhan dinh cua bai bao la chinh xac. the fh;l "}’ m Ciiahang 2
Vidu 5 Biéu do cot kép o Hinh 32 biéu sl o - -

dién s6 do61 giay thé thao duoc ban ra trong 3{5}
Quy I ndm 2022 cua hai ctra hang kinh doanh. 20
a) Mdi cura hang d6 da ban duoc bao nhiéu =1

do1 giay thé thao trong Quy [ nam 20227 5
b) Gia su Elét Qu}’f I cfrarhémg 1 con la1 5 d61 0

gray. Peé co thé ban hét hang, em hay chon Hinh 32

(2)
\2)



phuong an kinh doanh phu hop nhat doi véi cira hang 1 trong thang tiép theo
A. Nhap vé 10 doi giay thé thao.
C. Nhap vé 20 doi giay thé thao.

B. Nhép vé 15 doi giay thé thao.
D. Nhap vé 40 doi giay thé thao.

Gidi

a) SO doi giay thé thao cira hang 1 di ban duogc trong
Quy I ndm 2022 la: 25 + 23 +24 = 72 (do1 giay).
S6 doi giay thé thao cira hang 2 da ban duoc trong

£2 S6 cay duge trong trong

vuon nha bac Mazi la:

Quy I nim 2022 la: 35 + 37 +36 = 108 (dbi giay).

Loaicay | Vai | Hong | Chudi

b) S6 doi giay thé thao cira hang 1 dd ban dugc & moi
thang cia Quy I ndm 2022 la tir 23 dén 25 (doi

Sociy | 80 | 25 | 55

giay), binh quan la 24 do1 giay/thang. Mat khac,
hét Quy I ctra hang 1 van con lai 5 doi giay nén so
giay nhép vé theo cac phwong an A va B 1a it, trong
khi do6 s6 giay nhap vé theo phwong an D la nhiéu,
chi ¢ so giay nhép vé theo phuong an C 1a hop li.
Vay cura hang 1 nén chon phuong an C.

BAI TAP 4

a) Tinh tong s6 ciy trong
vuon nha bac Mai.

b) Hoi s6 cdy vai chiém bao
nhiéu phin trim toéng s6 ciy
trong vuon”?

1. Biéu do cot kép & Hinh 33 biéu dién thu nhap binh quan dau ngudi/nim cia Viét Nam
va Smgapore trong cac nam 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020.

Thu nhap binh quan
dau nguoi/ndm
(dola My)
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(Nguon: Nién giadm Thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)

Hinh 33
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a) Lap bang thong ké ti s6 thu nhap binh quan dau ngudi/nim caa Singapore va thu
nhap binh quan dau nguor/nam cua Viét Nam trong cac ndm no1 trén theo mau 6

Bang 11 (viét ti s6 & dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan mudi).

Nam 2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020
Ti s6 thu nhip binh quin dau
ngudi/ndm cua Singapore va thu| 5 5 5 5 .
nhip binh quin diu ngudi/nim cua ' ' ' | '
Viét Nam
Bing 11

b) Néu nhan xét vé su thay doi clia cac ti s6 trong Bang 11.

. Biéu dd doan thang trong Hinh 34 biéu dién s6 lugng 16p hoc & cip trung hoc co s6

(THCS) cua Viet Nam trong cac nam hoc 2015 — 2016, 2016 — 2017, 2017 — 2018,
2018 — 2019.

So dp ,

(nghin I6p)
160 + 153.6 1520 153.3 I'S_.HA
120 ' ’
80 +
40 + :
0 ' ;L . i Nﬁf” h(}{,

=
2015-2016 2016—-2017 2017 -2018 2018 —2019

(Nguon: Nién gidam thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)
Hinh 34
a) Lap bang thong ké s6 luong 16p hoc & cap THCS ctia Viét Nam trong cdc nam hoc
d6 theo mau sau:

Nam hoc 2015 - 2016 | 2016 —2017 | 2017 — 2018 | 2018 - 2019

S6 16p
(nghin 16p)

b) So v6i ndm hoc 2015 — 2016, s6 lugng 16p hoc 6 cAp THCS cua Viét Nam trong
nim hoc 2018 — 2019 da ting 1én bao nhiéu phan trim (1am tron két qua dén hang
phan mudi)?

¢) Em hiy dé xuat nhiing gidi phdp dé ting s6 liong 16p hoc 6 cAp THCS cuia Viét Nam
trong nhiing ndm hoc ti€p theo, dic biét & nhiing thanh pho va khu do thi 16n.



3. Biéu dd hinh quat trdn 6 Hinh 35 biéu dién cd céu thi trudng xuét khiu rau qua cta
Viét Nam nim 2020. Theo s6 liéu cia Tong cuc Hai quan, kim ngach xuit khiu rau
qua ctia Viét Nam trong nim 2020 dat 3,27 ti d6 la My. O day, kim ngach xuét khiu
mdt loai hang ho4 12 s6 tién thu dudc khi xuat khiu loai hang ho4 do.

EU
4,5%

ASEAN
8.8%

Han Quic —
4.4%

T 52%
(Nguon: Tong cuc Hdi quan)
Hinh 35

a) Lap bang thong ké kim ngach xuat khiu rau qui ctia nudc ta sang céc thi trudng dé
trong ndm 2020 (1am tron két qua dén hang phan mudi) theo mau sau:

Thi truong Trung - Han Nhat ;
xuat khau Quoéc AREAN | A e Quéc Ban ARAC
Kim ngach
xuat khdu rau qua |  ? ? ? ? ? ? ?
(triéu do la My)

b) Kim ngach xuit khiu rau qua sang thi trudng Trung Qudc nhiéu hon tong kim ngach
xuat khau rau qua sang cdc thi trudng con lai 12 bao nhiéu triéu do la M§?

4. Biéu do doan thang & Hinh 36 biéu dién A S0 lgng
s6 lwong may diéu hoa nhiét do va | 1)
may sudi ban dugc trong sau thang dau 1 | 96 9o 1Y
nam cua mot cira hang kinh doanh. 30 1 -
a) Trong thang 6, cira hang do ban duogc 60 1
loai may nao nhiéu hon? 40 1
T E_A A , 2, 20 ¢
b) Phan tich xu thé vé s6 lwvong may moi :
loa1 ma cura hang d6 ban duogc. Thang
tl@P th:ao ﬁui hang do nén nhap nhicu My diéu ho nhiét do
loar may nao My sidi

Hinh 36




S4. XAC SUAT CUA BIEN CO NGAU NHIEN
TRONG MOT SO TRO CHOI DON GIAN

Quan sat dong xu & Hinh 37. Ta quy udc: mit
xuat hién s6 5 000 12 mit sap hay miit S; miit
xuat hién Quéc huy Viét Nam la mit ngtia
hay mat N.

Tung dong xu 1 1an. Xét bién ¢6 ngau nhién
“Mit xuat hién ctia dong xu 1a mit N”.

Hai mdt ciia dong xu

Hinh 37

29

, . AT N A - a7
Lam thé nao dé tinh duoc xdc sudt
. cuia bién cd ngdu nhién noi trén?

l. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG PONG XU

Trong trd choi tung dong xu, ta quy udc dong xu 1a cin d6i va dong chat.

@ Tung dong xu 1 lan.

a) Viét tip hop A gom cdc két qua c6 thé xay ra do1 v6i mit xuit hién ctia dong xu.

b) Viét tAp hop gdm cdc két qua c6 thé xdy ra doi véi bién ¢6 B: “Mit xuat hién cia dong
xu 1a mit N”. Moi phan t cia tap hdp d6 goi 1a mot két qua thuén 16i cho bién ¢6 B.

¢) Tim ti s6 cha s6 cac két qué thuén 16i cho bién ¢d B va s6 phan tii ciia tip hop A.

1 i

* Tap hop cdc két qud c6 thé xdy ra doi véi mdt xudt hién
ciia dong xu la A = {S; N}.

* Co mot két qua thudn loi cho bién c¢o B la mdt N.

1
% A e oAt A -.. h
“w.. Vithe, ti 56 can tim la —.

Nhu vay, trong tro choi tung dong xu, ti s6 gitia s6 cdc két qua thuin 161 cho bién ¢6 “Mit
xuat hién ciia dong xu 1a mit N”’ va so cac két qua ¢o thé xay ra do1 véi mit xuat hién cla

A » 1 9 “ . S 9 . e
dong xu 1a 5 Ti s6 nay dugc goi 1a xdc sudt cua bién ¢d noi trén.

(56)
(26)



Q Trong tro chai tung dong xu, ta co:
* Xac suat cla bién co “Mat xuat hién ciia dong xu la mat N” bang 1.
2

* Xac suat cla bién co “Mat xuat hién ctia déng xu la mat S” bang 1

2

IIl. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI VONG QUAY SO

H inh 38 mo ta mét dia tron bang bia cting durgc chia

lam tam phﬁn bfmg nhau va ghi cac s6 L 2. 34 5: 6 J: 8,

chiéc kim duoc gin ¢ dinh vao truc quay & tim cia dia.

Quay dia tron mot 1an.

a) Viét tip hgp C gom céc két qua c6 thé xdy ra doi véi s6
ghi ¢ hinh quat ma chiéc kim chi vao khi dia diing lai.

b) Viét tdp hop gom cac két qua c6 thé xay ra doi véi
bién ¢6 D: “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi so 1&”.

MOi phan ti cta tdp hop d6 goi 1a mot két qua thuén
10i cho bién ¢cd D.

¢) Tim ti sO cua s cac két qua thuan lo1 cho bién ¢6 D va s6 phan tir cua tap hop C.

Trong tro choi vong quay so da néu, ti so gitta so cac két qua thuan loi cho bién ¢6 “Chiéc
kim chi vao hinh quat ghi s0 1€” va so cac két qua co thé xay ra doi voi s6 ghi ¢ hinh quat
4 1

ma chiéc kim chi vao la i Ti sO nay goi la xac suat cua bién co noi trén.

Q Trong tro choi vong quay s6 da néu, néu k la s6 két qua thuan lgi cho mét
O aF b r at 5 . nF ol r - k
bién c6 thi xac suat clia bién c6 doé bang =

)

Vidu 1 Trong tro choi vong quay so6 & Hoat dong 2,

1 Trong tro choi vong quay

tinh xac suat cua bién co “Chiéc kim chi vao hinh s6 & Hoat déng 2, tinh xéc

ok R by b
quat ght s6 chan™. suat cua bién ¢o “Chiéc kim
chi vao hinh quat ghi s6 nho
Giai hon 6.

C6 4 két qua thuén loi cho bién ¢6 “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi s6 chin”.
. A ’ A - - A A ro1 4 1-
V1 thé, xac suat cua bién co do la P =

2 =

.....



ll. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON NGAU NHIEN MOT
POl TUONG TU MOT NHOM DOl TUONG

Ta xét tro choi chon ngau nhién mot doi tugng tif mot nhom doi tuong véi so két qua cod

thé x4y ra 12 hitu han va kha niing x4y ra cla tling két qua 12 giéng nhau.

Mot hop co 10 vién b1 vér kich thude va khoi lrong nhu nhau. Ban Ngan viét 1én
cac vién b1 do tén 4 loa1 thue vat 1a: Lia. Ngo. Hoa h(;jng, Hoa huong duong va tén 6 loai
dong vat la: Trau, Bo, Vou, Hé’nj B4o, Su tir; hai vién bi khac nhau thi viét hai tén khac nhau.

Lay ngau nhién mot vién bi trong hop.

a) Viet tap hop E gom cac két qua co thé xay ra do1 vor tén sinh vat duoc viét trén vién
b1 lay ra.

b) Viét tap hop gdm cédc két qua c6 thé xay ra d6i véi bién ¢d G: “Trén vién bi lay ra viét
tén mot loai dong vat”. M&i phan tit ciia tap hdp d6 goi 12 mét két qué thuan Igi cho
bién co G.

¢) Tim ti sO cua so cac két qua thuan loi cho bién ¢6 G va s6 phan tir cua tap hop £

Trong tro choi lay b1 to trong hop da néu, ti s6 gitta so cac két qua thuan lo1 cho bién ¢6
“Trén vién b1 lay ra viét tén mot loar dong vat” va so cac két qua co thé xay ra do1 vol

] . ot % .F.':. i Y 14 .-'l:w. k] 6 b .-'l:'-\. k| s Y F .-"llr 7 . .-':'-\.
tén sinh vat duogc viéet trén vién b1 lay ra la B: 0,6. Ti s0 nay go1 la xac sudt cua bién

cO noO1 trén.

Q Trong tro choi chon ngau nhién mét doi tuong ti mot nhéom doi tuong, xac
suat cla mot bién co bang ti s6 cla soé két qua thuan loi cho bién cé va so cac
két qua co thé xay ra déi véi doéi tuong dugc chon ra.

Vidu 2 Trong tro choi lay bi & Hoat dong 3, tinh xac suat ciia bién co:
a) “ITrén vién b1 lﬁy ra viét tén mot loai thue vat™
b) “Trén vién b1 1§y ra viét tén mot loai dong vat an thit”.
Gidi
a) Cac két qua thuén loi cho bién ¢6 “Trén vién bi 14y ra viét tén mot loai thuce vat” la vién
bi dwoc lay ra viét nhitng tén sau: Lia, Ngo, Hoa hong, Hoa hudéng duwong. Do do, ¢é
4 két qua thuan lo1 cho bién co6 do. Vi thé, xac suat ctia bién co do la i =0.4.

4 F F F .i' 10
b) Cac ket qua thuan loi cho bién ¢6 “Trén vién b1 lay ra viet tén mot loar dong vat an thit”

la vién b1 duoc lay ra viét nhiing tén sau: Ho., Bao, Su tir. Do do, ¢6 3 két qua thuan loi
. A ~ ’ \ ~ ’ ~ 5 A " o 3
cho bién co do. Vi thé, xac suat cua bien co do la n = 0.3
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Vidu 3 Mot @oi thanh nién tinh nguyén gom 25 thanh vién dén tii cdc tinh/thanh pho:
Ha No1, Hai Duong, Hai Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh, Pik Lik, LAm Dﬁng,
Phu Yén, Khanh Hoa, Binh Ducng, Tay Ninh, Long An, Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre,
Pong Thép, Tra Vinh, An Giang, Can Tho, Hau Giang, Bac Liéu, S6c Tring, Kién Giang
va Ca Mau; moi tinh/thanh phd chi ¢6é ding mot thanh vién trong doi. Chon ra ngau nhién
moOt thanh vién ctia doi thanh nién d6. Tinh x4c suit ctia mdi bién ¢o sau:

a) “Thanh vién dugc chon ra dén tii ving Pong bing song Hong™;

b) “Thanh vién dugc chon ra dén ti ving Pong bang song Ctiu Long”.

Gidi

Vi d6i thanh nién tinh nguyén gdm 25 thanh vién nén s6 cac két qua c6 thé xay ra doi véi

thanh vién dudc chon ra tu do1 thanh nién do la 25.

a) Céac két qua thuin Ioi cho bién c¢6 “Thanh vién dudc chon ra dén tii ving Pong bing
song Hong” 1a thanh vién dugc chon ra 1an lugt dén tif cdc tinh/thanh pho: Ha Noi,

Hai Duong, Hai Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh. Do d6 ¢6 6 két qua thuén 1gi
cho bién ¢6 dd. Vi thé, xac suat cia bién co do6 1a %

b) Céc két qua thuin 1di cho bién ¢6 “Thanh vién dugc chon ra dén tii ving Pdng bing
song Ctiu Long” 1a thanh vién dudc chon ra lan lugt dén tif cac tinh/thanh pho: Long An,
Tien Giang, Vinh Long, Bén Tre, DSng Thap, Tra Vinh, An Giang, Can Tho, Hau Giang,
Bac Liéu, Sé6c Trang, Kién Giang, Ca Mau. Do d6 ¢6 13 két qua thuan 1gi cho bién ¢6

13

d6. Vi thé, xac suat ctia bién ¢co do 1a T

Vidu 4 Viét ngau nhién mot s6 tu nhién c¢6 hai chii so.

a) Tim sO phan i cha tp hop D gdm céc két qua cé thé xay ra do1 véi sO tu nhién duge
viét ra.

b) Tinh x4c suAt ctia bién cd “S6 tu nhién dudc viét ra 12 boi ctia 97

Gidi «Q

a) Tap hop gdm céc két qua c6 thé xdy ra ddi véi so tu ,fz Viét ngau nhién mot so tu

nhién dudc viét ra 1a: nhién ¢6 hai chii s6. Tinh xdc
| sudt clia bién ¢6 “SO ty nhién
D= 10; 11; 12 ...; 99}. dudc viét ra 1a s chia cho 9

S6 phan tii cia tap hop D 1a 90. du 17

b) Cac két qua thuén 1gi cho bién ¢d “So tu nhién dudc viét ra 1a bdi ciia 9 1a: 18; 27;

36: 45: 54: 63: 72: 81: 90; 99. Do dé, c¢é 10 két qua thuan 1¢1 cho bién co do. Vi thé,
- ~ 7 = A7 ~ 4 N 10 1

xac suatcuabiéencodola —=—.

90 O

29*



BAI TAP

1. Mot hop c6 52 chiéc thé ctuing loai, moi thé duge ghi mot trong cdc s6 1, 2, 3, ..., 52;

[

o ad

hai thé khéc nhau thi ghi hai s6 kh4c nhau.
Rt ngau nhién mot thé trong hdp. Tinh xdc suit ctia moi bién ¢o sau:
a) “S6 xuat hién trén thé dudc rit ra 12 s6 ¢6 chii s6 hang don vi bing 57;

.I"'\""

b) “S6 xuit hién trén thé dudc rit ra 12 s ¢6 hai chii s67;

A+

¢) “S6 xuat hién trén thé dudgc rit ra 12 s6 ¢6 hai chit s6 vdi tich cédc chit s6 bing 6.

Viét ngﬁu nhién mot s6 tw nhién c6 ba chir so.
a) Co6 bao nhiéu cach viét ngﬁu nhién mot s6 tw nhién nhu vay?
b) Tinh xac suat cia moi bién c6 sau:
—“86 tu nhién duoc viét ra la lap phuwong cua mot sO tu nhién™

— “S6 tu nhién duvoc viét ra la s6 chia hét cho 107

Sau khi tim hiéu cac tai liéu. ban
Trung lua chon 10 bién dep cua cac
chau luctrén thé gi1o1: Ha Long (thuoc
nuoc Viet Nam); Phuket (thudc
nudc Thar Lan). Marasusa Tropea
(thudc nuoc Italia), Cala Macarella
(thuéc nuoc Tay Ban Nha); Ifaty
(thuoc nudc Madagascar), Lamu

R

(thuoe nudc Kenya); Ipanema Vinh He Long (Vies Nam)
(thudc nudc Brazil), Cancun (thude (Anh: Denis Rozan)

nroc Mexico); Bondi (thudc nudc
Australia); Scotia (thudc chau Nam cuc). Chon ngﬁu nhién mét bién trong 10 bién do.

a) Goi E 1a tap hop gdm cdc két qua c6 thé xay ra d6i véi bién dude chon. Tinh s6 phin
ti cua tip hop E.
b) Tinh xac suit clia moi bién c6 sau:

— “Bién dudgc chon thudc chiu Au”;

— “Bién dudc chon thudc chiu A”;

— “Bién dudc chon thudc chau Phi”:

— “Bién dudc chon thudc chau Uc”;

— “Bién dugc chon thudc chadu Nam cuc”;

— “Bién dudc chon thudc chau My”.

E=—iy,



§5. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN c6
TRONG MOT SO TRO CHOI DON GIAN

Sau khi tung mot dong xu 15 14an lién tiép, ban Thao kiém dém dugc
miit N xuat hién 8 1an.

o Xdc sudt thuc nghiém ciia bién co ngau nhién
“MCdit xudt hién cua dong xu la mdat N la
bao nhiéu?
 Xdc sudt thitc nghiém do co méi lién hé gi voi
- a7 @ . A7 ~ & * A A
xdc sudt cua bién co ngau nhién trén.

. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MQT BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG
DONG XU

Trong trd choi tung ddng xu, ta quy uéc dong xu 12 cin ddi va dong chat.

1. Khai niém

@) 9 Sau khi tung mot dong xu 20 1an lién ti€p, ban Thao kiém dém dudc mit N xuat
hién 11 1an. Viét ti sO cta so l1an xuat hién mit N va tong so 1an tung dong xu.

3 ~ 2 A . A % 2 A 1 l 4
Nhdn xét: Ti sO cha 0 1an xuit hién mit N va tong s6 1an tung dong xu 1a e O 16p 6.

ta da goi ti s6 d6 1a xdc sudt thue nghiém xuat hién mit N khi tung mot dong xu 20 lan
lién tiép.

- . A7 ~ e ot ~ .. 7 5 ot an 3 A 1 1 . I B # " . A
Xét bién c6 “Mit xuat hién ctia dong xu 13 mit N”. Ti s6 0 con got la xdac sudat thuc nghiém

ctia bién c6 “Mit xuat hién clia dong xu 1a miit N trong trd choi trén.

Ta ¢6 dinh nghia sau:

7—% —

Q e Xac suat thuc nghiém ctia bién c6 “Mat xuat hién ctia dong xu la mat N” khi tung
dong xu nhiéu lan bang

SO lan xuat hién mat N

Tong s6 lan tung déng xu

e Xac suat thuc nghiém cua bién c6 “Mat xuat hién ctia dong xu la mat S” khi tung
déng xu nhiéu lan bang
S6 lan xuat hién mat S

Téng s6 lan tung déng xu

i,
.r|"f ﬁr‘".
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Vidu 1, Tinh xac sudt thuc nghiém ctia bién cod ‘Q

“Mit xuat hién cta dong xu la mdt N” trong moi fl Néu tung mdt dong xu
trudng hgp sau: 40 lan lién tié'p, c¢6 19 lan
xuat hién mit N thi xdc suat

a) Tung mot dong xu 30 Ian lién tiép, ¢6 17 lan xuat hién = s o
) &7 S P ' thuc nghiem cua bien ¢oO

mat N X ) J_ “Mat xuat hién cua dong xu
b) Tung mot dong xu 27 1an lién tiép, c¢6 14 1an xuat hién 1a mt S” biing bao nhidu?
mat S.
Gidi
17
a) Xéc sudt thic nghiém ctia bién ¢ “Mit xuat hién ctia dong xu 1a mit N” 1a 20
b) Khi tung dong xu 27 14n lién ti€p, do mit S xuit hién 14 1an nén mit N xuét hién 13 1an.
~ - ~ = A i - nt l 3
Vi viy, xdc suat thuc nghiém cta bién ¢ “Mit xuit hién ctia dong xu 1a mit N’ 1a 7"

2. Moi lién hé gitia xac suat thuc nghiém cua mot bién co véi xac suat cua
bién co do khi so lan thuc nghiém rat Ion

Doc ki cac nd1 dung sau.

Ba tudc George-Louis Leclerc de Buffon (1707 — 1788, ngudi Phdp) 1a m6t nha khoa hoc
nghién ctiu vé& Thuc vat, Pong vat, Trai Pat, Lich st ty nhién, ... Ong da thi nghiém viéc
tung dong xu nhiéu 14n va thu duge két qua sau:

o S6 lan mét N X4c suat thue nghiém ctia bién c6
S0 lan tung e 5 B A o Lo
xuat hien *Mat xuat hien cua dong xu la mat N”
4 040 2 048 0,5069
12 000 6019 0,5016
24 000 12012 0,5005

Sau nay, ngudi ta chiing minh dudc ring khi s 1an tung ngay cang 16n thi xdc suit thuc
nghiém cta bién ¢d “Mit xuit hién cua dong xu 1a mit N” ngay cang gan véi 0,5. Nhu
chiing ta da biét s6 0,5 12 xdc suat cta bién c6 “Miit xuit hién cta dong xu 12 mit N”.
@ Trong tro choi tung dong xu, khi sé lan tung ngay cang I6n thi xac suat thuc nghiém
clia bién c6 “Mat xuat hién ctia dong xu la mat N” (hoac bién c6 “Mat xuat hién cla
dong xu la mat S”) ngay cang gan véi xac suat ctia bién co dé.

g
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Vidu 2 Trong tro choi tung dong xu, khi s0 1an tung dong xu ngay cang lén thi xac
suat thuc nghiém cua bién ¢6 “Mait xuat hién cua dong xu la mat S” ngay cang gan voi

sO thuc nao?

Gidi
Do xac suat cua bién ¢6 “Mat xuat hién cua dong xu la mat S 1a 0.5 nén khi s6 lan tung
dong xu ngay cang 1on thi xac suat thuc nghi€ém cua bién c¢6 “Mat xuat hién cua dong xu

la mit S” ngay cang gan vdi 0,5.

Il. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MQT BIEN CO TRONG TRO CHOI
GIEO XUC XAC

Trong trd chdi gieo xuc xdc, ta quy udc xuc xdc 1a cAn doi va dong chat. Moi xtic xic ¢
sau mit, s6 chAm & mdi miit 1a mot trong cac 50 1.2.3.4.5.6.

1. Khai niém

@ Sau khi gieo ngau nhién xic xic 20 14n lién tiép, ban Vinh kiém d&€m dugc mit
I chAm xult hién 3 1an. Viét ti s6 ctia s6 1an xuat hién mit 1 chdm va tong s6 1an gieo
xdc xac.

3

- - 9 ol 7 7 ~ . " -. ~ i . * ] ~
Nhan xét: Ti s6 cua s6 lan xudt hién midt 1 cham va tong so lan gieo xuc xac 1a e

O 16p 6, ta da goi ti s6 d6 1a xdc sudt thuc nghiém xuat hién mit 1 chdm khi gieo xdc xic
20 14n lién tiép.

. > A, ” . A7 el o ~ . A 7 - T 5 bt LE . 3 o~
Trong trd chai trén, xét bién cd “Mit xuit hién cta xuic xic 1a mit 1 chim”. Ti s6 = cling
cOn goi 1a xdc sudt thuc nghiém cta bién c¢d “Mit xuat hién cta xtc xic 1a miit 1 chdm”.

Ta ¢6 dinh nghia sau:

Q Xac suat thuc nghiém ctia bién c6 “Mat xuat hién ctia xtic xac la mat k cham”(k e N,
1 < k < 6) khi gieo xtic xac nhiéu lan bang
S6 lan xuat hién mat k cham

Tong s6 lan gieo xtc xac

Vidu 3 Gieo xic xic 30 14an lién tiép, ¢é 5 1an xuAt ‘ _ | :
: p ‘ﬁ Gieo xuc xic 30 lan

.~ ot " # # " - A 2 g e
hién mat 6 cham. Tinh xac suat thuc nghiém cua bién co lin i, o6 4 1n xuflt hign

“Mit xuat hién clia xdc xac 12 mét 6 chAm”. miit 2 chdm. Tinh xdc sudt
Gidi thuc nghiém cua bién c¢6
o T “Mat xuat hi€n cua xuc xac
Xac suat thuc nghiém cua bién co “Mat xuat hi€én cua Bimit2 chaim™.
5 1

xudc xic 1a mit 6 chAm” [a — =—.
306 (o)



2. Moi lién hé giiia xdc suat thuc nghiém ciia mot bién co6 véi xac suat cua

bién c6 d@6 khi so 1an thuc nghiém rat 16n

Tuong tu nhu trd choi tung dong xu, ngudi ta ching minh dude ring:

1
" r,
L
g i

Vidu 4 Trong tro choi gieo xuc xac, khi 6 lan gieo xuc xac ngay cang lon thi xac suat

Trong tro chai gieo xuc xac, khi so6 lan gieo xtc xac ngay cang Ién thi xac suat thuc
nghiém clia mot bién c6 ngay cang gan véi xac suat cla bién cé do.

thuc nghiém cua bién ¢6 “Mait xuat hién cua xuc xdc la mat k cham™ (ke N, 1 < k£ <6)
ngay cang gan voi s6 thuc nao?

Giai
r ~ o “ A A L ' A b ) r b X - A = \ 1 A . A A
Do xac suat cua bién co ““Mat xuat hién cua xic xac la mat £ cham™ la — nén khi sO lan

g1eo xuc xac ngay cang lon thi xac suat thuc nghi€ém cua bién ¢6 “Mat xuat hién cua xuic

Loy o ST ST
xac la mat A cham™ ngay cang gan vor —.

6

lll. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON
NGAU NHIEN MOT POI TUONG TU MOT NHOM POI TUONG

Ta xét tro choi chon ngau nhién mot déi tucng tif mot nhém ddi tucng véi s6 két qua cé
thé x4y ra 12 hitu han va kha ning x4y ra cua ting két qua 1a gidng nhau.

1. Khai niém

Mot hop c6 1 qua bong mau xanh, 1 qua bong mau do va 1 qua bong mau vang;
céc qua bong ¢6 kich thude va khoi lugng nhu nhau. Moi 1an ban Chau 14y ngau nhién mot
qua bong trong hop, ghi lai mau ctia qua bong 14y ra va bo lai qua bong d6 vao hop. Sau 20
1an 14y bong lién ti€p, ban Chau kiém dém dudc qua béng mau xanh xuat hién 7 1an. Viét
ti sO clia sO 1an xuat hién qua béng mau xanh va tong so lan 14y bong.

A # 7 a7 7 a7 . 9 # “ ., o ~ - ~ 7
Nhdn xét: Ti s6 cha s6 1an xuat hién qua béng mau xanh va tong s6 1an 14y bong 1a R
O I6p 6, ta da goi ti s6 d6 1a xdc sudt thiic nghiém xuit hién qua béng mau xanh khi 14y
béng 20 lan lién tiép.

Trong trd choi trén, xét bién ¢d “Qua bong 14y ra 12 qui béng mau xanh”. Ti s6 % cling

cOn goi 12 xdc sudt thie nghiém ctia bién ¢6 “Qud bong lay ra 1a qua béng mau xanh”.

Ta xét tro choi chon ngau nhién mot doi tugng tit mot nhom k doi tudng sao cho kha ning
dudc chon ra ctia k doi tuong do 1a nhu nhau. Xét mot doi tugng A trong nhém doi tugng
d6. Moi 1an ta chon ngau nhién mot doi tuong trong nhom, ghi lai tén cta doi tugng dude
chon ra va bo lai do1 tuong d6 vao nhém. Ta ¢ dinh nghia sau:

(31)



’ Xac suat thuc nghiém clia bién cé “Péi tugng A dudgc chon ra” khi chon déi tuong
nhiéu lan bang
S6 lan doi tuong A dugc chon ra

Téng s6 lan chon déi tugng

Vidu 5 Mot hop co 1 qua bong mau xanh, 1 qua bong mau do va 1 qua bong mau vang;
cic qua bong ¢6 kich thude va khoi lugng nhu nhau. Mdi 14n ban Xuan 14y ngiu nhién
I qua béng trong hop, ghi lai mau ctia qua béng 1ay ra va bi’) lai qua bong do vao hop.
Trong 45 lan lay bong lién ti€p, qua bong mau xanh

‘f.’v Mot hop c6 10 chiéc the

xuat hién 15 1an, qua bong mau do xuat hién 14 lan.
cuing loai, mdi the dugc ghl

Tinh xdc suat thuc nghiém cta bién ¢6 “Qua bong lay mot trong cic s6 nguyén
ra 1a qua béng mau vang” trong trd chai trén. duong khong vudt qua 10,
hai thé khac nhau thi ghi hai
Gidi s0 khdc nhau. LAy ngau nhién
mot chiéc thé tii trong hop,
Khi 1ay bong 45 lan lién ti€p, do qua béng mau xanh ghi lai sO ctia thé 1ay ra va bo

lai thé d6 vao hop. Sau 40 1an

~ . A ~ . 9 - . 7 ar . A oy
xuat hién 15 lan va qua bong mau do xuat hién 14 lan R S
‘ 4 & ' lay the hién ti€p, the ghi sO 1

nén qua bong mau vang xuat hién 16 lan. Vi vay, xdc dugc 14y ra 3 1in. Tinh xdc
suat thuc nghiém cua bién ¢6 “Qua bong 1ay ra 1a qua suat thuc nghicm cua bien ¢6

16 “The lay ra ghi s6 1”7 trong
bong mau vang” la 4—5 trO choi trén.

2. Moi lién hé gitia xac suat thuc nghiém cua mot bién co6 véi xac suat cua
I-.H.’ H:' > ] ﬂ’ A L D% .H."' >
bien co do khi so lan thuc nghiem rat lon

Trong tro choi chon ngau nhién mot doi tuong tif mot nhém doi tugng, moi 1an ta 14y ngau
nhién mot doi tugng, ghi lai doi tudng 1dy ra va b lai doi tugng dé vao nhém doi tugng
da cho.

Tuong tu nhu trd choi tung ddng xu, ngudi ta ching minh dugdc ring:

Q Khi s6 lan lay ra ngau nhién mét déi tuong ngay cang I6n thi xac suat thuc nghiém
clia bién c6 “Paoi tuong lay ra la doi tugng A” ngay cang gan vdi xac suat cua
bién co6 doé.

Vidu 6 Xét doi twong A tir nhom gom & ddi twong trong tro choi ndi trén. Khi so lan
lay ra ngau nhién mot doi trong ngay cémg |6n thi xac suat thuc nghiém cia bién c6 “Doi
twong lay ra la doi twong A” ngay cang gan véi so thuc nao?

1I' ||l
1 .'_.



Giai

1

Do x4c suat cua bién ¢6 “Do1 trong lay ra la do1 tuong 4™ la T nén khi so lan lay ra ngau

nhién moét do1 trong ngay cang lon thi xac suat thuc nghiém cua bién ¢6 “DPor1 tuong lay ra

la d6i twong A” ngay cang gan voi E

1

BAI TAP

1.

Tinh x4c suat thuc nghiém cta bién ¢6 “Mit xuat hién ctia ddng xu 1a mit S” trong mdi
trudong hgp sau:

a) Tung mot dong xu 50 lan lién tiép, ¢6 27 lan xuat hién mit S;

b) Tung mdt dong xu 45 1an lién tiép, c6 24 1an xuat hién mit N.

Gieo mot xtic xic 30 lan lién tiép, ghi lai mit xuat hién cua xtc xic sau moéi lan gieo.
Tinh xac suat thuc nghiém cia moéi1 bién ¢6 sau:

a) “Mit xuat hién cua xic xac 1a mit 3 cham™;

b) “Mit xuat hién cua xtc xic 12 mit 4 cham”,

3. Trong tro chot gieo xuc xac, khi s6 1an gieo xtc xidc ngay cang lon thi xac suat thuc

nghiém cua bién ¢6 “Mait xuat hién cua xuc xac co sd6 cham la s6 chian” ngay cang
gan vaoi so6 thuc nao?

Mot hop ¢6 10 chiéc thé cung loai, moi thé duge ghi mot trong cdc sd nguyén duong
khong vugt qua 10, hai thé khéc nhau thi ghi hai s6 khéc nhau.

LAy ngau nhién mot chiéc thé tif trong hop, ghi lai s6 cta thé 1ay ra va bo lai thé d6
vao hop.

a) Sau 30 lan rat the lién ti€p, tinh xac suat thuc nghiém cua mo1 bién ¢o sau:

e

—“Thé rt ra gh1so 17;

el

— “Thé rut ra gh1 s6 57;

el

— “Thé it ra gh1 s6 107,

b) Néu mo1 lien he gitra xac suat thuc nghieém cua bién ¢6 “The rut ra ghi so chia het

cho 3™ vo1 xac suat cua bien c¢o6 do khi so lan rat the ngay cang lon.
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BAI TAP cUOI CHUONG VI

1. Dé hoc tot mon Neit van lop 8, ban Thao doc nhiing van ban truyén sau: 76i di hoc
(Thanh Tinh), Gié lanh dau mia (Thach Lam), Ldo Hac (Nam Cao), Nguoi thay dau tién
(Chingiz Aitmatov), 7¢t den (Ngb Tat T6), Don Quixote (Miguel de Cervantes); Ld co
théu sau chir vang (Nguyén Huy Twong); Cdi kinh (Aziz Nesin).

Hay phan nhom nhitng van ban truyén néu trén theo nhitng t1€u chi sau:

Truyén ngan

Tén vin ban truyén, tac gia (liét ké cu thé)

Tiéu thuyet Tén van

pan truyen, tac gia (liét ke cu the)

i
i~

o

I'én van

Truyén lich st

pan truyeén, tac gia (liét ké cu the)

7
Fa)

Truyén cuon

Tén vin ban truyén, tac gia (liét ké cu thé)

2. Biéu do cot kép trong Hinh 39
biéu dién s6 lugng hoc sinh trung
hoc ¢d s6 (THCS) va trung hoc
pho thong (THPT) cta Viét Nam
trong cac nam hoc 2016 — 2017,
2017 - 2018, 2018 - 2019,

2019 — 2020.

a) Lap bang thong ké s6 luong
hoc sinh THCS va THPT cua
Viét Nam trong cac nam hoc
dd (don vi: triéu hoc sinh)
theo mau sau:

S6 hoce sinh A
(triéu hoc sinh)

m THPT
6|
30 |
4 |
3.4
2 1
M
v N Co = S v }
2 > = I Ndam hoc
N N < N
/ / / /
< e > =
S § § 8

(Nguom: Nién gidm Thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)

Hinh 39
Nam hoc 2016 —2017 | 2017 —2018 | 2018 —-2019 | 2019 - 2020
SO h'QC sinh THCS ) > > 2
(triéu hoc sinh)
SO hge sinh THPT ) ) > >
(triéu hoc sinh)

b) Lap bang thong keé ti so gitta s6 Iugng hoc sinh THCS va s6 Iugng hoc sinh THPT
cua Viét Nam trong cdc nam hoc do theo mau sau (viét ti s6 ¢ dang O thip phan va

Jam tron dén hang phan mudi):

7
(37)
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Nam hoc 2016 —2017 | 2017 — 2018 | 2018 — 2019 | 2019 - 2020

Ti s6 cua s6 hoc sinh THCS
va s6 hoc sinh THPT

Bdng 12

¢) Néu nhan xét vé su thay doi clia cdc ti s6 trong Bdng 12.

3. Biéu d6 doan thing trong Hinh 40 biéu dién tudi
tho trung binh cua nguoi Viét Nam qua 30 ndm
(ti ndm 1989 dén nim 2019).

a) Lip bang thong ké tudi tho trung binh cua
nguoi Viet Nam trong cac nam 1989, 1999, 2009,
2019 theo mau sau (don vi: tudi):

Nam 1989 | 1999 | 2009 | 2019
Tud1 tho 5 G > 0
trung binh

80

70 -
60 |
30 +
40 -
30 -
20 1
10 -

A Tuédi tho

trung binh

T 2.8 136
652 082 :

L3 >

1989 1999 2009 2019 Nam
(Nguon: Tong cuc Thong ké)
Hinh 40

b) Mot bai bdo ¢6 néu thong tin: So vdi ndm 1989, tudi tho trung binh cia ngudi Viét Nam
nam 2019 da tang lIén 14%. Thong tin cua bai bao do ¢6 chinh xac khong?

cua bién co:

Trong tro choi vong quay so da gidi thiéu & Hoat dong 2 ciua §4, tinh xac suat

a) “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi so chia cho 4 du 3™,

b) “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi s6 chi c¢6 ding mét udc nguyén to”.

5. Mot hop co 5 chiée thé cung loai, moi thé duge ghi mot trong cac sd nguyén dwong
khong vuot qua 5, har the khac nhau thi ghi har s6 khac nhau. Lay ngau nhién maot
chiéc the tir trong hop, ghi la1 s6 cua thé lay ra va bo lai thé do vao hop.

a) Sau 40 lan lay thé lién t1€p, hay tinh xac suat thuc nghi€ém cua cac bién co6 sau “The

lay ra ghi sO chan” va “Thé lay ra ghi s6 le”.

b) Tinh xac suat cua cac bién co “The lay ra ghi s6 chan” va “The lay ra gh1 so 1¢”.

c) Néu mor lién hé gitra xac suat thuec nghiém cua mo1 bién co6 “The lay ra ghi s6 chan™
va “The lay ra ghi sO 1€~ vo1 xac suat cuia mo1 bieén ¢6 do khi so lan lay thé ngay

cang lon.
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PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhitng néi dung sau: phuang trinh bac nhat
moét an; Ung dung clia phuong trinh bac nhat mét an.

s1. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Gia st moi hop mau tim dat trén dia can ©
Hinh 1 déu co6 khoi lvong 1a x (kg), con moi
hop mau vang déu cé khoi lwong la 1 (kg).
Goi A(x), B(x) lan lwot la cac biéu thirc biéu
thi (theo x) tong khoi lwong cia cac hop xép
¢ dia can bén trai, dia can bén phai. Do can
thang bang nén ta co hé thire: A(x) = B(x).

I

Hinh 1

—

Hé thitc A(I) = B(x) gﬁ; nén ()
khdi niém nao trong todn hoc? |

) T —— r- 1——-.-\47""_'#

g
—t -, - “ > 4
i - o - o i
— x‘"'-..__..\_.-;-'- e ———

. MG PAU VE PHUONG TRINH MOT AN

GAJE® Trong bai toén néu & phin mé dau, hay viét:

a) Cdc biéu thic A(x), B(x) 1an lugt bi€u thi (theo x) tong khdi lugng ctia cdc hdp xép &
dia can bén trai, dia can bén phai;

b) Hé thic thé hién su bing nhau ctia hai biéu thic trén.

Nhdn xét: Ta goi hé thire 3x + 4 = x + 12 1a mét phuong trinh véi dn 56 x (hay dn x), trong

do vé trai 1a biéu thirc A(x) = 3x +4 va vé phai la biéu thire B(x) = x + 12.

7—-.

@‘“ Mét phuong trinh véi an x c6 dang A(x) = B(x), trong dé6 vé trdi A(x) va vé phdi

B(x) la hai biéu thuc ctia cing moét bién x.




Khi x = 4, tinh gia tri mdi vé cia phwong trinh: 3x +4 = x + 12 (1). So sanh hai
gia tr1 do.

Nhan xét: Hai v€& ctia phuong trinh (1) nhdn cling mot gid tri khi x = 4. Ta néi rdng s6 4
thoa man (hay nghiém dung) phucng trinh da cho va goi 4 (hay x = 4) la mot nghi€ém cua
phuong trinh do.

Q Néu hai vé ctia phuong trinh (an x) nhan cing mét gia tri khi x = a thi sé a goi
la mét nghiém ctia phuong trinh doé.

Chii ¥- Khi bai toan yéu cau giai mot phuwong trinh, ta phai tim tat ca cac nghiém cua
phuong trinh do.

Il. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

1. Pinh nghia
Quan sét phuong trinh (4n x): 4x + 12 = 0, néu nhan xét vé bic cla da thiic & v€

trai cua phuong trinh do.

Ta ¢6 dinh nghia:

Q Phuong trinh dang ax + b = 0, vdi a, b |a hai s6 da cho va a # 0 duoc goi la
phuong trinh bdc nhdt mét an.

Vidu 1= Phuong trinh nao sau day la phuong trinh bic nhat mot an?

a) 2x - 5=0. b)3x+10=0. Qg ‘

_ s o f 1 Néu hai vi du vé phuong
¢) fx=0 d)x=9=0. trinh béc nhat 4n x.
Giai

Phuong trinh ¢ cau a), b), ¢) la phuong trinh bac nhat mot an.
Phuong trinh & cau d) khong la phwong trinh bac nhat mét an.

Vidu 2 ' Kiém traxem x =2 ¢6 la nghiém ciia moi phwong trinh bac nhat sau hay khong.

a)—3x+6=0. b) 7x—-14=0. g)x+2 =0,
Giai "‘Q
a) Thayx=2,taco: —-3.2+6=0. ‘/2 Kiém tra xem x = — 3 ¢6

langhiém cua phuong trinh
bac nhat 5x + 15 = 0 hay
b) Thayx=2,taco:7.2—-14=0. khong.

~ Vay x = 2 langhiém cua phuong trinh 7x — 14 = 0.

(40)

Vay x = 2 la nghiém cua phuong trinh — 3x + 6 = 0.



c) Thayx=2,taco:2+2 #0.
Vay x = 2 khong la nghi€ém cua phuong trinh x +2 = 0.

2. Cach giai
Néu quy tic chuyén vé trong mot dang thic so.

D61 véi phuong trinh, ta cling ¢ quy tdc chuyén vé nhu sau: Trong mot phuong trinh, ta
cO thé chuyén mot s6 hang tix vé nay sang vé kia va doi ddu sé hang do.

Xet dﬁing thirc s6: 2 +3 -4 =9 — 10 + 2. Tinh gia tri moi vé cua dang thire do khi
nhan ca hai vé€ vdi 5 va so sanh hai gia tr1 nhan duoc.

Nhu vay, trong mot dﬁng thirc s0, ta ¢o thé nhan ca hai vé voi cung mot O (khac 0).

Poi véi phrong trinh, ta cliing co quy tdc nhdan véi mot soé (goi tat 1a quy tdac nhdan) nhu sau:
Trong mot phitong trinh, ta cé thé nhadn ca hai vé véi ciing mot so khdac 0.

Chii y

Nhan ca hai vé voi L cling co nghia la chia ca hai vé cho 2. Do d6 quy tic nhan con c6

2 : , ,
thé phat bi€u nhu sau: Trong mot phuwong trinh, ta co thé chia ca hai vé cho ciing mot so

khac 0.
Ap dung quy tic chuyén vé va quy tic nhan, hiy giai phwong trinh: 5x—30=0 (2).

Pé giai phwong trinh (2), ta lam nhuw sau:

d)x—30=0
Sx = 30 - Chuyén — 30 sang vé phai va doi dau
x=30:3 = Chia cad hai vé ciia phwong trinh cho 5
2= 8.

Vay phuong trinh (2) ¢6 nghiém x = 6.

Mot cach tong quat, ta co:

i

Q Phuong trinh ax + b = 0 (vdi a # 0) dugc gial

Shiteat: Phuong trinh béAc nhat
ax+b=0 ax+b=0(a # 0) ludbn co
ax=-b nghiém duy nhit x = _—b
b a
x=—"
a

(41)



Vidu 3/ Giai cac phuong trinh:

)—00%+ 1] =0 ‘13 Giai cac phuong trinh:
ia)] — - X =+ — ?

a)—6x —15=0;
2
DY = b) — —x +21 =0,
2
Gidi
2) —0.5x+11 =0 b)%x#4:0
~05x=-11 "
—x =4
x=(=11):(-0,5) 7 ,
x=22. -
Viy phuong trinh ¢6 nghiém x = 22. x = 14. |
Vay phuong trinh c6 nghiém x = 14.

Giéi phuong trinh: 3x +4 = x + 12

Dé giai phwong trinh trén, ta lam nhu sau:

3x+4=x+12
Ix+4—-x=12 = Chutyén cdc s6 hang chita an sang mot vé
2x =12 -4 = Chuyén cdc hdang sé sang vé con lqi
2X =8
x =4.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 4.

Nhdn xét: Bang cach twong tw nhu trén, ta co thé giai duoc phuong trinh dang;
ax +-b=ex+d(d #c)

Vidu 4 Giai phuong trinh: 2x — (2 + 5x) = 4(x + 3).

Gidi
2x — (2 + 5x) = 4(x + 3)

e 5 S drt 1 A4 Giii phuong trinh:

_3x -2 =4x=+ 12 26=071y—1.6="15—(%+ 1)
—2 — 12=4x+ 3%
— 14 ="7x
Xi=e— 2,

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = — 2.



Vidu5 Tim cho sai trong loi giai sau va giai lai cho diing:
3x—5-2x=25+4x
3x—-2x+4x=25+5

5x =30
x=30:5
x=06.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 6.

Giai
Khi chuyén s6 hang 4x tir vé phai sang vé trai, ta phai doi dau s6 hang do. Vi vay, 101 giai
trén sai ¢ budc thir hai. Ta ¢6 thé giai la1 nhu sau:

3x—35—2x=25+4x

Ix—2x—4x=25+ 3

—3x= 30
x=30:(-3)
x =—10.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = — 10.

BAI TAP

1. Kiém tra xem s0 nao la nghiém ctia phuong trinh tuong Ging sau day.

ay3x+ 9 =0vix=3 2= -3

b)2 -2x=3x+1 v x=—é;x=l.

5
2. Tim chd sai trong moi 181 gidi sau va giai lai cho ddng:
a)5—(x+8)=3x+3(x—9) b)3x— 18 +x=12 - (5x+ 3)
5—-x+8=3x+3x-27 4x—18=12-5x-3
13 —x = 6x—27 4x+5x=9— 18
- X—-6x=-27+13 9x=-9
- Tx=-14 Xx=(—9):9
x=14):(=7) =1,
=2, Vay phuong trinh co nghiém x = — 1.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 2.



3. Giai cic phuong trinh:

8} Gx+4 =D b) — 14x— 28 =0:

1 _
c)§x~5=0; d)3y-1=-y+19;
&)—2z+3)—5=z+4: 9) 3(f— 10) = 7(¢ - 10).

4. Giai cac phuong trinh:

ox—2 H-—-3x.
3 2

10x + 3 6 + 8x 1x—1 16 —x
=1+ ; C) + 2x = .
12 0 6 5

a) b)

5. Tim x, biét td gidc ABCD & Hinh 2 12 hinh vudng.

A B

D 4x-2 ¢ x+3

Hinh 2 Hinh 3

6. Hinh tam gidc va hinh chit nhat 6 Hinh 3 ¢6 ciing chu vi. Viét phuong trinh biéu thi su
bing nhau ctia chu vi hinh tam gidc, hinh chii nhat d6 va tim x.

7. Trong phong thi nghiém, chi Loan str dung can Roberval dé cin: bén dia thir nhat dit
moét qua can nang 500 g; bén dia thir hai dat hai vat cung can ning x (g) va ba qua
can nho, moi qua can d6 ning 50 g. Chi Loan thay cin thing bang. Viét phwong trinh
an x bicu thi su thing bang cua cin khi do.

8. Hinh 4 mé ta mét dai phun nude. Toc do ban =0 ft/s
dau cua nuwdc la 48 ft/s (ft la mét don vi do
d6 dai voi 1 ft = 0,3048 m). Toéc do v (ft/s)
clia nudc tai thoi diém 7 (s) duoc cho boi
cong thie: v = 48 — 32¢. Tim thoi gian dé
nudc di tr mat dar phun nudc dén khi dat
duoc do cao t6i da.

= 48 ft/s

Hinh 4



2. (NG DUNG CUA PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Phuwong trinh bac nhat mot an gitp chiing ta giai quyét nhiéu van dé trong toan hoc ciing
nhu trong thuc tién.
Chang han, trong kho tang van hoa dan gian Hy Lap co bai toan c¢6 nhu sau:

Mot nguor hor nha toan hoc Pythagore rang ong c¢o bao nhi€u hoc tro. Ong tra loi:
“Mot nira s6 hoc tro cua té1 hoc Toan, mot phan tu hoc Nhac, mot phan bay dam chiéu.
ngoai ra cO ba co gar”.

(Nguén: V. D. Tchit-chia-cop, Nhiing bai toan c¢6, NXB Gido duc, 2004)
V9

a2 e

Hoi nha toan hoc Pythagore co
bao nhiéu hoc tro?

. BIEU DIEN MOT PAI LUGNG B3I BIEU THUC CHUA AN

Trong bai toan cO trén, g01 x la s6 hoc trd cia nha toan hoc Pythagore (x la sO
nguyén dwong). Viét biéu thirc biéu thi theo bién x:

a) S6 hoce tro hoc Toan: b) S6 hoc tro hoc Nhac: C) S6 hoce tro dim chiéu.

Nhén xét: Trong thuc té, nhiéu dai lwong bién doi phu thudc 1an nhau. Néu ki hiéu mot
trong cac dai lwong do la x thi cac dai lrong khac co thé biéu dién dwéi dang mot biéu thirc
ctia bién x.
*

Vidu I Bac Anh di siéu thi mua bon chiéc quat |
g . loai e g h e v 1 B ‘fl Ban An danh moi ngay x phut

1en '17:““% Ja.. Do _5}3‘-‘ thi thue hien 'h“yffﬂ “_1':5" dé chay bo. Viét biéu thiic biéu thi
nén gia ban bon chiéc quat do nhu sau: Hai chiéc theo bién -
quat dau tién khong duoc giam gia, chiéc quat thu a) Quang dudng (don vi: m) ban An
ba co gia ban duoc giam 200 nghin déng SO VO1 g1a chay dudc trong x phut, néu ban An
chay vdéi toc do 1a 150 m/phit;
b) Toc d6 cia ban An (don vi:
m/phiit), néu trong x phiit ban An
chay dudc quang ducng la 1 800 m.

ban cia chiéc quat thir hai, chiéc quat thir tu ¢6 gia
ban dwoc giam 300 nghin dong so vdi gia ban cua
chiéc quat thir ba. Goi x (nghin dong) la gia ban ciia
chiéc quat dau tién. Viét biéu thirc biéu thi tong s6
tién bac Anh phai tra theo bién x.

Gidi. Ta thay:

— Gia ban chiéc quat thur 11hﬁrt:, chiéc quat thur hai déu la x (nghin don ), (diéu kién x> 200);

— Gia ban chiéc quat thir ba la x — 200 (nghin dong); -
(45)



— Gia ban chiéc quat thir tw 1a (x — 200) — 300 = x — 500 (nghin dong).
Tong s6 tién bac Anh phai tra khi mua bon chiée quat 1a:

x+x+(x—200)+ (x—500) = 4x— 700 (nghin dong).

Il. MOT SO Vi DU VE UNG DUNG PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
Hay giai bai toan ¢o trong phan mé dau.

Dé gia1 bai toan do. ta co thé lam nhu sau:

» Buoe 1. Lap phuong trinh

Goi s6 hoc tro ciia nha toan hoc Pythagore la x (x € N$).

Khi do: S6 hoc tro hoc Toan 1a E; S6 hoc tro hoc Nhac 1a E; S6 hoc tro dim chiéu la -;
Theo gia thiét, ta co phuong trinh: §+§+~$~+ 3=2x
» Buoc 2. Gial phuong trinh
X X X
— et =+ I=x%
2 4 7
25x + 84
=%
28
25x + 84 =28x
84 = 28x — 25x
84 = 3x
=28

 Buoc 3. Ket luan

Gia tri x = 28 thoa man diéu kién cia an. Vay sd hoc tro cua nha toan hoc Pythagore
la 28. ?

Ta da gidi bai todn cé
ba‘:’ng cach ldp phuong trinh.

Cac budce giai bai toan bing cach lap phuong trinh nhu sau:
» Buroe 1. Lap phuong trinh
— Chon 4n s6 va dit diéu kién thich hop cho an so

— Biéu dién cac dai lvong chua biét theo an va cac dai luong da biét

— Lap phwong trinh biéu thi moi quan hé gitta cac dai luong



» Buoe 2. Giar phuong trinh
» Buée 3. Két luan

— Kiém tra xem trong cac nghlem cua phu‘cmg trinh, nghiém nao thoa man,
nghiém nao khéng thoa mén diéu kién cua an

— Pua ra cau tra lo1 cho bai toan.

Vidu 2 Nam nay, tudi ctia anh gap ba 1an tudi cia em. Sau 6 nim nita, tudi cia anh chi
o4p do6i tudi ciia em. Hoi ndm nay tudi ciia anh va tuo6i cia em la bao nhiéu?
Giai
Goi tudi ciia em hién nay la x, diéu kién: xe N,
Khi do, tudi cua anh hién nay la 3x.
Sau 6 nim nita. tudi cia em 1a x + 6 va tudi cia anh 1a 3x + 6.
Theo gia thiét, ta c6 phwong trinh: 3x +6 = 2(x + 6).

(Gia1 phuong trinh:

i"‘
3Ix+6=2(x+6
( ) ‘.fZ Hién nay 6ng hon chdu 56 tu{:u
3x+6=2x+ 12 Cach ddy 5 nim, tudi clia dng gap
3x - 2x=12 -6 tdm 14n tudi ctia chdu. Hoi chau

6 hién nay bao nhiéu tu6i?
X=0,

Gia tr1 x = 6 thoa man diéu kién cua an. Vay tudi cua em hién nay la 6 va tudi cua anh hién
nayla3 .6 = 18.

Vidu3 Mot xe may khér hanh t Ha No1 di Hai Phong vl toc do trung binh la
40 km/h. Sau d6 10 phut, trén cung tuyén duong do, mot 6 to xuat phat tir Hai Phong
di Ha Noi voi toe do trung binh 1a 60 km/h. Héi sau bao 1au ké tir khi xe may khéi
hanh, hai xe gip nhau? Biét quang duong Ha Noi — Hai Phong dai 120 km.

Gidi
i |
Da61 10 phat = = 010,
Goi thoi gian tir ldc xe may khai hanh dén lic hai xe gip nhau la x (gio), diéu kién:
| L . . rr - I

x> = Khi do, thot gian 6 t6 di tr luc khot hanh dén khi gdp xe may la x — i (210).

Khi hai xe gap nhau, xe may da di dugc quang duong la 40x (km), 0 to da di duge quang

1
duémg la 60[.1: - g) (km). -
(47)



Pén luc hai xe gip nhau, tong quing duong di diroce cia hai xe ding bing quing duong

. . . 1
Ha N61 — Hai Phong dai 120 km nén ta c6 phuong trinh: 40x + 60[.x - E] = 120.

Gia1 phuong trinh:

40x + 60(3: — é] = L2
40x +60x— 10= 120
100x = 130
13
X =—,
- 10
Giatri x = 6 thoa man diéu kién cua an. Vay ké tir khi xe may khoi hanh, hai xe gap
13 .. ., .. . :
nhau sau 0 210, tc la 1 g1o 18 phut.

Vidu 4 Gia cude dich vu cua mot hang taxi & Ha Noi vao thang 4/2022 nhu sau:

Gia cwdc mo cua Gia cudc Gia cuoc
(tinh cho 1 km dau tién) nhiing kilomét tiep theo tir kilomét thie 21 tré di

20 000 dong 11 500 dong 9 500 dong

Goi x (x > 0) la s0 kilomét ma hanh khach di chuyén. Khi do, s6 tién ma hanh khach phai
tra dugc tinh bo1 cong thire:

T=20000néu0 <x<1;

7 =20 000 + 11 500(x — 1) néu 1 < x < 20;

7 =238 500 + 9 500(x — 20) néu x > 20.

C6 Hanh di chuyén bing xe clia hiing xe taxi trén va da tra s6 tién 1a 343 000 dong. Hoi cb
Hanh da di chuyén quang duwong la bao nhiéu kilomet?
Gidi
Néu hanh khach di chuyén quing duong 20 km thi phai tra so tién la:

20 000 + 11 500 . (20 — 1) = 238 500 (dong).
Do 343 000 > 238 500 nén c6 Hanh da di chuyén quang drong nhiéu hon 20 km hay x > 20.
Do do6, tong s6 tién ¢6 Hanh phai tra (tinh theo x) 1a: 238 500 + 9 500(x — 20) (dong).
Theo gia thiét, ta co phuong trinh: 238 500 + 9 500(x — 20) = 343 000.
148 )



Giar phuong trinh:
238 500 + 9 500(x — 20) = 343 000

=

Ve | ,
‘ﬁ Mot t6 may ao theo ké hoach
moéi ngay phai may 30 cai 4o.

238 500 + 9 500x — 190 000 = 343 000 Nhor cai tién ki thuat, t6 di may
48 500 +9 500x =343 000 duoc moi ngay 40 cai nén di hoan
9 500x = 343 000 — 48 500 thanh truéc thor han 3 ngay va

B con may thém duogc 20 cai ao nira.
2 300x = 294 500 Tinh s6 40 ma t6 d6 phai may theo
x =31 (thoa man x > 20). ké hoach.

Vay ¢6 Hanh d di chuyén quing duong la 31 km.

BAI TAP

1.

th

M6t cudce thi co 20 cau ho1 vor quy dinh cho diém nhu sau: V&i moi cau hoi. néu tra 1o
ding thi dwoc cong 5 diém, tra 10i sai thi bi trir 1 diém, khong tra loi thi khong duoc
diém. Ban Minh duoc 70 diém trong cudc th1 d6. Ho1 ban Minh da tra lo1 dung duoc
bao nhiéu cau? Biét ring ban Minh da tra 1oi tat ca cac ciu trong cudc thi.

(G1a niém }fét cua moOt may loc nude va mot ndi com dién ¢o témg 14 6.5 triéu don g. Bac
Binh mua hang vao dung dip tri 4n khach hang nén so vai gia niém yét may loc nudc
duoc giam gia 15% va noi com dién duoc giam gia 10%. Do do, tong so tién bac phai
tra 1a 5,65 triéu dong. Tinh gia tién niém yét cia moi san pham dé néu.

Bac An da gu1 mot luong tién tiét kiém ki han 1 nim & mot ngan hang vo lai Suat
5,6%/mam (ctr sau ki han 1 nam, tién 14i cua ki han do lai duoc cong vao tién Vém).
Sau khi giri 2 ndm, bac An c6 duoc sb tién ca goc va lai la 111 513 600 dong.
Hoi ban dau bac An da giti vao ngan hang so tién 1a bao nhiéu dong? Biét rang lai
suat ngan hang khong thay d6i trong 2 nim do.

Mot xe 6 to tar di tu Can Tho dén Bac Liéu voi tde do trung binh la 42 km/h. Sau
d6 45 phat, trén cing tuyén duong, mot xe taxi cling xuét phat di tr Can Tho dén
Bac Liéu véi toc do trung binh la 60 km/h va dén Can Tho cung lic véi xe 6 to tai.
Tinh quing duong ma xe 6 to tai da di tir Can Tho dén Bac Liéu.

Cau ca dao “Liia chiém lap 16 dau bo — Hé nghe tiéng sam phat ¢ ma 1én” vé mit khoa
hoc duoc giai thich nhu sau: Khi tro1 mua kem theo sAm set, nitric acid s€ duoc sinh ra
va hoa tan trong nude mua, co tac dung lam ting cuong dinh dudng nitrogen cho dat
trong, giup cay lia phat trién twoi t6t. Phan tir cla nitric acid do c6 mot nguyén tir H.
mot nguyén tr N va x nguyén tir O. Xac dinh cong thirc phan tir cia nitric acid do. Biét
khoi lwong phan tir cia né 1a 63 amu va khoi lwong ciia moi nguyén tir H, N, O lan luot
la 1 amu, 14 amu, 16 amu.
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BAI TAP cUOI CHUONG VII

. Chon dap an ding.

a) Nghiém cua phuong trinh 2x + 6 =0 la

A.Xx=-3. B.x=3. C.x:%. D.x:—%.
b) Nghiém cua phuong trinh —3x+35 =0 la
A.x=—§. B.xZE. C..J!ff:E D..:cn:*=—z
3 3 5 5
¢) Nghiém cua phuong trinh %z =—31a
A.ZZ—E-_ B.z:—i, C.z=—l-. D.z=- 12.
4 3 12
d) Nghiém cua phuong trinh 2(7—3) +5=7t— 31+ 1) la
A.IZ% B.7=1. C.t=-1. D.7=0.
e) x =— 2 langhiém cua phuong trinh
A.x-2=0. B.x+2=0. C.2x+1=0, D.2x-1=0.
. (1a1 cac phuong trinh:
1
a) lxt21 =0 b)-5x+35=0; c)—-Ex~1=O.
Gia1 cac phuong trinh:
a)2x—3=-3x+17; b) gx-+1=—13.:,
3 3
1
c)0,15(t—4)=99-0.3(t- 1), d) 33;5 - Z; = J.

. Co hai can dung nuée. Can thir nhat co lvong nuée gap dor lwong nude ¢ can thir hai.

Néu r6t 5 I nudc & can thir nhat vao can thir hai thi lwong nudc & can thir nhat

bang % lwong nwde & can thir hai. Tinh lwvong nude ban dau ¢ moi can.

. Mot s6 gobm hai chit s6 co chit s6 hang chuc gap ba lan chit s6 hang don vi. Néu do1 cho

hai chir so cua so do cho nhau thi ta nhan duoc s6 mad1 nho hon so ban dau 1a 18 don vi.
Tim sO ban dau.

. Mot cand tuan tra di xudi dong tir 4 dén B hét 1 gio 20 phit va nguoc dong tir B vé A
hét 2 gio. Tinh toc do riéng cia ca nd, biét toc dd cua dong nude 1a 3 km/h.



7. (Bai toan noi vé cuoc doi cua nha toan hoc Diofantos, duoc fcfry frong Hop myén
Hy Lap — Cuén sach géom 46 bai toan vé so, viét duoi dang tho trao phung).
g I DO
Tho1 tho au cua Diofantos chiém = cuoc doi
P o e
TS cuoc dor tiép theo la thoi thanh nién sé1 no1

Ci] 1 L o = ~ F: o )
Thém = cudc dot1 nita ong song doc than

Sau khi lap gia dinh duoc 5 nam thi sinh mot con trai
Nhung s6 ménh chi cho con song bang nira do1 cha
Ong da tur tran 4 ndm sau khi con mat

Diofantos song bao nhiéu tudi, hiy tinh cho ra?

8. C)ng Ba ¢6 mot khoan tién dé kinh doanh. C)ng da dau tv mot ntra so6 tién doé vao mot
cOng ty trong rau sach voi lai suat 10% moi thang va dau tu % sO tien do vao mot
nha hang vai 14i suat 12% moi thang. Tong tién 141 hang thang 6ng Ba nhan dwoc tir
cong ty trong rau sach va nha hang la 64 triéu doéng. Hoi khoan tién 6ng Ba co lic

dau 1a bao nhiéu?

9. Theo ké hoach, mot day chuyén phai san xuat mot s6 san pham trong 18 ngay vdi so
lwong san pham lam dwoc trong mdi ngay la nhu nhau. Do méi ngay day chuyén da
san xuat vuot mirc 10 san pham nén sau 16 ngay day chuyén ching nhitng da hoan
thanh ké hoach ma con lam thém duoc 20 san phém nita. Tinh sb san phﬁm thuc té

day chuyén lam duoc trong moé1 ngay.

10.Co6 hai dung dich acid cung loar vor né‘mg do acid lan lvot 1a 45% va 25%. 1ron hai
dung dich acid d6 dé duoc 5 kg dung dich c6 néng d6 acid 1a 33%. Tinh khoi luong

dung dich acid can dung cua moi loar trén.

11. Tha mot qua cau nhom khoi lvong 0,15 kg duoc dun nong té1 100 °C vao mot coc nudc
c¢6 khoi lwong nuwée 1a 0,47 kg ¢ 20 °C. Nguoi ta xac dinh duoc:

— Nhiét lvong qua cau nhom toa ra khi nhiét do ha tir 100°C dén nhiét do can bﬁng £9C 1a;
0,=0,15.880 . (100 —17) (J).

— Nhiét lvong nude thu vao khi tang nhiét do tir 20 °C dén nhiét do can bﬁ'ing t°C la;
0, =047,.4200. (t-20){J).

Tim nhiét do cin bang (lam tron két qua dén hang don vi).

(51)
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TAM GIAC BONG DANG
HINH DONG DANG

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhitng néi dung sau: dinh |i Thalés trong
tam giac va Ung dung; duong trung binh clia tam giac; tinh chat dudng phan giac cta
tam giac; tam gidc dong dang; ba truong hop dong dang ctia tam giac; hinh déng dang
va hinh déng dang trong thuc tién.

Trong cac vi du va bai tap tinh toan bang s6 clia chuong nay, cac s6 do dé dai & maoi bai
néu khong ghi don vi ta quy udc la cing don vi do.

S1. PINH LI THALES TRONG TAM GIAC

Bac Du muodn cit mot thanh sit (Hink 1) thanh ndm phan biang nhau nhung bac lai
khong co thude dé do.
j

2% Bde D ¢é thé thue hién diéu do
N bang cach nao?

Mt
R

—
- - —=
- —— S —— e
e

Hinh 1

I. DOAN THANG Ti LE

@Ch{} ha1 doan thﬁng AB =2 cm, CD =3 cm va hai1 doan thﬁng MN =4 ¢cm,
AB MN
CD’ PQ

PO = 6 cm. So sanh hai ti s

Hai doan thang AB va CD ti |1é vé&i hai doan thang MN va PQ néu ¢ ti |é thic
AB MN

D PQ
Vidu 1 Trong Hinh 2, hai doan thang AM va MB co ti 1é voi A
hai doan thang AN va NC hay khong? Vi sao? 6 8
M AN
Gidi ‘/ 2
AM 6 2 AN 8 2 AM AN
Taco — = —. Suyra —= B &
MB 9 3 NC 12 3 MB NC Hinh 2

Vay hai doan thﬁng AM va MB ti 1€ vd1 hai doan thﬁng AN va NC.

@



IIl. DINH LI THALES TRONG TAM GIAC
1. DPinh li Thales

@ Quan sat Hinh 3 va cho biét:
a) Puong thang d ¢6 song song véi BC hay khong;

b) Bang cach dém s6 6 vudng, du doan xem cac ti s6
AM AN
MB  NC

¢6 bang nhau hay khong.

Hinh 3

Cho tam giac ABC. Mot duong thing d song song véi
canh BC, cit hai canh AB, AC lan luot tai M, N (Hinh 4).
Puong thang d dinh ra trén canh AB hai doan thﬁng AM, M N

MB va dinh ra trén canh AC hai doan th:fing twrong ung la
AN, NC.

' ” : , . B
Ta thtira nhan dinh li Thales sau: Hinh 4

_E
Q Néu mét duong thang song song véi mét canh clia tam giac va cét hai canh con
lai thi n6 dinh ra trén hai canh dé nhitng doan thang tuong Ung ti lé.

AA‘T ‘

C

Nhdn xét: Trong Hinh 4, néu MN // BC thi ——=— fl Trong Hinh 4, chimg
MG NC t6 ring néu MN // BC thi
Coqc AM _MB_AM+MB 4B o AM _AN  AMB_NC
AN NC AN+NC 4c °7 4B 4c 4B AC
A

Vidu 2 Trong Hinh 5, cho biét MN // BC, AM = 4 cm, M

MB =2 cm, NC =3 cm. Tinh d6 da1 doan th:ing AN. M N
2 cm / Ym
Gidi B .
Xet tam glac ABC vo1 MN // BC, ta co: Q Hinnia
AN AM #2 Cho tam gidc ABC c6
NC =E (dinh 1i Thales). G la trong tam. Dlrcrng
thang qua G song song voi
Dods N _4_5 BC lan luot cit canh AB,
3 2 AC tar M, N. Chitng minh
AM AN 2
SuyraAN =2 .3 =6 (cm). AR AC 3

P
r i "'.
i 53 W
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Vidu 3 Giai bai toan néu trong phan mé dau.
Gidi. (Hinh 6)
Bac Du ¢6 thé lam nhu sau:

— Pit thanh sit trén mit phing san va coi thanh sit nhu
doan thﬁng AB;:

— V& tia Ax va lay mot doan day khong dan nao do roi dit

Hinh 6

lién tiép trén tia Ax, bit dau tir diém A4, nim doan thing
AM, MN, NP, PO, OC cé do dai déu bang d6 dai doan day;

— Trong tam giac ABC, ké duong thang qua M song song véi canh BC, cit canh AB tai /.

al =AIM =l. Do do Al = lAB.
AB AC 5 5

Dua theo doan mau A7, bac Du ¢6 thé cit thanh sit do thanh nim phé,n béng nhau.

Theo dinh li Thales, ta co:

2. Pinh li Thalés do

A
GBI Trong Hinh 7, cho AM= L, MB=2, AN=15,NC=3. |\ y 4
a) So sanh cdc ti sO &; ﬂ
MB NC
b) Pudng thang d (di qua M, N) c¢6 song song v6i BC hay khong? B C

Hinh 7
Ta thua nhan dinh li Thales dao sau:

7’“_
Q Néu mét duong thang cat hai canh cia mét tam giac va dinh ra trén hai canh nay

nhiing doan thang tuong ung ti lé thi dudng thang d6 song song véi canh con lai
cua tam giac.

. AM AN | A
Trong Hinh 8, néu =—— thi MN // BC.
MB NC v N p
Nhan xét: Trong Hinh 8. néu c6 mot trong hai ti 1€ thic: /
AM AN MB NC
= -~ thi ta cling c6 MN // BC. 4 Hinh 8 v

AB  AC’ AB AC



Vidu 4 Cho tam giac ABC. Piém D nam giita B va C.

) A
Cac diem E, F, G khong trung voi dinh cua tam giac
va lan luot thude cac doan thang AB. AC, AD thoa mén EJ 0 NE
. AF AG
e B (Hinh 9).
AB  AC AD
a) Ching minh £G // BD va GF'// DC. b g}m . ¢
b) Cac diém E, F, G ¢6 thing hang khong?
-
Giai o A8 #3 Cho tam gide ABC
a) Trong tam giac ABD, ta co . vuong t"‘-”_A co (A = 4{*
AB AD CB=5. GiasuM, Nlahai
Suy ra £G // BD (dinh 1i Thalés dao). diem lan luot nam trén
AG AF hat canh CA4, CB sao cho
Trong tam giac ADC, tacO —=—— CM =1, CN = 1,25. Tinh
AD AC d6 dai doan thing MN.

Suy ra GF'// DC (dinh 1i Thales dao).
b) Do EG, GF déu di qua G va song song v6i BC nén ba diém E, I, G thang hang

3. Hé qua cua dinh li Thales

Tt dinh li Thales ta c6 hé qua sau:

W Néu mdét dudng thang song song véi mot canh clia tam gidc va cat hai canh con
lai thi né tao thanh mét tam gidc mdi ¢ ba canh tuong Ung ti |é véi ba canh cua
tam giac da cho.

Cu thé, cho tam gidgc ABC, dudng thang d song song A

véi canh BC lan ludt cit cdc canh AB, AC tai M va N
AM _ AN _MN

Hinh 10). Khi do, ta c0: —— = —

; . AB  AC BC X =t
Chitng minh /

Qua diém N ké dwong thing song song voi AB, cit ¥ Hinh 10 -

canh BC tai diém P thudc canh BC (Hinh 11). Khi
do, tr giac BMNP c6 cac canh doi song song nén la
hinh binh hanh. Do d6 BP = MN. Xét tam giac ABC vaoi

NP AR, wes: 28 _ AN gt HThalds).

BC AC
(55)



Suy ra ol = iy . Xét tam grac ABC vor MIN // BC, ta co:
BC AC
AN (dinh 1i Thalés). M N 4
AB  AC /
vay A _ AN v J —

AB AC BC Hinh 11

Chii y: Hé qua trén van ding cho truong hop duong thang d song song volr mot canh cua
tam giac va cit phan kéo dai cia hai canh con lai. Ching han, ta ciing c¢6 day ti s6 bing
nhau (1) trong Hinh [2a va Hinh 12b.

A N_M 4

b
x 7

A

B C

f » “ ff B C
M N
a) b)

Hinh 12
Vidu 5 ' Trong Hinh 13, chobiét AB=4, BC =3, AM =3, MN // BC.

Tinh d6 dai doan thang MN. A

Giai

Xeét tam grac ABC vor MN // BC, ta co:
ﬂ = @ (hé qua cua dinh li Thales). M N

AB  BC A \

DoAB=4,BC =3, AM =3 nén — = ; B C
3 3 4 3 Hinh 13

Suy ra MN = T = 2ﬁ25

Vidu 6 ' Cho hinh thang ABCD véi hai day 1a AB va CD. Hai dwong chéo cit nhau tai O.
Puong thing qua O song song vai hai day lan lrot cat AD va BC tai M va N. Chitng minh:

a) L = @ b) O la trung diém cua MN.
AC  BD

Giai. (Hinh 14) A B

a) Xét tam giac OCD vo1 AB // CD, ta co: M M N
- (hé qua cua dinh li Thales).
oC D 5 ’
Soya s O SAIOL  AC oy, 20 DO Hinh 14
_ OB OD OB+0OD BD ° AC BD

i
e h
r b
i %
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OM _ AO

b) Xét tam giac ACD véi OM // CD, ta co: e (hé qua cua dinh li Thales).

; s 5 - . iGN B s s s s w ;
Xeét tam grac BCD vo1 ON // CD, ta ¢o: 5 B (hé qua cua dinh li Thales).
Ma o & suy ra L pﬂ tirc 1a OM = ON. Vay O la trung diém ciia MN.

AC  BD CD CD

1. Cho tam gidc ABC c6 AB=4,5 cm, AC = 6 cm. Céc diém M, N 1an lugt thudce cdc canh
AB, AC thod mian AM =3 cm va MN // BC. Tinh d6 dai doan thing AN.

2. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 AB = 4 cm, CD = 6 cm. Pudng thing d song song
v6i hai ddy va ciit hai canh bén AD, BC cta hinh thang d6 14n luot tai M, N; cit dudng
chéo AC ta1 P.

.. AM BN
a) Ching minh —— = ——;
) Ching minh " = Ne

b) Tinh do dai cdc doan thing MP, PN, MN:; biét ring MD = 2MA.

3. Trong Hinh 15, cho MN // AB, NP // BC. Ching mmh MP // AC.

O P L

Hinh 15 Hinh 16

4. Trong Hinh 16, d6 da1 doan théng A’C’> mb ta chiéu cao clia mot céi cay, doan thﬁng AC
mo ta chi€u cao cua mot ca1 coc (cay va coc cung vuoéng goc vor duong thing di qua
badiemA’, A, B). Giast AC=2m,AB=15m,A’B=4.,5m. Tinh chi€u cao cua cay.

Cho doan thing AB. Hay trinh bay cach chia doan thang 4B thanh ba doan thing bing
nhau ma khéng dung thude dé do.

th

e

JI'.. "\--.I
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§2. UNG DUNG CUA PINH Li THALES TRONG TAM GIAC

Tu xa xua, con nguoi di muon tim hiéu vé Mat Troi, Trai Dat, Mat Trang, chang han:
Puong kinh cia moi hanh tinh d6 1a bao nhiéu? Khoang cach tir Trai Pat dén Mat Tring
va Mat Tron la bao nhiéu? Dua vao hién twong Nhat thuc va Nguyét thuc, cac nha toan hoc
va thién van hoc Hy Lap ¢6 da1 da dua ra duoc cau tra lo1 cho nhiing van dé trén.

MAT TRO

TRAI AT .
- TRAI DAT

mAT TRANG /" NS L MAT TRANG

Hién twong Nhat thuc Hién tuong Nguyét thite
(Nguon: https://shutterstock.com)

Vao thoi diém xay ra Nhdt thuc (Nguyét thuc),
dwrong kinh cua Mat Troi va Mat Trang co t1 lé voi khoang cdch tir
Trdi Dat dén Mt Troi va dén Mt Trang hay khéng?

. UGC LUONG KHOANG CACH

Bz:ing cach st dung dinh li Thales, ta co thé uéc lvong duoc khoang cach gitra har v tri
khi khong thé do dac trnrc tiép khoang cach gitra hai vi tri do. Dudi day ta s& néu mot vai
vi du minh hoa.

Vidu I Hinh 17 mé ta vi tri tuong dbi cua Mat Tro1, Mat Trang va Trai Pat khi Xay
ra hién twong Nhat thuc.
Go1 khoang cach tir Trai Pat dén
Mit Troi, Mat Trang lan luot
e
S
M fj}'ri Irdang :

lad = ES, d = EM. Go1 ban

i

kinh cia Mat Tro1, Mat Trang : I7 ‘:”;Bf”
| 1 Madt Trot L :
lan luot la RJ = SH. Rm = MI ; 4 e o
_, i R d < . >
Ching minh 2= =2, ik 17
RE dj. LHr

Giai. (Hinh 17)
Xét tam giac EHS, tacdé EIM = EHS = 90° nén MI // SH.

Do do6. ap dung hé qua cia dinh li Thales. ta co: ol = S . Vay i .
SH ES R d.




Cac nha toan hoc va thién van hoc Hy Lap cod dai da su dung hé¢ thuc trén va mot SO
hé thirc co duoc tir hién twong Nguyét thue dé wdc hwong ban kinh cia Mit Troi, Trai Dat,
Mit Tring ciing nhu khoang cach tir Trai Pat dén Mit Triang va Mat Troi.

Vidu 2 Dé do khoang cach giita hai vi tri B va C nhu
& Hinh 18 ma khong thé do truc tiép, nguoi ta co thé lam
nhv sau (Hinh 19):

— Chon diém A & v1 tri thich hop va do cac khoang cach Hinh 18
AB. AC.

— X4c dinh cic diém M. N lan luot thude AB, AC sao
AM AN T il

~—— . Po d6 dai cac doan thiang AM, MN.
AB  AC

Tu do tinh duoc do dai BC.

cho

a) Theo cach lam trén, néu cong thirc tinh khoang cach
gitta hat vi tri B va C.

b) Tinh khoang cach gfta har vi tri B va C khi ‘Q‘I ——
AM AN | <! ' Ban Loan dit mot cai que

Hinh 19

= = vaMN=18 m. lén ban co vua nhu & Hinh 20
AB  AC 5 Ban ay noi rﬁng_: Khoéng str dung
L thude do, co thé chia cai que do
Griai. (Hinh 19) A AN thanh ba phin bing nhau. Em
a) Xet tam giac ABC,tac6 ——=——nén MN // BC hay giai thich tai sao.
AB AC ARG R VB EFE A
(dinh li Thales dao).
MN AM
Suy ra —— = —— (h€ qua cua dinh li Thales).
BC  AB
Do do BC = AB 'm.
AM
Hinh 20
b) Do A = . nen as =3,
AB 5 AM

SuyraBC=5.MN=5.18=90 (m).
Vay khoang cach gitta hai vi tri B va C la 90 m.

SR ol
=% LAeds

Il. UGC LUONG CHIEU CAO _ ; -
(A nh: Hien Phung Thu)

Quan sat Hinh 21 va cho biét: Lam thé nao dé wéc
. A S . & ; Hinh 21
lwong duoc chiéu cao cua cot co trong san trrong? - .



Vidu 3 ' Bé udc lwong chiéu cao cua cot co trong D
san truong, ban Huy dung ¢ san truong (theo
phuong thing ding) mot coc ¢6 chiéu cao 2 m va
dat xa chan cot co 15 m. Sau khi ban Huy lu1 ra xa
cach coc 0.8 m thi nhin thﬁy dau coc va dinh cot co
ciing nam trén mét duong thing. Hoi chiéu cao cia B ri

L

coOt co la bao nhieu mét? Biét rang khoang cach tur

chan dén mit ban Huy la 1,6 m. m— Hinh 22

Giai. (Hinh 22)
Gia st cac doan thang CD, EF, AB lan luot biéu thi %

cho vi tri cua cOt co, coc va vi tri dung cua ‘ﬁ Nguoi1 ta do bong cia mot
ban Huy, trong do B chi vi tri mat cia ban ay. Ta co cay va dugc cac s6 do ¢ Hinh 23.

Ap=16m AF=08+« FO=15# EF=9 & Gia st ring cac tia ning song song
| J | v6i nhau, hiy tinh d6 cao x.

Goi / la giao diém cia EF va BC.

Xét tam gidc ABC ¢6 BAC =IEC = 90°nén AB //

Suy ra o = £ (hé qua cua dinh li Thales). |
AB AC < DIt
~15mT 2m
Do do 2: = hay EI = L6 1D =g (m). Hinh 23
1,6 15+0,8 15,8 79
120 38
Suyra [F =EF —El =2 — — =— (m).
8 19

Mat khac, do AB // EI nén theo dinh li Thales ta cting co: E = sl = Sy = E
BI AE 0,8 4

Taco6 AEF = ACD = 90° nén EF // CD hay IF // CD.
IF BI BC 38 179

— = —— (hé qua cia dinh li Thalés). Dodo CD = IF - — =
cD BC Bl 79 4

Vay chiéu cao cua cot co la 9,5 m.

=95 (m).

Suy ra

BAI TAP 4

1. Dé do khoang cach giita hai vi tri 4 va B trong do
B khong to1 duoc, nguoi ta tién hanh chon cac vi
tri C, D, Enhue & Hinh 24 va do duoc AC =50 m.,
CD=20m, DE = 18 m. Ho1 khoang cach giira hai
__Vi tri 4 va B la bao nhiéu?

{60




2. Cé6 thé gian tiép do chiéu cao ciia mét birc tuong
kha cao bang dung cu don gian diroc khong?

Hinh 25 thé hién cach do chiéu cao AB clia mot
birc twong bang cac dung cu don gian gém: hai
coc thﬁﬂg dirng (coc (D ¢b dinh; coc 2) ¢6 thé di
dong duoc) va so1 day FC. Coc @ ¢ chiéu cao
DK = h. Cac khoang cach BC = a, DC = b do duoc
bang thude day thong dung.

a) Em hdy cho biét nguoi ta tién hanh do dac Hinh 25
nhu thé nao?

b) Tinh chiéu cao AB theo h. a. b.

3. Trong Hinh 26, cac thanh A4°, BB’, CC’, DD’ cua gian g6 song song vdi nhau.
Khong sur dung thude do, hay giai thich vi sao do dai cac doan AB, BC, CD lan luot
ti 1é vo1 d6 dai cac doan A’B°. B’C’. C’°D’.

. —
i —
e

' — ) e
(Anh: Brett Taylor Photography) (Anh: Vietnam Stock Images)
Hinh 26 Hinh 27

4. Anh Thién va chi Luvong dirng & hai phia bo séng va muén wdce lwong khoang cach
gitta hai vi tri A, B ¢ hai bén bo séng (Hinh 27).

— Anh Thién chon vi1 tri C & trén bo song sao cho 4. B, C théng hang va do duoc
BC =4 m;

— Tiép theo. anh Thién xéﬂnh E-El D, ch1 Luong xac dinh vi tri E sao cho D, B, E
thang hang, dong thoi BAE = BCD= 90°;

— Anh Thién do dugc CD =2 m, chi Luong do dugc AE = 12 m.

Hay tinh khoang cach gitta hai v1 tri 4 va B.

7 =,
o |
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s3. DPUONG TRUNG BiNH CUA TAM GIAC

Hinh 28 go1 nén hinh anh tam giac ABC va doan
thing MN vé6i M, N lan lwot la trung diém cia
hat canh AB. AC.

‘Y9

Hai doan thing MN va BC

co moi lien he gi’

(}inh ? mesmaﬂe*rj

l. DINH NGHIA Hinh 28

GAJE® Quan sat tam giac ABC & Hinh 29 va cho
biét hai dau mut D. E cia doan thﬁng DE ¢co dac
diém gi.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q Pudng trung binh ctia tam giac la doan thang
ndi trung diém hai canh clia tam gidc dé.

.....

Vidu 1 ' Trong cac doan thﬁng MN, MQ, NP &
Hinh 30, doan thang nao 1a duong trung binh cua

tam giac ABC? Vi sao?

Giai

— Poan thang MN la duong trung binh cia tam giac
ABC vi hai diém M. N lan lwot 1a trung diém cua hai
canh AB. AC.

Hinh 30

— Poan thing MO khong la duong trung binh cia
tam giac ABC vi diém O khong phai la trung diém

cua canh BC. Q
q | 41 VE tam gidc ABC va céc dudng

— Doan thing NP la duong trung binh cua tam giac  ~ trung binh ctia tam gidc do.

ABC Wi hai diém N, P lan luot 1a trung diém cia hai

canh AC, BC.

Nhdn xét: Méi tam giac co ba duong trung binh.
.

=
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Il. TINH CHAT

@ Cho tam giac ABC ¢6 MN la duong trung binh
(Hinh 31).

a) MIN co song song vo1 BC hay khong? Vi sao?

. MN _ .
b) Ti s6 —— bang bao nhieu?
BC

Ta co dinh li sau:
- % 2 . X : A
Q Pudng trung binh clia tam giac thi song song
~ vdi canh thu ba va bang nlfa canh dé.

Hfﬂh 31 |

2 2
| B C

KL MN /| BC, MN = EBC Hinh 32

GT AABC, MA = MB = lABj NA=NC = lAC’ /

Chimg minh. (Hinh 32)

AM AN
Xét tam giac ABC ¢6 =

MB NC
MN AM 1 . . l

Suyra —= =— (h€ qua cua dinh li Thales). Vay MN // BC va MN = —BC.
BC AB 2 2

=1 nén MN // BC (dinh li Thalés dao).

Vidu 2 Trong bai toan & phan mo dau (Hinh 28), nguoi ta do duoc khoang cach gitra
hai diém B, C 1a 5 m. Lam thé nao dé tinh duoc khoang cach giita hai diém M, N ma

khong can phai do truc tiép?

Giai

Xét tam giac ABC ¢6 MA = MB, NA = NC nén doan thang MN la dwong trung binh va
| 1

MJ\T=EBC=E-5=2,,5(HI). A

Vidu 3 Ban Ngan dua cho ban Linh mot manh giay

c¢6 dang hinh tam giac ABC nhung bi rach méot phan

(Hinh 33). Ban Ngan do ban Linh: Tinh do dai doan

thang BC va vé& duong thang d di qua A4 dong thoi

vubng goc véi duong thing BC ma khong duoc dit B €
thuée di qua hai diém B, C. Hos

......



Ban Linh da lam nhu sau (Hinh 34):

— Lﬁy hai diém M. N'lan luot la trung diém cua hai canh
AB, AC. Po db dai doan thang MN, duoc két qua
MN =15 dm.

— Qua diém A4 ké duong thang d vudng goc voi MN.

Ban Linh khang dinh ring BC = 3 dm va duong thing
d vuong goc volr BC. Ban Linh lam ¢6 dung khong? Hinh 34

V1 sao?

Griai

Vi doan thang MN néi trung diém cua hai canh AB va AC nén MN la dudng trung binh

: | _ : 1 |
cua tam giac ABC. Suy ra MN // BC va MN = EBC . Gia st dcat MN, BC lan lvot ta1 D, E.

Do MN // BC nén D,= E=90°. Suyrad L BC. Tacling c6 BC =2MN =2 . 1.5 =3 (dm).

Vay ban Linh di lam dung.
A
Vidu4 Cho tam giac ABC, hai duong trung

tuyén BM va CN cit nhau tai diém G. Chtirng minh

2 y .
GB = 5BM. >
Giai. (Hinh 35) B — B
Vi M, N lan luot la trung diém ctia AC, AB nén
MN la duong trung binh cua tam gilac ABC.
/ A 1 / A Q
Suy ra MN // BC va MN = —BC. Do MN // BC nén Nig
2 “2 Cho hinh thang ABCD

. GM MN 1 s ;
theo hé qua cua dinh li Thales ta cO —— = Y _2 (4B //CD). Gia st M, N, P lan

GB BC 2 luot 1a trung diém cia cac doan
5 thang AD, BC, AC. Chirmg minh:

Suy ra GB = 2GM. Vay GB = ;BM. a) M, N, P thing hang:

Nhdgn xét: Vi du trén cho ta cach chirng minh tinh b) MN = %(AB +CD).
chat trong tim cua tam giac: “Trong tdm cia tam
giac cach moéi dinh moét khoang bing % do dai
duong trung tuyén di qua dinh ay”.
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BAI TAP 4

1. Cho tam giac ABC ¢6 M la trung diém cia AB, Puong thang di qua trung diém
diém N thuoc canh AC thoa man MN /~ BC. ~ mot canh cla tam giac va song
1 song vé1 canh thtr hai thi di qua

Chirng minh NA = NC va MN = —BC. |
B e 5 trung diém canh thir ba.

2. Cho tam giac ABC ¢6 AM la duong trung tuyén, cac diém N, P phan biét thudc canh
AB sao cho AP = PN = NB. Goi O la giao diém ctiia AM va CP. Chimg minh:

a) MN // CP, b) AQ = OM:. c) CP =4PQ.

3. Cho tir gtac ABCD co M. N, P, Q lan luot 1a trung diém cla cac canh AB. BC, CD, DA.
a) Chirng minh tor gtac MNPQ la hinh binh hanh.
b) Cho AC = BD. Chung minh tr gitac MNPQ la hinh thor.
c) Cho AC L BD. Chirng minh t&r gitac MNPQ la hinh chit nhat.

4. Cho tam giac ABC nhon ¢6 H la truc tam. Goi M, N, P, O lan luot 1a trung diém cia cac
doan thﬁng AB, BH. HC, CA. Ching minh tr giac MNPQ la hinh ch nhat.

5. Trong Hinh 36, ba canh mau vang AB, BC, CA go1 nén hinh anh tam giac ABC va
doan thing mau xanh AN 1a mét duong trung binh cia tam giae do. Ban Duyén ding
o phia dudi do khoang cach giita hai chan cot sO @ va sO @ tr do woc luong duoc
d6 dai doan thang MN khoang 4,5 m. Khoang cach giita hai mép dudi cua mai duoc
tinh bang d6 dai doan thing BC. Hoi khoang cach do khoang bao nhiéu mét?

| (Anh: Photobeginner)
Hinh 36



S4. TINH CHAT DUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

Hinh 37 minh hoa mot phﬁn san nha ban Duy duoc
lat bo1 cac vién gach hinh vuong khit nhau, trong
d6 cac diem A, B, C, D la bon dinh ciia mot vién
gach. Ban Duy dat mot thuoc gg} trén mat san sao
cho thude b ludn di qua diém C va cit tia AB tai
M. cat tia AD tai V. Ban Duy nhan thﬁy ta luon co

.. CM AM
tilé thite ——=——.
CN AN

CM _AM

T'ai sao ta luon co ti lé thirc

CN AN

Trong Hinh 38, tam giac ABC ¢6 —— 3 e T i

AD 1a duong phan gide cia goe BAC. Gia <R~

st moO1 O vudng cua ludt 6 vuong c6 do | L xS N

dai canh bang 1 cm. — : \

q B e
a) Tinh do dai céc doan thing DB, DC.  * i8] | Py €] | :
b) Tinh d6 dai cac doan thing AB, AC.  ~_ /1
’ DB AB L ! .h""'-.-.._.....,:u:.:"f. ! o ! ' L . #.’ ¥

G) So sanh cac t1 sO ; _ 1 1 1 L e 1 L 1 1 | el 1 1 |

Nhan xet Hinh 38

O Hinh 38, ta c6 AB=4 cm, AC =6 cm, DB=2 cm, DC=3 cmnén 28 _4B _2
DC  AC 3

Nhu vay, trong tam giac ABC, duong phan giac AD chia canh d6i dién BC thanh hai doan

thang DB, DC ti 1é véi hai canh ké AB, AC.

Mot cach térng quat, ta ¢6 dinh li sau:

Q Trong tam giac, dudng phan gidc cia mot goc chia canh doi dién thanh hai doan
~ thang ti lé véi hai canh ké hai doan ay.

"
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GT AABC
AD la duong phan giac cua goc BAC (D € BC)

b D E.
. | 2242
DC  AC

E

Chumg minh. (Hinh 39) Hinh 39

Qua B vé duong thang song song véi AC, cit dwong thang AD tai diém E.
Ta c6 BAE =CAE (gia thiét). Vi BE // AC nén CAE = BEA (ha1 goc so le trong).

Suy ra BAE = BEA. Do d6 tam g1ac ABE can ta1 B, suy ra BE = AB (1).
s I8 BE

Ap dung hé qua cua dinh li Thales d6i véi tam giac ACD, ta c6 — = — (2).
DB AB pe A

Tu (1) va(2)suyra = .

(1) va (2) suy e AC

A
Vidu 1 Quan sat Hinh 40.
a) T'inh f . N
¥

’ biétx +y=9

b) Tinhx, y.bietx +y =9 b > .
Hinh 40

Griai

a) Xét tam giac ABC co AD la duong phan giac cua goc i' a
‘fl Giai bai todn néu trong

DB AR f | phan mé dau.
BACnén — == (tinh chat duong phan giac). . ,
DC AC 2 Cho tam giac ABC c6
y 6 3 AB < AC, AD la duong
Suy ra ;‘* = “‘16 = g phan giac. Ching minh
’ DB <.DC.
b) Ta co LS ij suy ra e,
y 3 3 5

r F b 9
Theo tinh chat cua day ti s6 bang nhau, ta co: Rl FTE
3 o 343 4

9 27 9 45
Suyra. x=3-—=—_,y=5.— = —.
d 8 8 0 '8 8

r I'. . 1 Ky
i i
|
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Vidu 2/ Cho tam giac ABC ¢co AB=4,BC=6,CA =8,

AD la mot duwong phan giac va 7 la giao diém ba duong
. . ID
phan giac cua tam giac do (Hinh 41). Tinh DB va 7% '

(riai 5 D C
Hinh 41

Xét tam gidc ABC ¢6 AD la duong phan gidc cia @
‘f3 Cho tam gidc ABC c¢6

abe BAC 1ty =2 28 ba duong phan gidc AD,
DC AC BE, CF. Chiing minh
cuorg DB _4_1 . DB _DC DB EC FA_,
T 1 2 DCEA FB
Theo tinh chat cta day ti so bang nhau, ta cé: e = pe = DB + DC = © = 2.
1 2 1+2 3
Suy ra DB = 2. Xét tam gidc ABD cb BI 14 domg phén gide clia gbc ABD nén 2 _ 8D
1A BA
D 2 1 A
Suy ra —=—=—,
A 4 2

Vidu 3/ Cho tam giac ABC ¢6 AM la duong trung
tuyén. Goi MD, ME lan luot 1a duong phan giac cua cac
tam giac AMB va AMC. Gia st DE cit AM tai I. Ching
minh DE // BC va I la trung diém cua DE.

Giai. (Hinh 42) Hinh 42
Xet tam grac AMB co MD la duong phan giac cua goc AMB nén R = %
DB MB
. . EA  MA
Xeét tam grac AMC ¢6 ME la duong phan giac cua goc AMC nén — = ——.
EC MC
MA MA DA EA
MaMB=MCnén —=—— Suyra —=—.
MB MC DB EC

Vi thé DE // BC (dinh li Thalés dao trong tam giac ABC). ﬁ ]
‘ﬂ Cho tam gidic ABC,

Ap dung hé qua cia dinh li Thalés trong hai tam giac ABM va diém D thudc canh BC sao

DB AB ,
ID Al IE Al D JE cho 5C - aC Chiing minh
ACM, taco: ——= va = Suyra —=——. = s
MB AM MC AM MB MC AD la tia phan giac cua

,} o6¢c BAC.
Ma MB = MC nén ID = IE. Do do I la trung diém cua DE.

" 3 ]
il L
|I -

o _Illu

S



BAI TAP

1. Cho tam giac ABC c¢6 ba duong phan giac AD, BE, CF. Biét AB = 4. BC =5, CA~= 6,
Tinh BD, CE, AF.

2. Cho tam gidc ABC ¢6 duong trung tuyén AM. Tia phan giac cia goc ABC lan luot ct

: - _ ) A
cac doan thang AM, AC tair diém D, E. Chirng minh E =2 DM .
EA DA
.. DB EB AG
3. Quan sat Hinh 43 va chitng minh : =—
DC EG  AC
B
M
A C
D
Hinh 43 Hinh 44

4. Cho hinh tho1t ABCD (Hinh 44). Piém M thudc canh AB thoa man AB = 34M. Hai doan
thang AC va DM cit nhau tai N. Chirng minh ND = 3MN.

th

Cho tam giac ABC vuong ta1 4 co AB = 3, AC =4, AD la duong phan giac. Tinh:
a) D6 da1 cac doan thﬁng BC. DB, DC:

b) Khoang cach tir diém D dén duong thing AC:;

¢) D6 da1 duong phan giac AD.

6. Cho tir giac ABCD vdi céc tia phan giac cua cac goc CAD va CBD cung di qua diém
E thudc canh CD (Hinh 45). Chitng minh AD . BC = AC . BD.
B

D E C
Hinh 45



5. TAM GIAC PONG DANG

Trong birc anh o Hinh 46. cac tam giac duoc tao
dung vé6i hinh dang giong hét nhau nhung co
kich thudc to nhoé khac nhau.

Cac tam giac trong Hinh 46
go'1 nén nhitng tam giac co
moi lién hé gi?

(Minh hoa: Mia Stendal)
~ Hinh 46
l. PINH NGHIA
Cho tam giac ABC., diém M niam trén canh BC. Goi A°. B’. C’ lan luot la trung
diém cla cac doan thang MA, MB, MC (Hinh 47).

a) So sanh cac cap goc: A
BAC va BAC. C’B'A'va CBA; AC'B’ va ACB.

b) So sdnh céc ti soO: e ;B*C j ¢4 .
AB BC (CA

Nhdn xét: Hai tam giac A’B’C” va ABC ¢o:
—Cac goc trong g bang nhau:
B B M L ¢

B'AC’ = BAC, C'BA'= CBA; AC'B' = ACB

; . .. A BC CA
—Cac canh trong ung ti 1¢: - = =
AB  BC CA

Ta n6i tam giac A4’B°C’ dong dang véi tam giac ABC.

Hinh 47

MOt cach tong quat, ta c6 dinh nghia sau:

Q Tam giac A'B'C' goi la dong dang véi tam giac ABC néu:
A'=A; B =B;C =C;
AB"  BC CA
AB BC CA
Ki hiéu la AA'B'C’ «» AABC.
Chii y: Khi tam giac 4°B’C” dong dang véi tam giac ABC:

e Ta viet AA’B’C’o» AABC véi cac dinh duoc ghi theo thir tr cac goc trong (rng bang nhau;

» Ti 56 cac canh trong trng 48 Hu b4 k goi la ti s6 dong dang.
AB  BC CA

(70)



Chang han, trong Hinh 47, tam giac A°B’C” dong dang véi tam giac ABC theo ti s6
dong dang la % va tam giac ABC dong dang véi tam giac A°’B’C’ theo ti sO dong dang 1a 2.

Nhan xét: Néu AA’B’C° = AABC thi AA’B’C” «» AABC theo ti s6 dong dang 1a 1.

Vidu 1 Hai tam giac & Hinh 48 c6 dong dang

hay khong? Vi sao? 2
Giai 2v/3
Xeét har tam giac MNP va ABC co: L
h_h_ D.h_h._ U.A—h— Q. C 2 B
M=A4=30°> N =B =60°% P =(C =90° Hinh 48
MN NP PM 3 A’
AB BC CA 2 A
Vay theo dinh nghia hai tam giac dong dang ta co:
AMNP «» AABC.
X 45°
B & & g
Vidu 2, Cho AA’B’C’ «» AABC (Hinh 49). Tim x. Hinh 49
Gidi ]
o j‘ Cho AA’B’C” «» AABC va
ViAA'B'C" «» AABC nén B’=B . Suy ra x =45°. AB=3 B('=2 C4 =4 4°B> =%

BC=3CA=y. Timxvay.

II. TINH CHAT

Tur dinh nghia hai tam giac dong dang, hiy cho biét:

a) Moi tam giac co dong dang véi chinh n6 hay khong;

b) Néu A4’B’C” dong dang v6i AABC thi AABC c6 dong dang v6i AA’B’C” hay khéng;

c)Néu A4A”B”’C” dong dang voi AA’B’C’ va AA’B’C’ dong dang véi AABC thi
AA”B”C” ¢6 dong dang véi AABC hay khéng.

Ta ¢6 tinh chat sau vé quan hé dong dang gitta hai tam giac:

3
|

Q - Moi tam gidc dong dang véi chinh né.
« Néu AA'B'C' «» AABC thi AABC «» AA'B'C.
« Néu AA"B"C"«» NA'B'C'va AA'B'C' «» AABC thi AA"B"C" «» AABC.

(71)



Cho tam giac ABC (Hinh 50). Mot deong thang song song véi BC cit hai canh 4B,
AC lan luot tai B’, C’. Chirng minh A4AB’C” «» AABC.

Pé chirng minh khang dinh trén, ta c6 thé lam nhu sau:

Vi1 B°C”// BC nén ta co:

AB’C’ = ABC (hai goc dong vi);

AC’B’ = ACB (hai goc dong vi);

A5 _BC _ O ok aukolia dinh [f Thalds)

AB AC  BC

Xeét har tam grac AB°C” va ABC co:

BAC = BAC; AB'C’ = ABC, AC'H = ACB; 28 _AC _BC
AB AC  BC

Suy ra AAB’C” «»» AABC.

Hinh 50

Ta ¢o dinh li sau vé cap tam giac dé“mg dang nhan duoc tir dinh li Thales:

q’\_%g—u_
Q Néu mot dudng thang cét hai canh clla mét tam giac va song song véi canh thirba

thi né tao thanh mot tam gidc mdi dong dang véi tam giac da cho.

Nhdn xét: Pinh li trén ciing ding cho treong hop duong thang cit phan kéo dai hai canh
clia tam giac va song song vdi canh con lai. Ching han, trong Hinh 51a va Hinh 51b

ta cing c0 AAB C” «» AABC.

A
A C B d
fl\l
P N
L\ /
B d c B C B M C
a) b)
Hinh 51 Hinh 52

Vidu 3 ' Quan sat Hinh 52 va sit dung ki hiéu dé viét cac cap tam giac dé‘rng dang, biét
tir gtac BMNP la hinh binh hanh. 'Q
GGiai ‘ﬁ Cho tam giac ABC. Go1 B’, C°
. LT lan luot la trung diém cta 4B, AC.
Do PN // BC (gia thiet) nén AAPN «» AABC. Chimg minh AAB’C’ o> AABC.
Lai do MN // AB (gia thiét) nén ANMC « AABC.
Vi AAPN «» AABC, ANMC «» AABC nén AAPN «» ANMC.
(2)



Vidu4 Cho tam giac ABC. Hai duong trung tuyén BM va CN cit nhau tai G.
Chuing minh AGMN « AGBC.

. A
Griai. (Hinh 53)
Vi M, N lan luot la trung diém cia cac canh AC, ¥ "
AB nén MN la duong trung binh cua tam giac ABC.
Suy ra MN // BC. L
Xéttam giac GBC, do MN // BCnén AGMN «» AGBC. . Hinh 53 -

o~

1. Cho AABC v» AMNP va A = 45°, B = 60°. Tinh cac goc C, M, N, P.

2. ChoAABC «» AMINP vaAB =4, BC=6,CA =35, MN =35. Tinh d6 da1 cac canh NP, PM.

3. Bavitri A4, B, C trong thuc tién lan lrot dugc mo ta bot ba dinh cua tam giac A’B°C”
|

1 000 000
vaA’B’=4cm,BC’=5cm, C"A" = 6 cm. Tinh khoang cach gitta hai v1 tri 4 va B,

BvaC, CvaA trong thuc tién (theo don v1 kilomét).

trén ban vé. Biét tam giac A°’B’C” dong dang vdi tam giac ABC theo ti s6

4. Trong Hinh 54, d6 rong cua khic song duoc tinh béing khoang cach giita hai vi tri C, D.
(G1a st chon duoc cac vi tri 4. B, E sao cho AABE «» AACD va do duvoc AB = 20 m.
AC =50 m, BE = 8 m. Tinh do rong cua khic séng do.

Hinh 54 Hinh 55

5. Cho tam gidc ABC (Hinh 55), cic diém M, N thudc canh AB thod man AM = MN = NB,
cic diém P, Q thudc canh AC thod man AP = PQ = QC. Tam gidc AMP dong dang véi
nhting tam giac nao?

6. Cho hinh binh hanh ABCD. Mét dudng thing di qua D lan luot cit doan thing
BC va tia AB tai M va N sao cho diém M nam gitta hai diém B va C. Ching minh:
a) ANBM «» ANAD: b) ANBM «» ADCM, c) ANAD «» ADCM.




$6. TRUGNG HOP PONG DANG THU NHAT

CUA TAM GIAC
Manh dat trong hoa ciia nha ban Hang c6 dang hinh tam A
giac voi db dai cac canh 1a 2 m, 3 m, 4 m. Ban Hang v& l C“Nm
tam giac ABC ¢6 do dai cac canhla 1 cm, 1,5 cm, 2 cm B 2cm C
dé md ta hinh anh manh veon do (Hinh 56a). Ban Khoi a)
noéi rang tam giac ABC nhé qua va vé tam giac A’B°C A
cO d0 da1 cac canh la 2 cm, 3 cm., 4 cm (Hinh 56b).
2cm 3 cm
2
~ B’ 4 cm e
Hai tam giac A°B°C" va ABC b)
co dong dang hay khong? il 6

l. TRUONG HOP DONG DANG THU NHAT: CANH - CANH - CANH

@Quan sat Hinh 56 va so sanh cac ti so: AL _; AL : Al .
AB AC BC

Ta ¢o dinh i sau:

7.;—%
Q Néu ba canh clia tam giac nay ti lé véi ba canh cta tam gidc kia thi hai tam giac dé

| dong dang vdéi nhau.

GT | adBc,aapc, 28 _AC _BC y
AB  AC  BC
KL | AA’B’C’» AABC
Chirmg minh B C
AR’ ,
Trieong hop 1: =1. A
T
Khi d6: A’B’=AB,B'C’= BC,C°A’ = CA.
Suy raAA’B’C” = AABC (c.c.c). VivayAA’B’C" «» AABC.
M
AB / ,
Truong hop 2: # 1. B C
SRS am /
Trén tia A’B’ lay diém M sao cho A’M = AB. Hinh 57

Trén tia A°C” lay diém N sao cho 4°N = AC (Hinh 57).
(74)



AB A”C” A AC

Vi vaA’M=AB, A’N=ACnén —— =
AB  AC AM AN
. N
Suy ra MN // B’C” (dinh li Thales dao). Do do — = d
MN AN AC  BC pe Ao
Tir d6 ta c6: —— = = = ——, suyraMN = BC.

BC pc ¢ BT
Xét hai tam giac A°MN va ABC c6: A'M = AB, A’N = AC, MN = BC.

Suy ra AA’MN =AABC (c.c.c). Do do AA’MN «» AABC.
ViMN // B’C’ nén theo dinh li trang 72 tacOAA’B°C” e«» AA’MIN. VayAA’ B’ C” «» AABC.

Vidu 1 ' Quan sat Hinh 58 va chi ra hai cip tam giac dong dang:

A
5
D iM
5 6 4.4 6
2.0 3 2 3
!

B 4 C A S N 2 P Q 4 R

Hinh 58

Griai
AB 5 BC 4 CA

. ; 6
— Xet hat tam giac ABC va MNP, ta co: = =2,—=-=2,~—=§=2.

MN 2,5 NP 2 PM

AB BC CA
Suy ra —— =—— Vay A4ABC «» AMINP.
MN NP PM “
— Xét hai tam gidc DEF va SOR, ta c6; WP Cho tam gidc ABC co
DE 22 L1V EF 2 1 EFED 3 1 trong tam G. Goi1A”, B, C°
SO 44 2°0OR 4 2°RS 6 2 lan luwot la trung diém cua
AG, BG, CG. Chimg minh
DE _EF _FD AA’B’C” «» AABC.
Suy ra — = = ——.Vay ADEF «» ASOR.
SO QR RS

Vidu 2 Cho tam giac ABC ¢6 M, N, P lan luot la trung diém ctua cac doan thing
BC, CA, AB va I, H, K lan lwot la trung diém cua cac doan thing NP, PM, MN.
Chitng minh ATHK «» AABC.



(riai. (Hinh 59)

Vi M, N lan luot la trung diém cua cac canh BC. CA

nén MN la duong trung binh cia tam giac ABC.

Suy ra MN = %AB (D).

Vi 7, H lan luot la trung diém cua cac canh NP, PM
neén /H la dwong trung binh cua tam giac MNP.

] ey
Suy ra [H = EW (). Hinh 59
. g 1
Tt hai dang thire (1) va (2), taco IH = EAB

Chirng minh twong tu, ta cling c6 HK = lBC,., K= lCA.

4 4
vi s R A _ L én ATHK o» AABC,
AB BC CA 4

Il. AP DUNG TRUONG HOP PONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

Cho hai tam giac ABC va A’B’C" lan luot vudng tai A va A° (Hinh 60) sao cho
AB=3,BC=5,AB=6,BC"=10.

|| T |
a) Tinh CA va CA’. HEEEEN

b) Sosichointl b 22 FL LA | \
4B BC 4 HE

I
= ]
|
I

¢) Hai tam giac A’B’C’ va ABC c6 dong dang

vo1 nhau hay khong?

G

6 b

Ta ¢6 dinh i sau: Hinh 60

Q Néu canh huyén va mot canh géc vudng clia tam gidc vudng nay ti lé véi canh
huyén va mot canh gbéc vuéng clia tam giac vudng kia thi hai tam giac vuoéng dé
dong dang.

AABC.A'B'C. A" =4 =90°
BC AP

GT =
BC  AB

KL AA’B C" «» AABC

:}C'.___ :.l"



Chitng minh

o =1. K1 d6 A’B’=AB, B’C” = BC.
AB ¢ N
Suy raAA’B’C" = AABC. Vivay AA’B’C" «» AABC.

Truong hop I

A B

Truong hop 2: #1.

g nop 1B
Trén tia 4°B’ lay diém M thoa méan 4°M = AB. A_E B A'j VB
Qua M ké duong thing song song véi B°C”, cit duong Hinh 61

T \ AM _MN ,

thang A’C” ta1 N (Hinh 61). Ta c6: R = T (hé qua cua dinh li Thales).

; 4 iy BC  MN
Vi the a8 = Ak CTu gia thiét suy ra: =——, turc laMN = BC.

AB BC B'C BC

Xét hair tam giac vuong ABC va A’MN, ta co A’M = AB, MN = BC nén AA’MN = AABC.
Suy ra AA’MN «» AABC. ViMN // B’C’ nén theo dinh li trang 72 ta cO AA’MN «» AA’B°C”.
Vay AA’B’C” «» AABC.

Vidu 3 Quan sat Hinh 62 va chi ra hai cip tam giac dong dang:

F M I
C
- -
-
D2 & N 8 ' H 6 K

A2 B
Hinh 62
Giai
— Xeét hai tam giac ABC va IKH, ta co: A =1 =90%va A5 = BC (vi 2 = 3).
IK KH 4 6
Suy ra AABC «» AIKH.
: : ~ = 4
— Xet hai tam giac DEF vaMPN, taco: D = M =90%va el = il (V1 * =—).
MP PN 4 8
Suy ra ADEF «» AMPN. B
Vidu 4 Chotir giac ABCD c6 AB=9,AC=6,AD =4,
ADC = ACB = 90°(Hinh 63). Ching minh tia AC
la tia phan giac cua goc BAD. : F
Giai
AC 6 2 AD 4 2 . AC AD 4
Vi—=—=—, = = IO ——— A D
AB 9 3 AC 6 3 AB  AC il 63



-
Xét hai tam gidc ADC va ACB ¢6 ADC = ACB =90°va ?/2 Trone Hink 64 chimg minh

AC  AD tam giac CDM vuong tai M.

T == nén AADC o AACB. Suy ra CAD = BAC . :
AB AC D

Vay tia AC la tia phan giac cua goc BAD. ,

A M 3 B

. X | Hinh 64
BAI TAP

1. Quan st Hinh 65 va chi ra nhiing cip tam gidc dong dang:

K
D
N ‘6/\4.5
b 9 C L 9 G / 15 H

Hinh 65
2. Cho hai tam giac ABC va MNP co AB=2,BC=35,CA=6, MN=4, NP =10, PM = 12.
Hay viét cac cip goc trong (rng bing nhau cla hai tam giac trén va giai thich két qua.

3. Bac Hung vé& ban do trong d6 dung ba dinh A, B, C cua tam gidc ABC lan luot mo ta
ba v1 tri M, N, P trong thuc tién. Bac Duy cling v€ mot ban do, trong do dung ba dinh
A, B’, (" clia tam giac A°’B’C” lan lwot mo ta ba vi tri M. N, P d6. Ti 1é ban d6 ma
bac Hung va bac Duy v& lan lwot 1a 1 : 1 000 000 va 1 : 1 500 000. Chitng minh
AA’BC” v AABC va tinh ti s6 dong dang.

4. Cho tam giac ABC va diém O nam trong tam giac. Cac diém M, N, P lan luot thude

cac tta OA. OB, OC sao cho S D % % . Chung minh AABC «» AMINP.

OM ON OP 3

. Ban Hoa v& trén gidy mot tam giac ABC
va doan thing MN véi cac kich thude nhu A

Hinh 66. Ban Hoa d6 ban Thanh vé& diém P thoa %ﬂn
man PMN = ACB, PNM = BAC ma khong sir |

dung thude do géc. Em hay giip ban Thanh st B  6cm C M 45cm N
dung thudc thing (co chia khoang milimét) va Hinh 66

tn

compa dé v€ diem P va giai thich két qua tim duoc.

6. Cho cac hinh binh hanh ABCD va BMNP nhu ¢ P
Hinh 67. Ching minh:
BM  BP B C

) ﬂ E b) AMNP «» ACBA. Hinh 67




§7. TRUGNG HOP PONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC

Ban Hoang va ban Thu cung vé
ban d6 mot d¢ dao va ba vi td véi
ti 1€ ban do khac nhau. Ban Hoang
dung ba diém A4, B, C lan luot biéu
thi cac vi tri tht nhat, thir hai, tha
ba (Hinh 68a). Ban Thu dung ba a) b)
diém A’, B>, C’ lan luot biéu thi ba
vi tri d6 (Hinh 68b).

Hai tam giac A’B’C” va ABC
c6 dong dang hay khong?

l. TRUONG HOP DONG DANG THU HAI: CANH - GOC - CANH

Quan sat Hinh 68 va so sanh:

i AR ALC” o —

a) Cac ti sO va : b) Cac goc A” va A .
AB AC

Ta co dinh li sau:

Q Néu hai canh clla tam giac nay ti lé vdi hai canh clia tam giac kia va hai goc tao bai
cac cap canh d6 bang nhau thi hai tam giac dé déng dana.

e g A
GT AABC, AA’B’(C”, A5 =£, A =4
AB  AC
KL AA’BC" «» AABC
B C
Chitng minh A
AﬁB'}
Truong hop 1: —— =1.
g nop AR o
Khi d6: A’B’=AB, A’C’=AC va A" =4 . 5 %
Suy ra AA’B’C" = AABC (c.g.c). Vay AA’B’C” «» AABC. B/ ¢
1 AB ,
Truong hop 2. % 1. Hinh 69

Trén tia A°B’ lay diém M thoa man 4°M = AB. Trén tia A’C” lay diém N thoa man
A’N = AC (Hinh 69). Xét hai tam giac ABC va A'MN ¢6 AB =AM, AC=A'N.A=4".
Suy ra AABC = AA’MN (c.g.c). Do do AA’MN «» AABC (1).



AP AC . AB AC
nen =

AB ~ AC AM AN’
Suy ra MN //B’C” (dinh li Thalés déo). Tir do theo dinh li trang 72 ta c6 A4’B’C” > A A’MN (2).

Vi AB=AM,AC = A’N va

Tu (1) va(2),tasuyraA4’B°C" «» AABC.

Vidu 1/ Quan sat Hinh 70 va chi ra hai cip tam giac dong dang:

G
B R
)
2 H .
1,1
45° 45° 45°
A 3 C I 1§ & P 14 O

Hinh 70

Griai
AB i 10 AC i 10

— Xét hai tam giac ABC va POR, tacd: — = =
PO 14 7 PR 21 7

AB AC
Suy ra — = ﬁ
PO PR N
_ ) j 1’ Cho hai tam giac ABC vaA’B°C”
LE_HGOA = P =45 . Suy ra AABC «» APOR. thod min AB = 2, AC =3, 4B’ = 6,
et ha . DEG va THK . AC"=9vaA A Chirng minh
— Act hat tam giac va , ta co: B B’ C C"'
pe 2.2 DG 3,6 DE DG
— = =2, —= =2.Suyra — = .
IH 11 K 1,8 IH IK
Laico D = I =45° Suy ra ADEG o AIHK. .

Vidu 2 Quan sat Hinh 71, chimg minh

— o o e

A=D,C=B.

Giai

Hinh 71

Xeét hat tam giac JAC va IDB, ta co:

4 4 6 [C —
= . IO = DIB hai g6¢ do1 dinh
D 10 5 IB° el ) ,f 2

Cho gbc xOy. Trén tia Ox lay

3 cac diém A4, B sao cho O4 = 2 cm.,

Suy ra AIAC «» AIDB. OB =9 cm. Trén tia Oy lay cac diém
MNSHDGhDOM 3cm,ON 6 cm.
Dod6 A =D, C =B (cac cip goc twong img). Chimg minh OBM = ONA

A
o -y
g g
|
il 5
| i
’ AL
:_'~C'.__ A
L -.:_'



Il. AP DUNG TRUGNG HOP DONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

C
@ Cho hai tam giac ABC va A’B’C” ¢o:
pe—— 2 2 e | C
A=A =90°, AB :AC (Hinh 72).
AB
Chung minh A4A’B°C” «» AABC .
-|
| A B A B’
Ta co dinh li sau: Hinh 72

-

Q Néu hai canh géc vudng clia tam giac vuéng nay ti lé véi hai canh géc vudng cua
tam giac vuong kia thi hai tam giac vuéng dé dong dang.

Vidu 3 Quan sat Hinh 73 va chi ra hai ciip tam giac dong dang:

P K
F
C
6 6
4

3

s = ) %
A 2 B D 3 E M 4 N / 4.5 H

. Hinh 73
(riai
~ AB AC 3

— Xeét har tam giac ABC va MNP, taco: A= M =90°va

—— (V1 —:—).

WM'P 4 6

Suy ra AABC «» AMINP.
_ Xét hai tam giac DEF va IHK, ta ¢o: 3 Chohai tam gidc ABCaA'B'C’
PN DE  DF 3 4 lan lugt vudng tai A va A’ sao cho
SO T TR AB _ 4B Ching minh B = B
AC— AC* : '
Suy ra ADEF «» AIHK.
. - ] C
BAI TAP
> M
5
1. Cho Hinh 74. 3118
3 [ 60°°\
a) Chirng minh AABC «» AMNP. 60°
b) Goc nao cia tam giac MNP bang goc B? A a B N 2
¢) Goc nao cua tam giac ABC bang goc P? Hinh 74



2. Cho Hinh 75, chimmg minh:

gl

a) AIAB «» AIDC: b) AIAD o AIBC.
D

Hinh 75 Hinh 76

Cho Hinh 76, biét AB = 4, BC =3, BE =2, BD = 6. Chiimg minh:

a) AABD < AEBC: b)DAB = DEG: o) Tam gide DGE vudng.
Cho Hinh 77, chiing minh: -
a) ABC = BED,; 4
b) BC L BE. s

= d .
Cho AABC o AVINP. W e o

a) Goi D va O lan luot 1a trung diém cua BC va NP. Chirng minh AABD «» AMNO.

b) Goi G va K lan luot 1a trong tdm cta hai tam giac ABC va MNP. Ching minh
AABG «» AMINK.

Cho Hinh 78, biét AH* = BH . CH. -

Ching minh:

a) AHAB «» AHCA, . I—? -
b) Tam giac ABC vuong tar A. Hinh 78

. 6. Chi str dung thude thang co chia don vi dén milimét va thude do goc, lam thé nao

do duoc khoang cach gita har vi tri B, C trén thuc té. biét rﬁng coO vi tri 4 thoa
man AB = 20 m, AC = 50 m, BAC = 135°

Ban W lam nhu sau: V& tam gidc 4’B'C’c6 A'B' =2 cm, A'C’=5cm, BAC’ = 135°.
Ban Vy lay thude do khoang cach gitta hai diém B’, (" va nhan duoc két qua
B'C’ ~ 6,6 cm. Tir d6, ban Wy két luan khoang cach giita hai vi tri B, C trén thuc té
khoang 66 m. Em hay giai thich tai sao ban Wy co thé két luan nhu vay.

S
A
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$3. TRUGNG HOP DPONG DANG THU BA
CUA TAM GIAC

Ban Khanh vé hai tam giac ABC va A’B’C’ sao
cho A =4=60°va B’ = B =45° (Hinh 79).
99

C

Hai tam gidc A’B’C’va ABC 0°  45°

¢6 dong dang hay khong? Y,

B A
Hinh 79

.. TRUGNG HGP BONG DANG THU BA: GOC - GOC
@ Cho hai tam giac ABC, A’B°C” sao cho:

A
A -A, B =B va A'B # AB (Hinh 80). Trén tia

AB lay diém M khac B thoa man A’M = AB. Qua M 1y N

ké dwong thing song song véi B’C” cat tia 4°C” tai N.

Chirng minh AA’MN = AABC. y e V

Twu do suy ra AA’B’C’e» AABC Hinh 80
T_—-. \
Q Néu hai géc clia tam gidc nay lan lugt bang hai géc ciia tam gidc kia thi hai tam
giac dé dong dang.

Vidu 1 Hai tam giac DEG va ABC & Hinh 81 ¢6

dong dang hay khong? Vi sao? A
Giai 63’
| - 45°
Trong tam giac DEG, taco: D= 180"—(45°+ 70°)=65°. B O E G

Hinh 81

Xét hai tam giac DEG va ABC, ta co: D=d - 65°, Q 3
&1 Cho hai tam giac ABC va MNP

thoa man 4 = 50°, B = 60°,

o

o

E=B=45" Suy ra ADEG «» AABC.

Vidu 2/ Cho Hinh 82. Chirng minh: N =60% P =70°% Ching minh
AABC o» AMINP.
a) AOAD «» AOCB:; bYOA .OB= 0C..0D.
A

Giai

a) Xét hai tam giac OAD va OCB, ta co: v

A = C (gia thiét), 40D = BOC (hai goc dbi dinh). 4

Suy ra AOAD «» AOCB. D & o

Hinh 82 Lon )

183)
"*-'.'-_-___t_t _}_-::i '



b) Vi AOAD «» AOCB nén ~O—A=O—D Vay O4 . OB=0C . OD.

oC OB

Vidu 3/ Cho tam giac ABC ¢6 goe A 1én hon goc C.
Diém D thude canh BC thoa méan BAD = BCA.

Chtng minh BA* = BC . BD.
Gidi. (Hinh 83) %\

B D C
Xeét hat tam giac ABD va CBA. ta co: Hinh 83

BAD = BCA (gia thiét), ABD = CBA.

Suy ra AABD «» ACBA.
Do do A6 b hay BA* = BC . BD.
BC  BA

Il. AP DUNG TRUGNG HOP DONG DANG THU BA CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

C
@3 4 Cho hai tam gidc ABC va A'B’C’ ¢6
A =4 =90°, B =B (Hinh 84). &
Ching minh AA’B°C” «» AABC .
Q Néu tam gidc vudng nay cé mét goéc nhon . '
bang goc nhon cia tam giac vudng kia thi hai A B A’ B’
tam gidc vuong doé dong danag. Hinh 64
/
Vidu 4 Hai tam giac IMN va IPO 6 Hinh 85 co
dong dang hay khong? Vi sao? p
Giai 0
Xet har tam giac IMN va IPQ, ta co: X7 s
IMN = IPQ =90% MIN = PIQ. % e

duong cao AD, BE cit nhau tai H.
Chimg minh H4 . HD = HB . HE.

g £



BAI TAP

1.

.
Cho Hinh 8. "
a) Chirng minh AMNP «» AABC. 450
b) Tim x. g M

. Cho hai tam gidc ABC va PMN thoa man A = 70°, B = 80°,M = 80°,N = 30°.

AB BC (A
PM MN NP

Chirng minh

. Cho tam giac nhon ABC, hat duwong cao AD va BE cit nhau ta1 /1. Chirng minh:

a) AACD «» ABCE vaCA .CE=CB . CD;
b) AACD «» AAHE va AC . AE = AD . AH.

B
Cho Hinh 87 véi OAD = OCB . Ching minh:
2) AOAD o AOCB: -
b) 04 OC
OD OB’ 0 D C
¢) AOAC «» AODB. Hinh 87
. Cho tam giac ABC vuong ta1 A, duong cao AH g
(Hinh 88). Chirng minh:
a) AABC «» AHBA va AB?= BC . BH: L
b) AABC «» AHAC va AC*= BC . CH. B H ¢
Hinh 88
¢) AABH » ACAH va AH*>= BH . CH. o
1 1 1
d) +

AH®  AB®  AC?

Trong Hinh 89, ban Minh dung mot dung cu de
do chiéu cao cua ciy. Cho biét khoang cach tir
mit ban Minh dén cay va dén mit dat 1an luot 1a
AH=2.8mvaAK=1,6 m. Em hay tinh chiéu cao

cua cay.

Hinh 89




9. HINH PONG DANG

Hinh 90 mo6 ta hai bitc anh ciung e

-
7
-l

chup Ngo Mén (Hoang Thanh Hué)
nhung co6 kich thude khac nhau:

(Anh: 203 Smdmj
Hinh 90

Hai birc anh trong Hinh 90 giong hét nhau nhung co kich thuéc
to nho khdc nhau goi nén nhitng hinh cé mai lién hé gi?

. HINH PONG DANG PHOI CANH (HINH VI TU)

@ Cho har tam giac ABC va A'B’C” sao cho

ba dudng thing A4°, BB, CC’ cing di qua diém O - ol

va A Y O 3 (Hinh 91). Tam glac i A B :
04 OB OC C

A’B’C” nhan duogc tir tam giac ABC bang cach nao? Hinh 91

Nhdn xét: Tir diém O, “phong to” ba lan tam g1ac ABC, ta s€ nhan dugc tam giac 4°'B°C".
Tam giac A’B°C” goi 1a dong dang phéi canh (hay vi fir) voi tam giac ABC, diém O goi 12
AB
AB

tam déng dang phéi canh. ti s6 k = =3 goilan sO Vi tir:

Cho hai tr gtac ABCD va A’B°C°D’ sao cho

bon dwong thing A4°, BB, CC’, DD’ cung di qua

diém O va % el O—D i (Hinh 92).
04 OB OC OD 2

T& giac A’B°C’D’ ¢6 thé nhan dwoc tir tir giac ABCD

bang cach nao? Hinh 92

Nhdn xét: Tir diém O, “thu nho” hai lan tr giac ABCD, ta s& nhan duoc tir giac 4°B°C°D’.

Ta giac A’B°C’D’ goi la dong dang phéi canh (hay vi fw) véi to giac ABCD, diém O goi
AB 1

E goi la #1 s6 vi 1.

Nhu vay, bin g cach “phong to” (néu ti sO vi tu k> 1) hay “thu nho™ (néu ti sO vitu k < 1)
hinh ¥, ta s& nhan dwoc hinh X dong dang phéi canh (hay vi fur) v6i hinh .

la tim dong dang phoi canh, ti s6 & =

Chit y: Ta ciing g goi hinh ¥ 14 hinh dong dang phoi canh (hay hinh vi tif) ti s6 k cia hinh K.
86



Vidu 1 Cho biét hai hinh chit nhat 4’B’C’D’ va ABCD minh hoa hai bitc anh & Hinh 90
c6 dong dang phéi canh hay khong. Néu c6, hiy chi ra tim dong dang phoi canh.
Giai
Ta thay: O Hinh 90, bén duong thing A4°, BB’, CC’, DD’ cing di qua diém O va
o4 0B  0C 0D

= —— Vay hat hinh cht nhat °’B°C° D’ va ABCD la deng dang phCll
04 OB OC OD

canh va diém O la tam dong dang phéi canh.

0

Vidu 2 Cho diém O nam ngoai doan thing AB. Hay chi ra /\ |

doan thang.4’B’ sao cho hai doan thang 4’B’, AB dong dang phoi A .
canh, diém O 1a tAm dong dang phdi canh va i; =2. / \
(tiai Hinh 95

04 OF 1 .
Trén cac tia OA, OB, ta lan luot lay cac diém A4°, B’ sao cho YR =2 (Hinh 93).
Khi d6, hai doan thing AB, A’B’ 1a dong dang phdi canh va diém O la tim dong dang
phéi canh. Mat khac. ta co: A5 OA — 2 (hé qua cua dinh li Thales).
AB 04

Nhan xét: Hinh dong dang phdi canh ti s6 k ciua doan thang AB 1a mot doan thang 4°B’
(ndm trén duong thing song song hodc tring véi duong thing 4B) va A'B’ = k AB.

Il. HINH DPONG DANG
@ %P Thuc hién cac hoat dong sau.

a) Cit ra tir to giay ké 6 vuong:

— Hinh chr nhat ABCD ¢6 AB = 3 cm, AD = 2 cm; hinh chit nhat "B C°D’ ¢o
AB'=3cm, A’D =2 cm,

— Hinh vuéng MNPQ co6 MN = 4 cm; hinh vubng M°N’P°Q’ cO M’N’ =4 cm.
b) — Pit hai manh giay hinh chit nhat ABCD va A’B’C’D’ “chong khit” 1én nhau.
— Dit hai manh giay hinh vuéng MNPQO va M’ N’P’Q’ “chong khit” 1én nhau.

Nhdn xét: Néu c6 thé dit hinh 3 chong khit 1én hinh 3¢ thi ta n6i hai hinh 3¢ va 3¢ a bang
nhau (hay con goi la hinh ¥ bang hinh 3¢).



A B
Trong Hinh 94, hinh chit nhat ABCD co |
AB =9 cm, AD = 6 cm; hinh ch@t nhat A’B’C"°D’ ¢o
A'B =3 cm, A’D’ =2 cm; hinh cht nhat A”B”C”D” ¢6
A’B” =3 cm., A7D” = 2 cm. Quan sat Hinh 94 va cho
biét: 1 ,
a) Hai hinh chit nhat A”B”C”D”, ABCD c6 dong dang V™. ¥ A e
phoi canh hay khong; 4 ‘ i 3
b) Hai hinh chit nhat A’B’C’D’, A”B”C”D” ¢6 bang D7 e
nhau hay khong. x 4

&
i
i -
R
R ol
]
"'q:-__‘-
L% T
L

Nhan xét: Hinh chit nhat A°B’C’ D’ bﬁng hinh chit nhat
A”B”C”D” va hinh chit nhat 4”B”C”D” dong dang D C
phoi canh véi hinh chit nhat ABCD. Ta noi hinh chir nhat

Ta ciling c¢6 khai niém twong tr nhu trén cho hai hinh tuy . Cu thé nhu sau: Ta néi hinh 3
dong dang voi hinh X néu hinh 2 bang mot hinh nao dé dong dang phoi canh véi hinh K.
Nhu vay, hinh 3¢ dong dang vé6i hinh 3¢ néu hinh 3¢ bing hinh X hodc bing mét hinh
phong to hay thu nhoé cua hinh 9¢.

Chiz y: Hai hinh dong dang phoi canh (hay vi tw) ciing la hai hinh dong dang

, | E Fit F &
Vidu3 Cho hai hinh vuéng EFGH,
E'FG’H lan luot ¢6 d6 dai canh 12 5 cm va -
4 ¢cm. Hai hinh vuéng d6 co6 dong dang hay
khong? Vi sao? G
H” -
Gidi -
“ ; : y G H*
Trén cac doan thang EF, EG, EH, ta lan
Hinh 95

lwot lﬁy cic diém F., G, H” sao cho

EF” _EG _EH _ 3 1k 95) Theo dinh i Thalés diota cb: F” G’ /| FG, G°H /| GH.

EF  EG EH 5

Suy ra tir giac £F”°(G7 H™ la hinh chit nhat.

M3t khde, ta o X & o GH” H'E 8 45 i elia Zinh i Thalde),
EF FG GH  HE 5

suy ra KF” =F°G”=G"H” = H”E =4 (cm).Vi vay, th giac £F”G” H’ 1a hinh vuéng co
do dai canh bing 4 cm. Do do, hai hinh vuéng F°F°G°H va EF”G” H bang nhau.
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"
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EF EG _ EH :i ]]é[] hiﬂh E’Llang EF”GHH?? dé.ng dang phél ﬂéﬂh WTéi
EF EG EH 3

hinh vuéng EFGH. Vay hinh vuéng E’'F'G’H* dong dang véi hinh vuong EFGH.

BAI TAP 4

1. Trong Hinh 96, cac diém 4, B. C. D lan luot 1a trung diém cua cac doan thfmg
OA”, OB, OC”, OD”. Quan sat Hinh 96 va cho biét:
a) Hai hinh thoi A’B°C’D’ va A”B”C”’ D" ¢6 bang nhau hay khong;
b) Hai hinh thoi 4’B’C’D’ va ABCD ¢6 dong dang hay khong.

Vi

e
—

Ty

2. Cho tam giac ABC co0 AB =3, BC=6,CA=35.Cho O, I la hai diém phan biét.

a) Gia st tam giac A’B’C” 1a hinh dong dang phdi canh cia tam giac ABC véi diém O la
, AB’
AB

b) Gia st tam giac A”B”C” la hinh dong dang phoi canh cia tam giac ABC véi

diém 7 la tam dong dang phdi canh, ti s6 A8 = 3. Hay tim do dai cac canh cua

tam giac A"B7C”. e
c) Chung minh AA’B°C" = AA"B”C™.

tam dong dang phdi canh, ti s6 = 3. Hay tim do da1 cac canh cua tam giac A°B°C.

Chii ¥: Hai tam gidc cuing 12 hinh dong dang phdi canh ti s6 k (tAm dong dang phoi canh
c6 thé khac nhau) cia mot tam giac ludn bang nhau.

AB AB

3. Cho hai hinh cht nhat ABCD va A’B°C°D’ ¢6 e E Trén cac tia AB, AC, AD

AB>”  AC”  AD” B(C
=———=——=—— Chung mmbh:
AB AC AD  BC

a) Hinh cht nhat AB”C"D” déng dang phéi canh vo1 hinh chit nhat ABCD;
b)AB?'J :A?B?jB?'ﬂC??:B?C‘};
¢) Hai hinh chit nhat ABCD va A’B’C’D’ la dong dang.

ta lan luot léiy cac diém B”. C”. D" sao cho




§10. HINH PONG DANG TRONG THUC TIEN

l. HINH DPONG DANG TRONG THE GIGI TU NHIEN

Trong thé gidi tu nhién, xuat hién nhiéu vat thé c¢6 hinh anh lién quan dén hinh dong
dang, chaﬂ,ng han cac vat thé co cau truc fractal. Mot dinh nghia téng quat cho cac cAu
truc fractal la: “Mot cAu tric hinh hoc co thé chia thanh nhiéu phéu, moi phén co dang
thu nho cia cau tric hoan chinh ban dau”. Cac cau tric dang nay ¢6 thé xuat hién duéi
dang cac dam may, béng tuyét, mot nhanh dwong xi. cac day nai hodc tham chi la su dao
dong cua thi truong chirng khoan hay hé thong than kinh con ngudi. Mic du cac fractal
da dugc biét dén tir 1au nhung mai dén thap nién 80 cia thé ki XX nha toan hoc Phap goc
Ba Lan Benoit Mandelbrot méi dwa ra Hinh hoc fractal dé nghién ciru chung mét cach
c6 hé thong. Dudi day 1a hinh anh mot s6 vat thé te nhién ¢6 cau truc fractal:

7 La duong xi Siip lo xanh Romanesco
(Anh: Sergej Razvodovskij) (Anh: Nataly Studio)

Cay bdp cdi Lo hoi xodn oc
(finh: Quality Stock Arts) (ﬁnh: Bildagentur Zoonar GmbH)

Il. HINH PONG DANG TRONG NGHE THUAT, KIEN TRUC

Mot trong cac nguyén tic quan trong véi nghé thuat hay kién tric la nguyén tic phoi canh.
Hau hét thiét ké vé kién truc. d6 hoa. hay mot tac phﬁm nghe thuat nao déu phai thuc hién
tot yéu to phoi canh. Vi thé, bo cuc ¢o tinh dén nhitng yéu t6 phoi canh thuong duoc st
dung trong cac tac pham nghé thuat hay kién triic. Duéi day 1a mét vai vi du:

(0)



1. Danh hoa Raphael (tén dﬁy du la Raflaello Sanzio da Urbino, 1483 — 1520) khi vé birc
tranh “Lé trao nhan cho Maria” da st dung nguyén tac phéji canh. Nhitng dueong mau do
& Hinh 97 thuc chét la song song v6i nhau va hudng tir nguoi xem nhin vao bire tranh,
chung hoi tu toi diem goi 1a diém mat hit (tiéng Anh la “vanishing point”, tiéng Phap la

e

point de fuite”). Nguyén tic phoi canh nhu vay di tao nén chiéu sau cua birc tranh.

Bitc tranh “Lé trao nhan cho Maria” Hinh 97

2. Btre tranh “Truong phai triét hoc Athens” ciia danh hoa Raphael ciing sit dung nguyén
tic phoi canh. Nhitng duong mau d6 & Hinh 98 thuc chat 1a song song vdi nhau va
hudng tir ngudi xem nhin vao birc tranh, chung hoi tu téi diém mdat hit. Puong thing
mau xanh nim ngang trén btrc tranh va di qua diém mat hat duoc goi 1a duong chan troi
(tiéng Anh 1a “horizon line™). Nguyén tic phoi canh nhu vay ciing da tao nén chiéu sau
cua buc tranh.
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Biic tranh “Truong phdi triét hoc Athens” Hinh 98



lll. HINH PONG DANG TRONG KHOA HOC VA CONG NGHE

Cac hinh déng dang ciing duge sit dung nhiéu trong khoa hoc va cong nghé. Dudi day la
mot vai vi du:

1 L d‘l‘ ] N . [ i e .
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(Nguon: Trung tam Bién gioi va Pia gidi — Cuc Po dac va Bdn do Viét Nam)

2. Cac Tessellations duoc sir dung trong thiét ké va trang tri:

Tessellation Penrose Xodn don cua Heinz Voderberg

(Nguon: https://vi.tr2tr.wiki/Tessellation)
3. Mot s6 cau truc fractal co ban trong toan hoc:

Bong tuyét Koch Fractal Mandelbrot Thdm Sierpinski
(Minh hoa: Astronira) (Minh hoa: Vit Smolek) (Minh hoa: Zita)
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BAI TAP 4

1. Tim hiéu thém vé nhitng hinh déng dang trong tu nhién (vdi vat chat, cay coi, ...).
trong nghe thuat, trang tri, trong thiét ke, ...

2. Gap va cat giay thanh nhitng chit cai in hoa dong dang véi nhau theo mau (Hinh 99,
Hinh 100) sau day:

' B

Hinh 99 Hinh 100

LP TIM TOI- MO RONG
Hai tam giac dong dang cé 1a hai hinh dong dang hay khéng?

O §5 trang 70, ta da dinh nghia tam giac A'B'C’ la déng dang v&i tam giac ABC néu:
A=AB=8C=622-C_CA_)@ p
AB BC CA

Xét k= 1. Trén cac tia AB, AC, ta lan luot lay cac diém B”, C”
sao cho AB" = A'B'; AC" = A'C’' (Hinh 101).

B” &
Ta co: AB-_AD K; AC _AC = k. Suy ra AB™ AC”. / \
AB  AB AC AC AB AC 3
Theo dinh Ii Thalés déo, ta c6 B"C" // BC. I N
Suy ra AR B o k (hé qua cua dinh li Thales).
AB BC
Vithé, tacs: 2« =BC poassc=BC. o -
BC BC Hinh 101
Suy ra AAB'C' = AAB'C" (c.c.c).
. .~ AB” AC" _. . y gt ot A £: 2 . .
Mat khac, vi =B = 7} nén tam giac AB"C” dong dang ph6i canh voi tam giac ABC.

Vay hai tam giac A’'B'C’ va ABC la hai hinh dong dang.

Nhén xét: Binh nghia hai tam giac A'B'C’ va ABC déng dang bang diéu kién (*) thwec chat
la dau hiéu dé nhan ra hai hinh dé déng dang.
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BAI TAP CUOI CHUONG VI

1. Cho ADEG o» AMNP.E = 60°. M = 40°.
a) S6 do goc D bing bao nhiéu do?

A. 40°. B. 50°. C. 60°. D. 80°.
b) S6 do gdc N bang bao nhiéu do?
A. 40°. B. 50°. C. 60°. D. 80°.

¢) So6 do goc P béing bao nhiéu do?
A. 40°. B. 50°. C. 60% D. 80°.

2. ChoADEG » AMNP,DE =2 cm, DG =4 cm, MN=4 cm, NP = 6 cm.
a) Do dai canh EG la

A. 2 cm. B. 3 cm. C.4 cm. D. 8 cm.
b) DO dai canh MP 1a
A. 2 cm. B. 3 cm. C.4 cm. D. 8 cm.

3. Cho tam giac ABC, cac diém M, N, P lan luot thudc cac canh AB, AC, BC sao cho tir
MN NP

giac BMNP la hinh binh hanh (Hinh 102). Chimg minh —— + — =1.
BC AB
A
A
ﬂ? N D : B
B P i C
Hinh 102 Hinh 103

4. Cho tii gidc ABCD. Tia phan gidc cta cdc géc BAD va BCD cit nhau tai diém 1. Biét /
thude doan thing BD (Hinh 103). Ching minh AB . CD = AD . BC.

5. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M, N, P lan lwot la trung diém cua cac doan thiang 4B,
BC, AN va O la giao diém cua AN va DM. Chitng minh:
| 2

a) MP /| AD, MP = EZLD b) AQ = gAN;

. 2 S 2 3 3
¢) Goi R la trung diém cua CD. Chung minh ba diem M, P, R thang hang va PR = ZAD.

-'-- - -.h
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6. Cho tam giac ABC déng dang véi tam giac A°B’C” theo ti s6 dong dang k.
a) Cho AM, A’ M’ lan lwot la cac duong trung tuyén cua cac tam giac ABC, A°B’C”.

Chung minh AABM o» AA’B’M va AM =k

AM°
b) Cho AD., A’D’ lan luot la cac duwong phan giac cia cac tam giac ABC, A'B'C”.
Ching minh AABD «» AA’B°D’ va AD =k.

A D
¢c) Cho AH, AH lan lwot la cac duong cao cua cac tam giac nhon ABC, A"B’C”.
Ching minh AABH «» AA’B’H’ va ji =k.

7. Tinh cac do dai x. y. z, 1 & cac hinh /04a, 104b, 104c:
G ¥ M

/
2.4 3,6
E 7,8 F J & K & K
a) b) ¢)
Hinh 104
8. Cho Hinh 105. Chirng minh:
a) AHAB «» AHBC:; b) HB = HD = 6 cm.
A
K
/
B H K-
Hinh 105 Hinh 106
9. Cho Hinh 106. Chirng minh:
a)AH2=AB . Al= AC . AK: b) AIK = ACH .

......



10. Cho tam giac ABC co M, N la hai diém lan lwot thuoce cac canh AB, AC sao cho
MN // BC. Goi I, P, O lan luot la giao diém cua BN va CM, AI va MN, AI va BC.
Chung minh:

2) MP PN AP )@ _ﬂ 1P
BO OC AQ’ OC  BQ 10 -
11. Cho Hinh 107. Chirng minh: M-
a) AABN «» AAIP va Al . AN = AP . AB;
b) Al . AN + BI . BM = AB*. F 1 5
Hinh 107

12.Hinh 108 minh hoa mit cit dimg cia ti sach nghé
thuat & nha bac Ngoe Sau mot th(}‘l gian SU.’ dung, tu
sach d6 dia c6 dau hiéu bi xudng cap Va can stra lai.
Cac tam ngin BM, CN, DP bi hong va can thay méi.
Em hay gitip bac Ngoc tinh toan chiéu dai cac tam
ngin mdi lan luot thay thé cho cac tam ngin BM, CN,
DP da bi héng. Biét chiéu dai tim ngin £Q bang 4 m.

Hinh 108

13. Cho Hinh 109. Hinh nao dong dang phoi canh voi:

a) Tam giac OAB? b) Tam giac OBC?
¢) Tam giac OCD? d) Tt giac ABCD?
N
B I i 5
M |
[~ 5
< |
| | 0 D | |0
Hinh 109 Hinh 110

14. Hinh 110 c6 ghi tht ty cia 6 la mam, trong d6 co nhiéu cip 14 mam goi nén nhitng
cap hinh dong dang. Hay viét 6 cdp 1a mam goi nén nhitng hinh dong dang.
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THUC HANH PO CHIEU CAO

l. NOl DUNG CHINH CUA CHU PE
1. Gidi thiéu vé do dac

Nhitng kién thirc hinh hoc dau tién cua loai nguoi xuat phat tir nhu cau thue tién. Hinh hoc
phat sinh & Ai Cap do nhu cau do dac dat dai hing ndm sau moi mua lii lut cia song Nile
(trong tiéng Hy Lap hinh hoc la sw do dat).

Viéc do dac thuc dia, nghién ciru dia hinh dong vai tro quan trong trong cudc sﬁng.
Chang han, viéc tién hanh do dac cac cong trinh giao thong dwong thuy nhu: dong chay,
lvu lvong nude trén song. ho. kénh dao ven vinh. ... ¢o v nghia rat quan trong trong viéc
phén luong giao thong duong thuy va dong thoi gitip tau thuyén di chuyén trén duong
thuy dugc an toan. Bén canh do, viéc do dac chinh xac con giup cac nha quan li xay
dung hé théng ke. dap. cang, bén neo dau hop li, xay dung hé théng phao ti€u, hai dang

bao ho phu hop.
2. Kién thiic toan hoc
a) Néu AA’B’C’ «»» AABC thi ta ¢6 e A P L5 (1).
AB BC AC
. A, AB  AC e By L4 A aa ga-
Nhan xét: Xét hé thuc 1R = 10 trong day ti so bang nhau (1). Néu biét do dai ba doan

thang thi chung ta s& tinh dwoc do dai doan thing con lai. Chung ta c6 thé ap dung tinh chat

d6 dé tinh d6 dai ctia doan thin o ma khong do duoc truc tiép.

D K
b) Cho hinh thang ABKD c6 AB // KD. Hai diém E, F . ,
lan luot nim trén hai canh bén AD. BK sao cho EF // AB
DE
(Hinh I). Gia su 74 =k Khi do, ta co
k41 A B
AB-"Ygr lkp Hinh I

k k




That vay, theo hé qua cua dinh li Thales trong tam giac ADB ta co:
@_%_ DE + EA _1+l_k+1
El DE DE |

AB.

k
k+1
Ciling theo hé qua cua dinh li Thales trong tam giac BKD, ta ¢o:

Suy ra Bl =

SuyalF = .2 KD Dol EF =EI+[Fw= > A+, > _RD

k+1 k+1 k+1

Vay AB = %EF— %KD

3. Mot s6 cach do chiéu cao trong thuc tién

Chang han ta can do chiéu cao cua mot cai cay ma khong thé do truc ti€p duoc.

Gia st cay coO dinh cao nhat 1a diem B; diém A la hinh chiéu cua diém B lén mat dat;

diém C la bong nﬁng cua diém B. Khi do, chiéu cao cua cay la do dai doan thﬁng AB, do

dai béong ning cia cay la do dai doan thang AC (xem cac hinh 2, 3, 4)

Ta ¢6 thé thuc hién do theo mét trong cac cach sau day:

* Cach thiv nhat (Hinh 2):

+ Po d6 dai bong ning cua cay (la do dai
doan AC).

+ Dat mot coc DK vuong goc vor mat dﬁt, do
do dai coc DK va do dai bong n:fing cua coc
(la d6 da1 doan DE).

+ Vi cac tia nang duoc coi la song song Vol
nhau nén KE // BC. Do do ADKE <« AABC.

Suy ra AB =£ VéyAB=AC'DK.

DK DE DE

*Cach tho hat (Hinh 3):
+ Cém coc DK ¢b dinh, vuong goc vol mat dat.

-'-.- - -.h
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+Diéu chinh coc EF (cao hon coc DK) sao cho hai dau coc . K va diém B (ngon cay)
thang hang.

+ Xac dinh diém C trén mit dat sao cho F, K va C thang hang (bang cach dung day hodc
thude cang thang theo duong thiang FK cho dén khi cham dat). Po do dai coc DK va cac
khoang cach CD, CA.

+ Vi DK // AB (do cung vudng goc vo1 AC) nén ACDK «» ACAB.

DK CD .. DK . CA
Suvra —/— = . Vav AB = .
YR m T ea Y CD

ED C
Hinh 3

*Cach thire ba (Hinh 4):

+Cim coc DK ¢ dinh, vuong goc vor mat dat.
+ Piéu chinh coc EF (cao hon coc DK) sao cho hai dau coc K, F va diém B (ngon
cay) thang hang.

+ Do cac khoang cach DE, EA4; do do dai hai coc DK, EF.

+Tinh 6 sé % = k. Ap dung céng thirc (2), ta cb: AB = %EF ) %w

Il. GOl Y TO CHUC CAC HOAT DONG HOC TAP

Tién trinh 6 chtrc cac hoat dong bao gdm: phan chuan bi; phan thuc hién; phan tong két.

1. Phan chuén bi

@ (G140 vién thuc hién hai nhiém vu sau:
a) Chia lop thanh cac nhom, mdi nhom ¢o tr 3 dén 5 hoc sinh:

b) Yéu cau mo1 nhom hoc sinh chuéan b1 coc, day, thuoce thing do do dai.



@3 74 Moi nhom hoc sinh thue hién nhiém vu sau:

a) Lwa chon vat thé (chﬁng han: cot co, cay, toa nha, ...) dé do chiéu cao khi khong thé
do truc tiép.

b) Xay dung cach thirc do chiéu cao cia nhitng vat thé do.

c) Phan cong trach nhiem cua tung thanh vién trong nhom.

2. Phén thuc hién
M3i nhém hoc sinh thwe hanh do chidu cao khi khong thé do trc tiép. Cu thé 1a:

— Lua chon mot vat can do chiéu cao trong thuc té ma khong thé do truc tiép duoc.
— Tién hanh xac dinh chiéu cao do.

— Bao cao ket qua cua nhom theo mau sau:

Do dai cac doan thing do dwoc Chieéu cao can tinh

? ?

lll. PANH GIA

Hinh thirc danh gia: theo hinh thuc danh gia cua hoc tap du an.

1. Danh gia hoat dong ca nhan

— M6i ca nhan tir danh gia vao phiéu ca nhéan.

— Nhom danh gia tirng thanh vién trong nhom vao phiéu danh gia ca nhan.
2. Panh gia hoat dong va san pham ctia nhém

— Nhom tw danh gia lar hoat dong cuia nhoém va cho diém vao phiéu danh gia hoat dong

cua nhom.

— (G1ao vién va cac nhom danh gia, ro1 cho di€m phan trinh bay cua tirng nhom vao phicu

danh gia hoat dong nhom.
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(NEU NHA TRUONG CO DIEU KIEN THUC HIEN)

l. SUDUNG PHAN MEM GEOGEBRA

1. Tao cong cy minh hoa viéc sit dung hé s0 goc ciia duong thang dé nhan biét
su ciit nhau hoiic song song ctia hai dudng thang

a) Tao cdc sb a, b, ¢, d ban dau

— Nhap lénh: a = 1 61 bam

— Nhap lénh: b =2 r6i bam

— Nhap Iénh: ¢ = 3 roi bam

— Nhap lénh: d =4 r6i bam

b) Tao cdc hop chon dau vao

— Dung \a=;'_1'_f tao hop chon dau vao a va dat tén la “Nhap vao so a (khac 0) vo1 a =" ro1
tao lién két vo1 a.

— Dung 'La=1JI tao hop chon dau vao b va dat tén la “Nhap vao so b vo1 b =" ro1 tao l1ién ket
vO1 b.

— Dung \a={1_| tao hop chon dau vao c va dat tén la “Nhap vao so ¢ (khac 0) vo1 ¢ =" ron
tao lién két vou c.

— Dung a=1 tao hop chon dau vao d va dat tén 1a “Nhap vao s6 d véi d = roi tao lién két
void,

¢) Vé do thi ham so bdac nhdt y = ax + b va do thi ham s6 bdc nhaty = cx +d

—Nhap lénh: y =ax +b roi bAm

Khi d6 man hinh s& xuat hién d6 thi ham s6y = ax + b.

— Nhap lénh: y = cx +d roi bam J

Khi d6 man hinh sé xuat hién do thi ham s6 y = c¢x + d.

d) Minh hoa viéc sit dung hé sé goc ciia duong thing dé nhan biét su song song va
cdt nhau cua hai duong thdng

— P61 mau d6 thi ham s6 biang cach nhay chudt phai vao duong thang, chon Thudc tinh,
Mau sac va chon mau phu hop.



— Khi ta thay cac gia tr1 a, b, ¢, d & cac hop chon dau vao ta sé co cac do th1 ham 5O bac
nhat khac nhau. Ching han véia=1,b=2.¢=3,d=4 (a#c)haya=-2.b=2,¢c=-2,
d=4(a=c,b#d)tacodcac do thi ham s6 nhu sau:

ir:nam-am - O X | €7 Gesbebra - O X
jl-l-hv:r Chieh sda. Hdn i Cdclly chon Cdcclngon Clra sl Trr ghllp | Hbs¢ Chinhslra Hinte Cctivonon Cicoingou Clash Tro gl
| EY 8313 (o)lle) PN DD e AL B ol 41X -
[+ Fado i carn sach 0fibong | ¢ Wiang lbm vibe o 50| |+ Halla tal danh 3ch 8 twgng |+ Visag 1ban vie er 5|
54 e 6 -
=g " aw.d
b2 b=z _
:'1' pmapvaasﬁaﬂr.hacmwiaﬂ ::f MNhipvao sbakhac D) vola=-2
'ﬁuﬁnnn!ngz Mﬂpnjﬂg
By = N -1 v Xe fpe= 373 " = - ~ -
. g:.'.r-“h'-ﬂ Nhdpvao sébvoib=2 -+ ﬂ::'*-;r:ﬂ Nhap véo s6 b vl b =2
Phap vao 56 ¢ (khac D) wic =3 fhap véo s6 ¢ (khac 0) vori ¢ =-2
Mndp vao sé dvoid=4 Mhap vao so dveid =4 iy
2
I :-I. b =3 £ | _-|1 ] i T 3 e ; ] ¥ ] ¥ T v e 8 \ L3
| -i a7 - =8 -4 -1 -2 =1 a 2 |
| ri'l:'l:// 1 1 &l I.ll'-":-x \ i
sk AL Soni ot S5
- \ & o : . \ P ;
a # ¢ (har duong thang cat nhau) a=c, b #d (hai dvong thang song song)

2. Trai nghiém khi hoc mét s6 dinh Ii trong tam gidc

Ta c¢6 thé vé tam gidc vudng va trai nghiém dinh If Pythagore cho tam gidc vudng nhu sau:
a) Ve tam gidac vuong ABC (Hinh 1)

— Dung __A' dé vé diém A va diém B: dung ',/’_ dé vé doan thﬁng AB.

— Dung jr’ dé vé duong thing di qua diém A va vudng goc véi B

duong thing AB; ding @ dé vé diém C thuoc duong thang di qua A

va vuong goc var duong thang AB: an duong thang vura vé.

— Dung " dé vé& cac doan thing BC va CA.

— Dung &f, nhay chudt lan luwot vao cac diem B, A. C (hodc cac -

A 5
Hinh 1

diem C, A, B) dé ki hiéu goc vuong trén hinh vé.

b) Trdi nghiém dinh li Pythagore cho tam gidc vuong
—Dung .~ dé hién thi do dai cac canh (Iam tron) clia tam giac vuong.
— Nhép lénh: u = AB"2 + AC"2 — BC”2 r6i bam . ,..

— Nhap lénh: “AB"2 +AC”2 —BC"2="+u roi bam . ,/ 1 V& hinh va trai nghiém

i : ; dinh li Thales t t ,
— Khi di chuyén mot trong cac dinh A, B, C cua tam inh li Thales trong tam giac

giac ABC, ta thay do dai cac canh cia tam giac ABC
thay doi, nhung AB® + AC? — BC? luén bang 0, nghia la
AB® +AC’ = BC”,

ﬂm



3. V& hinh dong dang phéi canh (hinh vi tu)

Ta c6 thé vé tam giac A’B’C’ dong dang phoi canh (hay vi tw) véi tam giac ABC cho trude
i e " & HR i e < ms  F A? B?
vol diem O cho trede la tam dong dang phdr canh va ti s6 vi tu £ = e 2 nhu sau:

~Dung [ dé vé tam giac ABC; ding ,A va doi tén diém dé vé diém O.

— Dung " (nhay chuot lan luot vao X°.

.
diem A, diem O va nhap vao so 2 trong ctra s
xuat hién r61 bam ) trén man hinh s€ xuat hién
OA°

diém A’ (thuoc tia OA) thoa min i 2.

Twong tu, ta xac dinh duogc cac diém B, G-

(l:fin lwot thudéc cac tia OB, OC) sao cho Hinh 2
OB _oC _,

OB OC

~Dung [>» dé vé& tam giac A’B’C’ thoa mén yéu cau.

Chit y: Ta co thé dung ., dé vé cac doan thin g OA,AA’, OB, BB’, OC, CC’ va cho hién
th1 d0 dai1 cac doan théng do (bﬁng cach nhay chuot phat vao moi doan thﬁng do, chon
Thudc tinh ..., Hién thi tén: Gia tri) dé thay ba duong thing AA’, BB’, CC’ cung di qua
OA” OB  0OC
OA OB OC

OvaOA=AA, OB =BB’", OC =CC’ (hay =2 )
4. V& hinh chdp tam gidc déu, hinh chép tii gidc deu
Ta co thé v& hinh chop tam giac déu nhu sau:

— Dung [} (nhay chudt vao 2 vi tri trén Vung lam viéc
va nhap vao so dinh la 3) dé vé mot hinh tam giac déu
trong Vung lam viéc.

— Nhay chuét vao Hién thi trén thanh bang chon, sau A C
d6 nhay chuot vao Hién thi dang 3D. Trong cira sO

Hién thi dang 3D, nhay chudt vao 14, . sau do nhay

chudt vao mot diem trong hinh tam giac déu va giwr Hinti 3

ﬁ

/ 2 V& hinh chop tir giac déu.

B

chuot, kéo Ién trén, ta s€ co hinh chop tam giac déu.

— Doi tén cac dinh cia hinh chép va an cac doi twong
khong can thiét dé co hinh chop tam giac déu S.ABC
(Hinh 3). B



Il. SU DUNG PHAN MEM MICROSOFT WORD VA MICROSOFT EXCEL

1. Stt dung phan mém Microsoft Word dé vé biéu do hinh quat tron

Bang bén cho biét ba doan thé thao dat
duoc nhiéu huy chuong Vang nhat tai
SEA Games 31 theo két qua tong sip
huy chuong.

Poan Thé thao | S6 huy chwong Vang
Viét Nam 205
Thai Lan 92
Indonesia 69

(Nguéon: https://seagames2021.com)

Ta 6 thé st dung phan mém Microsoft Word dé v& biéu d6 hinh quat tron biéu dién s6 huy

chrong Vang ma ba doan thé thao néi trén di dat duoce nhu sau:

— Nhay chudt lan lwot vao dai lénh
Insert, chon Chart, trong hop thoai
Insert Chart xuit hién chon Pie rdi

bam OK:
— Nhap s6 liéu vao bang xuat hién nhu

& Hinh 4. ta s& c6 biéu do hinh quat tron
nhu & Hinh 5:

m Viét Nam

@ Thai Lan

® Indonesia

Hinh 5

(—:, -

I
1

d A | | ¢ | b [4
% S huy chuwong Vang

2 | Viét Nam 205

3 |Thai Lan 92

4 |Indonesia 69,

5

Hinh 4

43 Si dung phin mém

Microsoft Word dé vé biéu
d6 cot biéu dién s6 huy
churong Vang ma cac doan
Viét Nam, Thar Lan va
Indonesia dat duoc ta1t SEA
Games 31.

2. St dung phan mém Microsoft Excel dé trai nghiém mo phong tro chei tung
dong xu nhiéu lan va tinh x4c suét thuc nghiém ctia mét bién c6

Ta c¢6 thé mé phong tro choi tung mot dong xu 10 lan va tinh xac suat thuc nghiém cua
bién ¢6 “Mat xuat hién cua dong xu la mat sﬁp” nhu sau (xem Hinh 6 minh hoa mot

két qua khi thuc hién):

— Tao ra mot so ngau nhién la 0 hodc 1 06 Al:

+ Nhay chuot vao 6 Al;

+ Nhap vao: =RANDBETWEEN(O; 1).

— Tao ra mot so ngdau nhién la 0 hodc 1 o moi 6 tir A2 dén A10:

+ Nhay chuét vao 6 A1, nhay chudét phai va chon Copy:
+ Chon cac 0 tor A2 dén A 10. roi nhay chudt phai va chon Paste.

o
i '
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— Ghi “Sdp” vao 6 Bl néu két qua ¢ 6 Al la 1 hodc ghi “Ngira” vao 6 Bl néu két qua ¢
oAl la0:

+ Nhay chuét vao 6 BI;

+ Nhéap vao: =IF(A1=1; "Sap"; "Ngira").
— Ghi “Sdp” vao méi 6 B2, B3, ..., BIO néu két qua ¢ moi 6 A2, A3, ..., Al0 tuong iimg
la 1 hodac ghi “"Ngua’ néu két qua 0 moi 6 A2, A3, ..., Al10 tuong ung la 0

+ Nhay chudt vao 6 Bl, nhay chudt phai va chon Copy:

+ Chon cac 6 tir B2 dén B10, 161 nhay chuét phai va chon Paste.

— Ghivao 6 C1 s6 lan xudt hién mdit .?ﬁ;v o cdc 6 tir B1 dén B10:
+ Nhay chuot vao 6 Cl;
+ Nhap vao: =COUNTIF(B1:B10; ”S“p”)

— Ghi vao 6 C2 xdc sudt th uc nghiém cua bién cé "Mat xudt hién cua dong xu la mat sap".
+ Nhay chudt vao 6 C2;
+ Nhap vao: =C1/10.

A B C | D | 4 Mo phong tro choi tung

1 0 Netra 4 mot dﬂng xu 20 1an va tinh

5 | xac suat thuc nghiém cua
&l 0 Ngr:ra 0.4 bién c¢6 "Mit xuat hién cua
3| O Ngua | dong xu 1a mit ngwa".
4 0 N o

" gua S5 M6 phoéng tro choi gieo
S 1 Sap | mét xuc xac 50 lan va tinh
6 0 Ngua | xac suat thuc nghiém cua
7 1 Sap bién co "Mat xuat hién cua
8 | | S ﬁp xuc xac la mat 6 cham".
g | | Sap
10, 0 Negua
11 -

Chit y Hinh 6

— Ta c¢6 thé mo phong tro choi tung mot dong xu # lan va tinh xac suat thuc nghiém cua

mot bién co theo cach twong tu trén. Dé lap lat mo6 phong tro choi tung dong xu # 1an ta chi

can bam phim F9 (hoac dung t6 hop phim Shift va F9) trén ban phim may tinh.

— Tuy theo ché do trong phan mém Microsoft Excel, ta co thé st dung dau cham

phay (;) hoac dau phay (,) trong cac cau Iénh trén.
(105]



THUAT NGU

dinh li Thales
dinh li Thales dao

doan thiing ti 1¢

duong trung binh cua
tam giac
giai phuong trinh

hé qua cua

dinh li Thales

nghiém cua

phuong trinh

phuong trinh
béc nhiat mét an

phuong trinh mot an

quy tﬁc.chuyﬁ"n Ve

quy tic nhin
véi mét so6

tam giac dong dang

GIAI THICH

néu mét dudng thing song song véi mot canh clia tam gide va |

cit hai canh coOn lai thi né dinh ra trén hai canh d6 nhiting doan
thing tuong dng ti 1&

néu mot dudng thing cit hai canh cia mot tam gidc va dinhra |
~ trén hai canh nay nhiing doan thdng tuong tng ti I¢ thi dudng
thang d6 song song véi canh con lai clia tam gidc '

 hai doan thing 4B va CD ti 1& véi hai doan thing MN va PO

AB MN

néu co ti 1é thire cD PO

- 5 . Al . o . .
doan thang noi trung diém hai canh cua tam giac

- tim tat ca cac nghiém cua phwong trinh

néu mot dudng thing song song véi mot canh clia tam gidc

~ va cit hai canh cdn lai thi n6 tao thanh mdt tam gide méi ¢6
ba canh tuong tng ti 1€ v4i ba canh cua tam gidc da cho |
néu hai vé cuoa phuong trinh (an x) nhan cung mot gia try khi
x = a thi s0 a goi 1a mét nghiém ctia phwong trinh d6 '

phuwong trinh dang ax + 5= 0, véia, bla haiso dachovaa =0

~ mét phwong trinh v6i1 an x ¢6 dang A(x) = B(x), trong do6

. VE trai A(x) va vé phai B(x) la hai bicu thirc ciia cing mot

. bién x

- trong mot phwong trinh, ta ¢6 the chuyén mot s6 hang tir vé

. nay sang ve kia va doi dau so hang do

trong mot phuong trinh, ta c6 the nhan ca hai vé véi cling

- mot so khac 0

TRANG

-------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------
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bang théng ké

biéu dién mdt dai Iuong bai biéu thiic
chiia an

biéu do6 cot

biéu dd cot kép

biéu db doan thing
biéu @6 hinh quat tron
cAu tric fractal

diém mat hut

dinh 1f Thales

doan thing ¢ 18
dudng chan troi

duding trung binh cta tam gide

gidi bai todn bing cdch l4p
phuong trinh

gidi phutong trinh

hai tam gidc dong dang phéi canh
hai tif gidc dong dang phoi canh
e qu clia dinh 1 Thalds

hinh dong dang

hinh dong dang trong khoa hoc va
cong nghé
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hinh dong dang trong
nghé thuat, kién truc

hinh dong dang trong thé gidi
tu nhién

nguyén tic phdi canh
nghiém cta phuong trinh
phuong trinh bic nhat mot an
quy tic chuyén vé&

quy tic nhan v6i mot s&

tam gidc dong dang

ti s6 dong dang

tinh chat dudng phan gidc cua
tam giac

tinh chat dudng trung binh cla
tam giac

tridng hgp dong dang thi ba

cua tam giac
tridng hgp dong dang thi hai
cua tam gidc

trudng hgp dong dang thii nhat

uéc lugng chiéu cao

udc luong khoang cich

~ xdc sufit clia bién cO

| xéc suft thuc nghiém

~ cta bién c6
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Mang cuoc 35ng vao bai hoc ,_ f’“ .
Dwa bai hoc vao cuécsong

@Aén 8 1a cubn séach gido khoa danh cho hoc sinh

l&p 8, thudc bd sach gido khoa Canh Diéu, thwec hién theo
Chuwong trinh Gido duc phé théng 2018.

Sach gdm hai tap dwoc bién soan dap (rng yéu cau phat trién
pham chat va nédng lwc cta hoc sinh. Céac hoat ddng hoc tap
dwoc to chire theo tién trinh tir d& dén kho, hwdng den viéc
kham pha, phat hién, thuc hanh, van dung giai quyét van dé
trong thire tién, phu hop vi trinh d& nhan thirc cia hoc sinh.
Sach dwoc trinh bay hap dan, khoi goi sw td6 mo, kich thich
hirng thu, tao dyng niém tin trong hoc tdp mén Toan & hoc sinh.

Sach la san phadm tam huyét cua tap thé tac gia - nhirng
nha gido, nha khoa hoc giau kinh nghiém trong giao duc

phé théng.
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