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Pé cuong on tap hé -Mon Todn 12. ()i/ Ndam hoc: 2014-20135.

PE CUONG ON TAP HE MON TOAN 12
(Danh cho hgc sinh)
PHAN I :GIAI TiCH 12
§1. TINH PON PIEU CUA HAM SO

Bai 1: Xét sy bién thién cta cac ham so6:

1) y=2x®+32 41 1) y=~—§x3+6x2—9x—~§
2) y=x"-2x* +x+1 12) y=i—2x
x41
. 2
3) y=mis 18} it
, ¥
4) y=x-2 14) y=—~
x x +1
5) y=x*—252 45 15) y:ﬁ—%
6) y=+4-x’ 16) y=%x4+x3~—3x2+1
2 2
7) yzx 8x+9 17) y:x +3x+3
x—5 x+1

4 2
8) y=+x"—2x+3 18) yziiy
x
9) y:§x3—2x2+4x—5

10) y=+/2x-x*
Bai 2: Chiing minh ring cdc ham s6 sau day d6éng bién trén R:
1) f(x)=x"—6x"+17x+4
2) f(x)=x+x*+1
3) y=5x-3sinx+4cosx
4) y=x+cosx
5) y=x’+x-cosx—4
Bai 3: Ching minh rang:
1) Him s6 y= % 14 dong bién trén moéi khoang xéac dinh cta nd.

—_ 2__
2) Ham 6 y= 5 —2**3
x+1

Bai 4: Tuy theo gia tri cia m hay khao sét su bién thién ctia cdc ham sé:

1 9
1) y=5(m2—4)x2—(3m—6)x+5

14 nghich bién trén moi khoang x4c dinh ctia nd.

2) y=mx’ =3(m-1x*+3(m—-2)x+1
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Bai 5:
1) Véi gid tri ndo cla a thi ham s6 y = ax - x° nghich bién trén R.

” [ . i e A ~ e 1 n * A7 A
2) Tim cédc gid tri cuia tham s6 a dé ham s6 y= §x3 +ax” +4x+3 dong bién trén R.

3) Tim m dé ham s6 y= M=% Juon nghich bién trén méi khoang xd ctia né
X—m
4) Tim m dé ham s6 y = (m-3) x - (2m+1) cos x luén nghich bién trén mbi

khoang x4c dinh cta né.

2
x*=2mx+m+2 .. -
dong bién Vx > 1.

5) (PH Kién tric Ha Noi 97) Tim m dé€ haim s6 y =
X~

2
6) Tim a dé ham s6 y= 9—x+—+6;-_—2 nghich bién trén [1; + o]
X

Bai 6: Cho0<x < g— Chiing minh rang:

I)tanx > x
2) sin X + tan X > 2x

Bai 7:
1) Tim c4c nghiém aAm cta phuong trinh: x°-2x°-3 =0
2) Tim c4c cap sO (x; y) v6ix € [~§;%J; ye(—%;j} va théa mén hé pt:
tanx—tany=y—x
2x+T7y=3x

3) Gii PT: V4x—1++4x> -1 =1
Bai 8: (DHBK - HN - 94): CMR: Néux +y=1 thi x'+y*> %
Bai 9: (DHSP II - 98) CMR: Trong moi AABC nhon ta déu cé:
%(sinA+sinB+sinC)+§(tanA+tanB+tanC) >
Bai 10: (DH Ngoai Thuong 99): Giai phuong trinh :
\/3—x+x2 —\/2+x—x2 |
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2) Viét pt dudng cong di qua céc diém cuc tri clia d6 thi ham s6.

x* +mx—2 :
Bai 7: Cho ham s6 V= o1 Xdac dinh m dé:

1) Ham s6 ¢6 cuc tri
2) Ham s6 c6 cuc dai, cuc ti€u v6i hoanh d6 thda man: x, + X, = 4x,x,
3) Ham s6 ¢6 cuc dai, cuc tiéu v6i hoanh do duong
Bai 8: (DHBK - Ha Noi - A - 2000)
Xéc dinh cdc gi4 tri cia m dé ham s6 y = f(x) = mx> + 3mx? - (m - 1)x- 1
khong cé cuc tri.
Bai 9: (PHCSND - A - 2000)

, . 294 - g 4 2 3 - = A ~ A # b
Xéc dinh m dé ham s6 V = Ex —mx + 5 cuc tiéu ma khong cé cuc dai.

Bai 10: (PHAN - A - 1999)
Xéc dinh tat ca cdc gid tri cia tham s6 m dé diém cuc dai va cuc tiéu ciia d6 thi
x> +mx—m+8

ham s6 ¥V = o1 & v& 2 phia clia dudng thing 9x -7y -1=0

Bai 11 : Tim m dé ham sé :
1)y=x"-3mx’* +(m-1)x+2 dat cuc tiéu tai x =2 .

2
2)}»=)C—tﬂJ-CmJ—r—1 dat cuc dai tai x = 2.
xX+m

Bai12 : Chohamsb: y=x'—3mx+4m.

1)Viét PT duong thang di qua cac dlem cuc tri ctia ham sé.
2) Tim m dé ham s6 ¢6 cuc dai ,cuc tidu va céc diém cuc dai ,cuc tidu déi xtmg nhau

‘qua dudng thing y = x.

Bai 13 : (HVQHOT —97)
Cho ham s6 : y=x*—24mx* +2m+m*. Tim m dé ham sd ¢6 cuc dai ,cuc tiéu

14p thanh ba dinh ctia tam giac déu .
x> —2mx+3m’

Bai 14 : Chohamsé V=
r, xX—2m
1) Viét PT dudng thang di qua cac diém cuec tri ctia ham so.
2) Tim m dé ham s6 cé cyuc dai ,cyc tiéu nam vé hai phia cua truc Ox.
x> —(m+Dx—m’+4m-2

Bail5: Chohamso V= 1

1) Timm d(:‘e ham sé ¢6 cyc trj . ,
2) Timmdé ham so cod y.,.y., nho nhat .
Bai 16 : (Khoi A -2012 Cho ham s§ y =x" =2(m+1)x* +m’
Tim m dé ham s6 c6 ba diém cuc trj tao thanh ba dinh ctia mot tam giac vudng can.
Bai 17 : ( Khm B-2013)
Cho ham sb : y= 2x ~3(m+1)x* +6mx .
Tim m d& ham s c6 hai diém cuc dai ,cuc tiéu A ,B va dudng thang AB vudng goc
v6i dudng thang y=x+2.

Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Noi. 4
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§2: CUC TRI CUA HAM SO

Bai 1: Ap dung quy téc 1, tim cdc diém cuc tri ctia cdc ham s6 sau:

1

1) y=2x"+3x"-36x-10 6)y:§x3+2x2+3x—1

, 5 P x3
) Yy=Xx +2x"-3 7)y=?—?+2

1
HYy=x+— 8)y-—-x4+4x3—2x2—12x

X

x —2x+3 x"—=3x+3

4) F= 9) ¥ =

x—1 x—1
5) y=x"(1-x)° 10) y =8 —x7

Bai 2: Ap dung quy tic 2, tim cdc diém cuc tri clia cdc ham s6 sau:

) y=x*-2x"+1 4) y=x-—sin2x+2
2) y=xv4-x’ 5) y=3-2cosx—cos2x
3) y=s8in2x—x

Bai 3:

1) Xét ham s6 f(x) = ax’ + bx*+cx+d.  Tima, b, ¢, d, sao cho ham s6 f dat cuc
tiéu tai diém x = 0; f(0) = 0 va dat cuc dai tai diém x = 1; f(1) = 1.

2) X4c dinh céc hé s6 a, b, ¢, sao cho ham s6 f(x) = x* + ax” + bx + ¢ dat cuc tri
bang 0 tai di€m x = - 2 va dé thi cia ham s6 di qua diém A (1; 0).

x* —m(m+D)x+m’ +1

3) Ching minh rang: Véi moi gid tri cia m, hAm s6 Y = T

ludn ¢6 cuc dai va cuc tiéu.
Bai 4:
Pl g2 » ~ ki ~ ~ ~ : ot * . =2 T
1) V6i gid tri nao cua a thi ham s6 f(x) = sin 3x + asinx dat cuc tri tai diém x = o ?

Hay cho biét tai diém dé ham s6 dat cuc dai hay cuc tiéu?
2) Tim m d€ ham s6 y = mx’ + 3x* + 5x + 2 dat cuc tri tai x = 2.

, 1 1
Bai§: Cho ham sg y =’ =(m=1)x*+3(m—2)x+

1) Tim m dé: a/ Ham s6 ¢6 cuc tri.

b/ Ham s6 ¢6 cuc dai, cuc tiéu tai x,, X, théa méan: x, +2x, = 1

¢/ Ham s6 ¢6 cuc dai, cye ti€u tai diém c6é hoanh d6 duong

d/ Ham s6 ¢6 cuc dai, cuc ti€u va Xqp, < Xep

e/ Ham s6 dat cuc dai tai x = 0 _
2) Tim m d€ ham s6 c6 cuc dai, cuc tiéu va viét pt dudng thang di qua diém cuc

dai, cuc tiéu ctia d6 thi.
Bai6: Chohamsé y=x"+(m+1)x"+1

1) Tim m dé ham s& ¢6 cuc dai, cuc tiéu

Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Néi . 3
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§ 3: GIA TRI LON NHAT VA GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

Bai 1: Tim GTLN, GTNN ctia cic ham s6 sau:
1) f(x)=x*+2x-5 trén doan [-2; 3]

3
2) f(x)= x?+ 2x*+3x—4  weén doan [- 4; 0]

1
Dfx)=x+ ; trén khoang (0; + o)

4) f(x) =-x*+2x +4 trén doan [2; 4]
2x* +5x+4
5)f(x) = =222 1ren doan [0: 1]
x+2

1
6) f(x) = x— ~ trén nira khoang ( 0; 2]

7) f(x) = x>+ 3x* + 18x  trén nira khoang [0; + )
8) f(x) = 2x + Vx2 +1
9)f(x)=x*-3x+1 trén doan [0; 3]
10) f(x) = x + V22
Bai 2: Tim GTLN, GTNN cta cdc ham sé:;

1) y =2sin*x + 2sin x - 1 4) y = sin*x + cos’x
2) y = cos’2x — sinx.cosx + 4 5) y = sin®’x + cos*’x
sin x
3) y= oo véi x €[0;7] 6) y= cos*2x +2(sinx + cosx)? - 3sin2x +1

Bai 3: (DHKT Ha Noi - 1998)

2cos”x+ | cos x| +1

Tim GTLN, GTNN ciia biéu thic: 4=
|cosx|+1

Bai 4: Cho ham s6 y = x” - 3x
1) Khéo sét su bién thién va tim c4c diém cuc tri ctia ham s6.
2) Tim GTLN, GTNN ctia ham s6 ¥ = —sin3x—3sin’ x
Bai 5: Gia strx, y thay déi théaman x >0; y>0vax +y=1.
Hay tim GTLN, GTNN ctia biéu thic:
Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Noi .
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Bai 18:(Khoi D- 2012)

Cho ham sb : yz%x3 —~mx* =2(3m? —I)x+§.

Tim m dé ham s6 c6 hai diém cuc tri x,,%, sao cho :x.x, +2(x, +x,) =1.
Bai 19 : (Khoi B -2012)
Cho ham s6 @ y =2x* — 3mx? +3n°.

Tim m dé ham s c6 hai diém cuc dai ,cuc tiéu A ,B sao cho tam giac OAB co6 dién
tich bang 48.

Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Néi . 5
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§4: DPUONG TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

Bai 1: Tim cédc duong tiém can cta d6 thi cdc ham s6 sau:

_x-2 x* —3x+4
AT KA
| _ —2x-2 _x+2
AT s NVTE
3) Jf=x+2—L 6) V= é
x-3 x’ 41
Bai 2: Tim cidc dudng tiém can cta do thi cdc ham s6 sau:
2x—1 X +x+1
hy==—73 +x-3 DR e
_ X +2 x*+x+1
2) y—x2—2x 6) y:—5x2~2x+3

3) y=+x’ -1 7) y=2x+x* -1
4y y=x+vx" +1 8) y=+/x"+x+1

ax® +(2a+1)x+a+3
x+2

CMR: Tiém can xién cta d6 thi ham s6 lu6n di qua 1 diém 8 dinh.

(m—l)(x2 —2x)+m+4

voia#-1vaa+#0.

Bai 3: Chohaims6 y=

Bai 4: Cho ham s¢ y = V(’)’imqf—;l{;m#()

mx +m
CMR: D6 thi ham s ¢6 mot dudng tiém cén c6 dinh, con dudng tiém can thi
hai luén di qua mot diém cé dinh.

Bai 5: Tim cdc dudng tiém can cta d6 thi ham s6 y = x++/x* +x+1

X
Bai 6: Tim céc duong tiém can cua d6 thi ham s6 V = ———
e S ' Vxt+x+1
il , P - A e e o - x+1
Bai 7: Tim cic dudng tiém can cua dé thi ham s6 y = x. -
.. . : x”sina +2xcosa +1 e e
Bai 8: Choham s6 ¥y = .X4c dinh phuong trinh tiém can

x+2 _
xién ctia d6 thi ham s6. Tinh khoang cdch tir géc toa do dén tiém can xién.
Hiy tinh gi4 tri ca o dé khoang cach trén 13 16n nht.

Gs e X mx—] o 2l g e e .
Bai 9: Choham s6 ¥ = o1 Tim m d€ tiém cén xién cia ham s6 tao véi
x —

céc truc toa do tam gidc c6 dién tich bang 18.
o _(m+)x’ —m’ b .
Bai 10: Cho ham s6 V = T . CMR: V6i moi gid tri m # 0 tiém cén

xién cta d6 thi ham s6 ludn tiép xtic véi mot parabol c6 dinh.

Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Néi . 8
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X y Yy
{) P= . NM=—" 4 P
) Vl=x Lfl-y ) y+1 x+1
) ‘ ' . " 12
Bai 6: Goi x;; x, 1a cdc nghiém ciia pt: 12x” —6mx +m _4+W:0'

Tim m sao cho: S = xf -{—xf dat GTLN, GTNN.

x+y=2a-1
Bai 7: Gia su (x; y) 1a nghiém ctia hé 2 y2 —d? +20-3
Timadé P=x.y nho nhit.
Bai 8: Tim m dé bét phuong trinh mx —Vx—-3 <m+1 ¢6 nghiem?

Bai 9: Tim tit ca cic gia tri chia m d€ bét phuong trinh:

Ax +m >0 nghiém ding véi moi x.

Bai 10: Cho ham s6 f(x) =- X’ + 3mx - 2. Tim tét ca céc gia tri ciia m dé bat

phuong trinh dugc théa man Vx > 1.

Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Néi .
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§6. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI HAM SO

Bai 1: Cho hams6:y =x +3x>—4
a) Khao sat va v& dé thi clia ham s6 .
b) Viét phuong trinh ti€p tuyén ctia d6 thi tai diém udn.
c) Ching minh rang diém udn la tim déi xting clia do thi
Bai2: a) Khdo sdt va v& d6 thi ciia ham s6: y = - x* + 3x* - 1
b) Tuy theo cdc gid tri cia m, hay bién luan s6 nghiém ctia phuong trinh:
-x*+3x%-1=m.
Bai 3: Khao sat va v& do thi cia ham sd sau;
1 5
a)y=§x3*-x2—3X~§ b)y=-x>-3x+1
- __!_ 3 2 _ 2 . 2
c) y= 3x +x°—2x & d)y=x"-3x"+3x+1
e)y=x"-3x*+2 ly=-x*-2x*+1
4
g)y=~~§2—+3xz+é h) y=x"+x*+2
Bai 4: a) Khéo sdt va v& d6 thi clia cdc ham s6: y = - x* +2x>- 2

Bai §:

Bai 6:

Bai 7:

Bai 8:

Bai 9:

b) Tuy theo cic gia tri clia m, h&y bién luan s6 nghiém ctia phuong trinh:
-x'+2x*-2=m
c) Viét phuong trinh tiép tuyén tai cdc diém uén clia dé thi.
a) Khao sat va v& d6 thi cia ham s6: y = x* - 3x%> + 1
b)Tay theo cac gid tri cia m, hdy bién luan s6 nghiém ctia phuong trinh:
x>-3x2+m+2=0
Choham s6 y = (x + 1)(x* + 2mx + m + 2)
a) Tim m d€ d6 thi ham s6 cét truc Ox tai 3 diém phan biét .
b) Khdo sit va v& d6 thi ctia ham s6 véim = - 1.
Cho ham s6 y = x* — (m+1)x*+ m
a) Khéo st va v& d6 thi v6i m = 2.
b) CMR : d6 thi clia ham s6 da cho luén di qua 2 diém c6 dinh véi moi m.
Cho ham s6: y = x* - 2mx* + 2m
a) Tim c4c gid tri cia m sao cho ham s6 ¢6 ba cuc tri

b) Khdo sét va v& d6 thi clia ham s6 véi m = %
c)Viét phuong trinh tiép tuyén ctia dé thi tai hai diém uén
x—2

2x+1
c¢) Ching minh rdng giao diém I clia hai dudng tiém cén ctia d6 thi 12 tam déi
xing cua né.

a) Khao sdt va v& do thi cia ham s6: ¥ =

Bai 10: Khao sét va vé d6 thi ctia ham s6 sau:
x+1 2x+1
a = — b =
)y =3 | )y R
x*-3x+6 e |
) y= X346 @) y= 2=t
x-—1 1-x

Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Néi . 10
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§5. PIEM UON CUA PO THI - PHEP TINH TIEN HE TOA PO
Bail: Chohams6 y=ax’+bx*+cx+d (a# 0)
1) CMR: D6 thi ham s6 nhén di€ém u6n I 1am tam déi xing
2) CMR: Tiép tuyén tai diém uén ctia d6 thi ham s6 c6 hé s6 nhd nhat néu a >0
va hé s6 géc 16n nhét néu a < 0 trong céc tiép tuyén ctia db thi.
3) CMR: Néu d6 thi ham s6 cat truc hoanh tai 3 di€ém céch déu nhau thi diém
uén nam trén truc hoanh.

ax+b
Bai 2: Cho ham so: V=
B cx+d

1) CMR: D6 thi nhan giao diém ctia 2 dudng tiém cén lam tim déi xting.
2) CMR: Khoéng c6 bét ctt ti€p tuyén nao cta d6 thi ham s6 di qua L.

. ax’ +bx+c L '
Bai 3: CMR: D6 thi ham s¢ V= W nhan giao diém I ctia 2 duong tiém

can lam tam dai xtng.
Bai4: Tima, b dé :
1) d6 thi ctia ham s6 y = x* - ax® + x + b nhén diém (1;1) 12 diém uén.
2) d6 thi ham s6 y = ax® + bx? + x+1 nhén I( 1; - 2) 1am diém u6n ctia dé thi .
Bai 5: Tim a d€ d6 thi ctia ham s6 y = x* - ax® + 3
a) C6 2 diém u6n
b) Khong c6 diém uén
x+1 .
Bai 6: CMR duong cong V = 211 ¢6 3 diém u6n cling ndm trén mét dudng
thang. Viét phuong trinh dudng thing di qua cdc diém uén.
x* —2mx+3m°

Bai 7: Cho haim s6 y =

o Y . x—2m
1) Khéo st su bién thién va tim céc diém cuc tri ctia ham s6 khi m = 2
2) Tim m d€ d6 thi ham s6 nhéan diém I (1;1) 1am tam d6i xing.

Bai 8: CMR: D6 thi ham s6 sau c6 3 diém uén thang hang.

x—1 2x +1
1 =" 2 =
)Y .y )y x?+x+1

Bai 9: Tim diém uén cta dé thi cic ham s6 sau;
Dy=x*- 92+ 2x - 3 4)y =+1+x’
x*—2x+3
2)y=2x*- 6x>+5 5) ¥u————
Ny=3x"-5x*+3x>-2
Bai 10: CMR Céc diém u6n ctia d6 thi ham s6 y = xsinx nim trén dudng cong (C)
c6 phuong trinh: y* (4 + x?) = 4x°,

x—1

Truong THPT Nguyén Thi Minh Khai - Ha Noi .
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b) Tinh ty s6 thé tich cha hai khoi da dién tao béi mat phiang (A'BM) cét hinh
hop trong trlrbng hop M la trung diém ctia canh AD.
c) Gia st AA' = AB va MB vuéng goc véi AC. Chlrng minh ring mit phang
(A'BM) vuong gée v6i AC' va diém H 1a truc tam ciia tam gidc A'BM.
Bai 3: Cho hinh ch0p SABC, SA =x, BC =y, cdc canh con lai déu bing 1.
a) Tinh thé tich khéi chép theo x, y.
b) Tim x, y dé thé tich khéi chop 16n nhat?
Bai 4: Trén ba canh Ox, Oy, Oz ctia tam dién ba géc vuong Oxyz ta 14n luot 14y céc
diém A, B, C v6i OA =a, OB=b, OC = ¢ (a, b, ¢ > 0). Goi H 12 hinh chiéu ctia O

xuéng mit phang (ABC).
a) Chiing minh rang tam gidc ABC c6 cdc géc déu nhon va H 14 truc tdm clia
tam gidc ABC.

b) Chitng minh rang S2,. =72, + 82, + 52,

c) Goi M, N, P l4n luot 1a trung diém ciia AB, BC, CA. Ching minh ring bén
mat cua tf dién OMNP la céc tam gidc bang nhau. Tinh thé tich ti dién
OMNP theo a, b, c.

d) Gia st a, b, ¢ thay doi nhlmg luén luén thdéa mén diéu kién a* + b + c? = k,
vGi k > 0 cho tru6e. Khi nao thi tam gidc ABC ¢6 dién tich 16n nhat? Ching
minh rang khi dé doan OH ciing c6 do dai 16n nhét.

Bai 5: Cho hinh chép SABCD c6 didy ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA = h va

SA L (ABCD), M 1a mot diém thay déi trén canh CD. Pat CM = x.

a) Ha SH | BM. Tinh SH theo a, h va x.

b) Xéc dinh vi trf cia M d€ thé tich t dién SABH dat gi4 tri 16n nhé4t va tinh gid

tri 16n nhét do.
Gi6i thi¢u mot s6 de thi dai hoc ghn diy
Bai 1 (Khdi A-2013). Cho hinh chop S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai A va géc
ABC =30°. Tam giac SBC déu canh a va mat bén (SBC) vudng gdc véi day . Tinh theo
a thé tich khéi chép S.ABC va tinh khoang cach tir C dén mit phing (SAB) .
Bai 2 (Khéi B-20103). Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vubng canh a , mit bén
(SAB) 14 tam giac déu va vudng géc v6i mét phing déy . Tinh theo a thé tich khéi
chop S.ABCD va tinh khoang cach tir A dén mit phéng (SCD) .
Bai 3 (Khéi D-2013). Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thoi canh a , canh bén
SA vuéng gbc véi mit phang ddy, géc BAD=120° , M 14 trung didm ctia BC , géc
SMA =45°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach tir diém D dén
mit phang (SBC) .
Bai 4 (Khéi A-2012). Cho hinh chép S.ABC c¢6 d4y 1a tam gidc ddu canh a . hinh
chiéu vuéng géc cia S trén mat phing (ABC) 14 diém H thudc canh AB sao cho HA =
2HB , gbc gifta dudng thiang SC va mit phing (ABC) bang 60° . Tinh thé tich khbi
chép S.ABC va tinh khoang cach gitra hai dudng thing SA va BC theo a ?
Bai 5 (Khdi B-2012). Cho hinh chép tam gide déu S.ABC v6iSA=2a,AB=a.
Goi H 14 hinh chiéu vudng géc cua A trén SC . Chimg minh SC vuéng géc véi mit
phang (ABH) . Tinh thé tich khdi chép S.ABH theo a .
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Bai 7: Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD canh ddy bang a canh bén bang 2a.

a. Tinh thé tich ctia khdi chép

b. Tinh dién tich xung quanh (S,, = tong dién tich mit bén)
Bai 8: Cho hinh chép tam gidc déu SABC. Canh déy bang 2a géc gifta mit bén va mat
ddy bang 60°.Hay tinh thé tich ctia khéi chép.
Bai 9: Cho khéi tt dién déu ABCD va M 12 diém trong cia né. Chiing minh ring téng
khoang cich tir M dén cdc mit cua khoi tit dién khong phu thuée vio vi tri ciia M bén
trong khai ta dién do6.
Bai 10: Cho hinh chép S.ABCD. D4y ABCD la hinh vuéng canh bén SA L (ABC);
SA=a

1. CMR: SAC, SBC 1a céc tam gidc vudng bang nhau

2. Tinh dién tich tam gidc SAC; thé tich khéi tit dién SBCD.
Bai 11: Cho hinh chép déu SABCD c6 canh ddy AB = a va géc SAB =ca . Hay tinh thé
tich ctia kh6i chép theo a va « .
Bai 12: Cho hinh 14p phuong ABCD.A'BCD. I la trung diém B:C'. Tinh thé tich khé&i
lap phuong biét AI =7.
Bai 13: Cho lang tru tam gidc ABC.CBC. Pdy ABC la tam gidc déu canh a géc giita
canh bén va mit ddy bang 30°. Hinh chi€u H clia A 1én mat (ABC) tring véi trung
diém ctia BC.

a. Tinh thé tich ctia khéi lang tru.

b. Tinh dién tich mit trén BCCB
Bai 14: Cho lang tru tam gidc ABC.A'BC c¢6 ddy ABC la tam giac déu canh a va diém
A’ cdch déu cdc diém ABC. Canh bén AA' tao véi ddy géc 60°

a. Tinh thé tich cta khéi lang tru

b. Chlrng minh mat bén BCCB' 1a mot hinh chit nhét.

c. Tinh t6ng dién tich céc mat bén ctia khéi lang tru.
Bai 15: Cho chép cut tam gidc déu ABC.A'B'C canh ddy 16n 2a canh ddy nho la a géc
gifta dudng cao v6i mit bén 1a 30°

a. Tinh téng dién tich cdc mat clia hinh chép cut.

b. Tinh thé tich khéi chép cut.
Bai 16: Mot khoi chép cut tir gide déu canh ddy 16n 1a a canh ddy nhd 14 b (a > b).
Tinh thé tich ctia khéi chép cut biét dién tich xung quang ctia hinh chép cut bing téng
dién tich ctia hai ddy.

II1. Gi6i thiéu mot s6 dé thi dai hoc (1997 - 2000)

Bai 1: Cho hinh vuéng ABCD canh béng a. Goi I 1 trung diém AB. Qua I dung dudng
vuong géc v6i mat phang (ABCD) va trén d6 14y diém S sao cho SI = a+/3 .

a) Ching minh rang tam gidc SAD la tam gi4c vuéng.

b) Tinh thé tich kh6i chép SACD rdi suy ra khoang céch tir C dén mit phing

(SAD).

Bai 2: Cho hinh hép chit nhat ABCD A'BCD' va diém M trén canh AD. Mit phang
(A'BM) cit dudng chéo AC' va hinh hop tai diém H.

a) Chiing minh rang khi M thay d6i trén canh AD thi dudng thang MH cit
dudng thing A'B tai mét diém c6 dinh.
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X2 X+2
Q¥ 2x+1 f)y—y—x+3
2x* +5x+4

Bai 11: a) Khdo sit va vé do6 thi cia ham s6: ¥ = =%
Sy x
b) Chiing minh ring giao diém I cia hai dudng tiém cén ctia dé thi 13 tam d6i
xting ctia do thi.
c)Tuy theo cdc gid tri cia m, haly bién luan s6 nghiém cta phuong trinh:

2x* +5x+4
—— +m=0
x+2
S - ; x+2
Bai 12: a) Khao sdt su bién thién va vé& d6 thi (H) cia hAim s&: ¥V = et 1

b) CMR: dudng thdng y = mx + m - 1 luén di qua mét diém c6 dinh cta
duong cong (H) khi m bién thién.
¢)Tim céc gid tri cia m sao cho dudng thang di cho cit dudng cong (H) tai
hai di€ém thudc cling mét nhdnh ctia (H).
ax® —bx
Bai 13: Chohamss V= ey
a) Tim a va b biét rang d6 thi (C) ctia ham s6 di cho di qua diém A [—I%J va
tiép tuyén ca (C) tai diém O (0;0) c6 hé sé géc bang -3
b)Khao sét su bién thién va v& do thi cia ham s6 véi cdc gid tri cia a va b da
tim duoc.
e . . 2x* —x+1
Bai 14: a) Khao sat su bién thién va v& d6 thi cia ham s6: ¥ = a1
b) V6i cdc gid tri nao clia m dudng thang y = m - x cit d6 thi clia ham s6 da
cho tai hai diém phan biét? '
¢) Goi A va B la hai giao diém d6. Tim tap hop cdc trung diém M clia doan
thang AB khi m bién thién.
3x
x+2
ti€p xtc véi nhau. Xdc dinh ti€p diém cha hai dudng cong trén va viét phuong
trinh ti€p tuyén chung ctia ching tai diém dé.

2
Bai 15: Ching minh ring céc d6 thi ctia hai ham s6 £(x) = "Tr%x va g(x) =
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PHAN II : BAI TAP HINH HOC 12
I-QUAN HE SONG SONG VA VUONG GOC
Bai 1. Cho chép tam giac déu S.ABC c6 canh bén bang a , géc gitta mit bén va miit
d4y bang 60° . Goi M, N , I lan lugt 1a trung diém ctia BC, AB, AC , AM cét NI tai F

a. Tinh do dai duong cao ctia hinh chép .

b. Tinh sb do goc gitta SB va mit phing (SAM) .

c. Tinh khoang cach tir diém A dén mit phing (SBC) .

d. Tinh khoang céch gifta hai duong thing SI va BC .

e. Tinh khoang c4ch gitta hai dudng thang NI va SM .
Bai 2. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD cé ddy ABCD la hinh vuéng canh a , canh
bén SA = av/3 .Goi E 13 diém déi xting ctia D qua trung diém ctia SA , M 14 trung

diém cia AE , N la trung diém ctia BC .
a. Tinh d(AB,SC).

b. Chimg minh ring MN L BD.

c. Tinh d(MN,AC).
Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la nira luc gidc déu ABCD ndi tiép trong
duodng tron dudng kinh AD = 2a , SA vudng géc voi day va S4=a-/6.

a)Tinh khoang cach tir A va B d&&n mp (SCD).

b)Tinh khoang cach gitta dt AD va mp (SBC) .
Bai 4. Cho lang tru tam giac ABC.A’B’C’ ¢6 ddy la tam gidc vudng tai A, AB=a,
AC = 4/3, canh bén bang 2a .Tinh khoang cach gitra hai day cua lang tru tmh cosin
clia g6 giita hai duong thing AA’ va B’C’.

II- HINH KHOI PA DIEN VA THE TiCH
Bai 1:

a. Hay chia mot khoéi t& dién thanh hai khéi td dién

b. Hay chia mét khéi ti dién thanh bén khéi tit dién bing hai mat phang.
Bai 2: Hay chia m¢t kh6i hop thanh:

a) nam khoi t¢ dién b) sau khdéi ti dién

Bai 3: Cho ba dudng thing d6i mot song song nhung khéng déng phing a, b, ¢ trén a, b, ¢
lan luot 14y cdc doan AA’, BB, CC théa min AA' < BB < CC. Hiy chia hinh da dién
ABCA'BC thanh m6t chép va moét hinh lang tru.

Bai 4: Néu cdc canh cta khoi ti dién déu cé trong tdm clia cdc mit clia n6 1a cic dinh
ctia mot khoi td dién déu

Bai 5: Néu cic canh cua khoi tit dién ting 1én k lan thi thé tich cta né tiang lén bao

nhiéu lan.
Bai 6: Ba kich thugc clia khéi hop ting 1én k 14n thi thé tich ctia né tang lén bao nhiéu

l4n.
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Bai 6 (Khdi D-2012). Cho hinh hop dimg ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day la hinh vuéng ,
tam gidc A’AC vudng cin , A’C = a . Tinh thé tich khéi tir dién ABB’C’ va khodng
céch tir diém A dén mit phing (BCD’) theo a .

Bai 7 (Khoi A-2011). Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac vudng cén tai B
, AB=BC = 2a, hai mit phing (SAB) va (SAC) cling vudng géc véi mit phing
(ABC) . Goi M 1a trung diém ctia AB , mit phing qua SM va song song voi BC cit
AC tai N . Biét goc giita hai mit phing (SBC) va (ABC) bing 60° . Tinh thé tich khéi
chép S.BCNM va khoang cach giita hai dudng thing AB va SN theo a. '
Bai 8 (Khoi B-2011). Cho ling tru ABCD.AB,C;D; ¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat ,
AB =a, AD=a+3 . Hinh chiéu vudng géc cta didm A, trén mit phing (ABCD) tring
v6i giao diém ctia AC va BD . Géc giffa hai mét phang (ADD,A,) va (ABCD) bang
60° . Tinh thé tich khéi ling tru da cho va khoang cach tir diém B, dén mit phing
(ABD) theo a .

Bai 9 (Khéi D-2011). Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong tai B,
BA =3a, BC = 4a, mit phang (SBC) vudng gbc v6i mit phing (ABC) . Biét SB =
2a\/3 va SBC =30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC va khoang cach tir diém B dén mit
phing (SAC) theo a .

Bai 10 (Khéi A-2010). Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a .
Goi M, N lan luot 13 trung diém ctia cac canh AB, AD ; H la giao diém ctia CN va
DM . Biét SH vudng gbe véi mit phing (ABCD) va SH = a~/3 . Tinh thé tich khéi
chép S.CDNM va tinh khoang céch gitra hai duong thang DM va SC theo a .

Bai 11 (Khoi B-2010). Cho hinh ling tru d&u ABC.A’B’C’ ¢6 AB =a ; gbc giita hai
mit phang (A’BC) va (ABC) bang 60° . Tinh thé tich khéi lang tru d4 cho .

Bai 12 (Khoi D-2010). Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 14 hinh vuong canh a
canh bén SA = a ; hinh chiéu vuéng géc ctia dinh S trén mit phing (ABCD) 1a diém H
thudc doan AC ; 47 = % . Goi CM 1a dudng cao cuia tam gide SAC . Ching minh M

13 trung diém ctia SA va tinh thé tich khéi t dién SABC theo a.

Bai 13 (Khoi A-2009). Cho hinh chép S.ABCD ¢6 diay ABCD 13 hinh thang vuéng tai
AvaD AB = AD =2a; CD=a; gbc giita hai mit phang (SBC) va (ABCD) béng 60°
. Goi I 14 trung diém ctia canh AD , biét hai mit phang (SBI) va (SCI) ciing vudng goc
v6i mit phing (ABCD) Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD..

Bai 14 (Khéi B-2009). Cho ling try tam giac ABC.A’B’C’ ¢c6 BB’ =a, gdc giita
BB’va mit phing ABC bing 60°, tam gidc ABC vuéng tai C va BAC =60". Hinh
chiéu vuéng géc cia B’ 1én mit phing (ABC) trung vaéi trong tdm tam giac ABC. Tinh
thé tich t&r dién A’ABC ?

Bai 15 (Khéi D-2009).Cho ling tru dimg ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng
tai B AB=a; AA’=2a; A’C =3a. Goi M la trung diém cua doan A’C’,11a giao
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diém ctia AM va A’C . Tinh theo a thé tich khdi t dién IABC va khoang céch tir diém
A dén mit phing (IBC) .

Bai 16 (Khoi A-2008).Cho lang tru tam gidc ABC.A'B'C' ¢6 d6 dai canh bén bang 2a
P4y ABC la tam gidc vudng tai A , AB=a; AC = a+/3 va hinh chiéu vudng gbc cta
A’ trén (ABC) la trung diém cta canh BC. Tinh theo a thé tich khdi chép A’.ABC va
tinh cdsin cta goc giita hai duong thing AA’ va B’C’

Bai 17 (Khoi B-2008). Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 14 hinh vudng canh 2a
SA=a;SB= a3 vamat phing (SAB) vuéng goc v6i mat phang ddy . Goi M, N
1an luot 14 trung diém ctia AB , BC . Tinh theo a thé tich khéi chép S.BMDN va tinh
cosin clia goc gitra hai dudng thing SM, DN .

Bai 18 (Khbi D-2008).Cho lang tru dimg ABC.A'B'C' ¢6 ddy ABC la tam gi4c vudng
AB = BC = a, canh bén AA’ = a~/2 .Goi M 14 trung diém ctia canh BC.Tinh theo a thé
tich ctia khéi ling tru ABC.A'B'C' va khoang céch gifta hai duong thang AM , B’C .
Bai 19 (Khdi A-2007). Cho hinh chép S.ABC biét gbc gitta hai mit phing (SBC) va
(ABC) biang 60°, ABC va SBC 1a c4c tam giac déu canh a . Tinh theo a khoang céch
tir dinh B dén mit phing (SAC) .

Bai 20 (Khdi B-2007). Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD cé déy 1a hinh vuéng canh
a . Goi E 1a diém db6i xting ctia D qua trung diém ctia SA , M 14 trung diém ctia AE , N
]a trung diém ctia BC . Chimg minh rang MN vuéng géc véi BD va tinh theo a khoang
céch gifta hai duong thing MN va AC .

Bai 21 (Khdi D-2007). Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 14 hinh thang ABC =BAD =90°,
BA =BC=a, AD=2a. Canh bén SA vudng goc véi ddy va SA4=a~/2 . Goi H 1a hinh
chiéu cta A trén SB .Chimg minh tam gidc SCD vuéng va tinh theo a khoang cach tir
H dén mit phing (SCD) .

Bai 22 (Khoi B-2006).Cho hinh chép S.ABCD cé dédy ABCD 14 hinh chit nhat véi
AB=a ; AD —a2 ; SA =ava SA vudng goc voi mét phéng (ABCD).GoiM, N
1an lugt 13 trung diém cia AD va SC ; T 12 giao diém ctia BM va AC . Chiing minh
rang mit phang (SAC)vuéng goc v6i mit phing (SMB) . Tinh thé tich cta khéi ti
dién ANIB .

Bai 23 (Khoi D-2006). Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu
canh a SA =2a va SA vudng géc v6i phing (ABC) .Goi M, N 14n luot 14 hinh chiéu
vudng géc clia A trén cac dudng thing SB, SC . Tinh thé tich ciia khdi chop
A.BCNM . '

Bai 24 (Khoi B-2004).Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 canh ddy bang a ; gbc
gitta canh bén va mit day bang ¢ (0O <p< 900) . Tinh tan ctia gdc giira hai mat
phing (SAB) va (ABCD) theo @ . Tinh thé tich khdi chép S. ABCD theoava @ .
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